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PR/EFATIO. 

POST ht nova Geometrìa Éementa^ non 
ita prtdem in lucem emiffa^ efi fortajje 
quoa mirettar Tyro Mathematicus^ amo fa 
taCy & {ut qutbufdam videntur) obfoleta 
Eudidis wxe^ è preh denuQ prodire: j^t^ertim 
€um non pauea in illà vitia detexiffe fin vififint^ 
qui Geometriam Slementarem nov4 quadam tne^ 
. tbodo exeoUndampropommt. Hi enim Lyncei Pbi^ 
ì^opbi Eudidis uefimtiones parum per^icuas^ de^ 
? monftrationes vix evidentes^ res omnes malo or» 
^^ne di^ojìtu^ aliafque nundas innumeriis^ per 
^oennem antiqtdtatem adfua ufque ten^ora latentes^ 
fé inveniffi jaSant» 

At tantorumvprorum paceyOiidaBer ^ero^ Eu- 
chdem ab iù immeriio reprebenfum ej/e^ ^j^fy^ 
I J}ejSmtiones diftinBas & claras^prìmis princtptis & 
' conceptibus nmrù facittioribus & Jmplicioriouspe^ 
titM ej&; Mmonprationes EleMntes perfpicuas (& 
eoncimutsi ratiocinandi vim aMO et/identem & ner- 
vofam^ ut facile inducar credere obfcuritatem ifiam 
i fciolis iB$s toties infimulatamy confufii pottus fS 
perplexis eorum ideisj quam demonfiratiombus ipfis 
in^utandam effe. Et utcunque nonnulli ^uerantur 
de mald rerum difpofitione^ & iniquo ordine^ quem 
tenet Euc&dex, aliam tamen metbodum moffs ido'^ 
neamy & dijcentibus faciliorem inter omnia hoc 
ffm^ f cripta inverno mttam. 
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Nm nmm efi Me loci bypercritUis tìorum capti* ; 

mlù fiffUatim rej^andere : fed in bis EUtnentis 
vel fhcdiocriter verjato^ftatim patebat^ Cahinmid^ 
Ures hot fuam potius ycitantiam mmfiratCy quam 
verùs in noftro authcre lapfus arguere^ imo ne hoc 
^mdem dieere vereor^ quod vix^ & ne vixquidem 
untsm^ auC idterum è tot novù J^ematibus inveniri 
potefiy in quibus plures non fwa hbesy imofadiores 
patologi fmij quam in Euclidem vel fingere potuerunt. 

Pofttot infeUces in Geometria reformandà cono-' 
tus^ quidam non infimi Geometra dementa de 
novo confiruere non aufi^ ipfum Euclidem omnibus 
aliù Ekmentorum Scriptoribus merito pratulerunt^ 
eique edendo fuas curai impenderuntr^ hi tamen 
ipS nefcio autbus opimonibtis duBi^ alias propofi^ 
ttones prorjus omittunty aliarumque demonfirattones 
in pejus mutant. Inter illos eminent Tacauetusd 
DeJcbaBeSy quorum utrique malo quodamjato con- 
tigitj ut elegantes quafaam & in Elementis optimo 
jure ponendas propofitiones quafi ineptas & inutile! 
fejecerinty quales funt propofitiones 27, 28, 29. /r- 
bri fextiy cum aliù nonnuUis quarum ufusfortafie 
iUos latebat. Infuper quandocunque ipfas Euclidis 
demonfirationes deferunt'^ multum in argumentanda 
peccante & à concinnitate Feterum recedunt. 

In librQ quinto demonfirationes Euclidù in to^ 
fum repudieruntj d Proportionis defimtionem aliù 
terminis conceptam attulerunt > at qua unam tan^ 
tum è dttobus proportionalium Jpeciebus compreÉen-^ 
dity & quantttatibus commenfurabilibus folummodo 
fompetit : . nihilominusjuasy qua funt de proportione^ 
demonfirationes omni quantitati tam incommenfu^ 
fobfli quam commenfurabfli infe^^tib^s librò ap? 

plieatftf 
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pUeaM. Mune tam turpm là^fimnèc Logìnméc 
Gemette facile cmdmajfent^ fàfi^ in autMru m 
éflw/uù /cripta de Scientiis Matbematicis beta 
merìd^ta. Hoc quidem commune efi tu viHum 
% omnibus bodiernif Eiementorum Scriptorikts^ 
in eundetn impif^mt Jctfubtmy & ùtfuamm 
^ac matèria oftentent peritiam^ autberem nqfirum 
in re minime ctdpandà imo laudandà reprebendanU 
^uantitatumproportionalium deJSnitionefH inteUigo^ 
in qua intelleclu facilem proportionalium proprietà^ 
tem expomt^ qwB quantitatibus omnibus tam m- 
commenfurabiltbuf quam commenfurabilibus aque 
convenite & à qua cmteréc onmes proportionalium 
proprietates facile confequuntur. 

.Hujus proprietatis Mmonjhationem in Euclide 
defiderant ^egii hi Geometr^^ atque defeSum de^ 
monfinuione fuà fupplendum fufcipiunt. Htc ite^ 
rum contemblari licei inpgpem eorum in Logica peri-' 
tiamy qui definitionis nominis demonjhrationem ex- 
feSaM : talis enim efi hac EucUdù defimtioy qui 
iBas quantitates proportionales vocatj qua conditio^ 
nes in definitionefuà aUatas obtineht. §luidni primo 
Elementorum autbori licebat^ quselibet nomina quanr 
titatibus b(ec reqmfita babentibus^ arbitrio fuo i^- 
gere> Licebat proculdubioy fuo ^itur utiturjure^ €? 
eoe proportiomles vocat. 

Sed opera pretium erit^ metbodum^ qud hancpro^ 
prietatem demonfirare conasOur^perpendere.JffeSio^ 
nem quondam usti tantum proportionalium generi^ 
vii^. commenfurabUium, conff'uentem affismunt ; & 
exinde multis ambagibus lo^àque conckfionum ferie 
univerfalem^ quam Euclidis pofuity proportionalium 
fropriètatem d^ducmti quod certe tam metbod^ 

quam 




fM0i argammtatiani nguks fMù aUemsm ejf$vi' 
àttwr. JÙ hf/g^e reSku fecifient^ fi pr9prie%aum\ 
univerfidim ab Emìidi affigiatum j^imo pùfuifontf 
tf exmde partUttlartm tUamfg uni tantum Jnri 
tèmaUmn ^mii c$ngruentem deduxiffent. _ 
mam Viro bone reftàmuntnutbodtimy udemdemmk- 
firatknem ad difimtimui libri quinti attexere /i- 
èuit^ ^ EmUdem ukerias défenjitm ptdere ra- 
fimtty confulant eruditai & fummo judicio conferii 
ftao LiSiones MatbematicéU CL Barovii an. x6i6. 

Cwm Viro tamii Gametrm imidit mentioy^atif'' 
iri$iom pofium EUmonta ab io editOy in qmbuspk^ 
rumque fpfàs Èucbdà io^uSiotus ^ aemonfira- 
tionis r itimi j m unA guidim onnfià fjfopùfitiono. 
Him oritur major in demonfhando visypukbrior 
oorfirmwU motoodasy & ubiquo Vitirum Gionutra-' 
nim ^onius xlarius ilufaty quam in Ubris ^ius 
gmersj fieri fola. Plura prateria CoroHana & 
Scbolia adjaitj non modo, bnviori fiquintium do* 
monfiraiioni infarviiiOia^ vermm otiam aliis in ro* 
bus piTUtiha. 

Nibibminufj demonfiratiomf ìJusìA bnvitatiì 
laborantj tot J^mbolà notifqui impUeantur^ ut in 
Goometrié forum vorfato d^ilis & obfiurafiant. 
jMuka propofitimiì qua ipfum EMilidemligintipor\ 
fpieua viaenntur, utìgibraied hoc ,dimo9jfirandi\ 
mothodo tyronétu nodofa& vix inteUifflntes nd* 
diaOurjqmdàifi V.G. lì. prin^ Elminti. De- 
moi^atio99mnj quao in Elmento Jkundo attutii^ 
diffietii adm^uhm tyrombus ^ int^^ontiainSiou 
malto Emlidis ipfi iorum iwUntiam {ftt in nGea* 
metrica fiori debit) à fifjerarum cpntempUtioné 
potiti Scimfiarum omnium EUmonta fanpliciffimd 
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methdù tradenda funt^ hec fynAolè nec mtis nec 
obf curii prihcipù aliunde fetHis ifwohenda, 

%)i Ekmenta Barùvit nimid brevitate^ fic ea^ 
qtue à Clavio traduntuTj molefià proUxitBte peccante 
Scholiis enim OmmentariiTque abundat nimù (9 
bàocuriat. Fix equidem arbitrar Euclidem tam ab-^ 
fcuram effe^ ut tanta farragine notarum indigeat s 
nec dubito quin tyranes omnes Euctidem ^Jum e* 
mnibus fuis Còmmentatoribus facitiarem ihpenturi 
fkit. In demonfirationibm Geomfttricà ut mmia 
brevitas tenebras pariti fip nimia verbofitas plus 
ttedii & cànfìifimis quam lucis affert. 

Hifce pracipue tndaSus rationibusj prima /ex 
Euclidò Ekmenta cum undecima & duaaecmoj ex 
verfiohe Frederìci Commandini in ufum Juoen^ 
tutù Celeberrima hujus Academia per Je edenda 
curavi^ à cateris abJHnm^ tum quia hac^ quajam 
damus^ ad alias pìerafque Matbejeos partes^ qua 
nane vulgo traduntury inteOigendaSy fufficiant^ tum 
etiam quia omnia Euclidù apera^ Grtece & Latine 
nitidiffìmis CharaBeribus adornata fummaque cura 
^ fide emendata nuper apralo jicademico prodiere. 

Porro in gratiam eorum^ qui Geometriam Ele^ 
mentarem ad Praxés vita commodu infervientes^ 
applicare defiderant^ Trigonometria Plana & Spha^ 
rica compendium adjunxi^ cujus Artù ope^ magni^ 
tudines Geometrica menjuratur^ ipfarumque dimen^ 
fiones numeris fubjiciuntur. 
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EUCLIDIS 

ELEMENTORUM 

LIBEJ(^ PJl/MVS. 




DEFINITIONES. 

I. 

II. 

vero eft loogitudo ladtudmis expers. 

III. 
termini fum pun^. > 

IV. 

Rea» linea eft, qu» ex sequo fuis interjicitur puntìis. 

V. 
^^^Sj^Sdcs eft id, quod Ipngitudinem, & latudincm tao- 

VI. 
Siperfidd tennini fimt linee. 

VII. 
Hana fuperficies eft qux ex sequo fuis interjicitur lineis. 

VIII. 
Phnus uigulus eft duanun linearum in plano feTe contìn- 
ESo **° "* àueOam jacentiuo), aiterius ad alteram 

IX. 

rj»?^??^^""^^ ^^ anguhim contìnent reOeBliaex fiie- 
«nt, reoiuneus angulus appellatur. 

A X. . 
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^ \ EùCLiDis Elemiktokum. 

Cam vero reSa linea fopcr refla linea infiflens, eos, ^ul 
deinceps font angulos, acqualcs inter fe feccfivedus eft uter- 
que aequalium angulòrum : & quxinfiftic reoa linea perpen* 
diculat is vocatur ad eam, cui infiftit. 

xi. 



Obtufiis anguilla 
cfl, qui tnajor eft 
reito. 
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XIL 

Acutus aucem, qui redto eft minon 

XIII. 
Teraùnus eft, quod alicujus extremum eft. 

XIV. 
. Figura eft> quae aliquo, vel aliquibus terminis continetur 

XV. 

Circulus eft figura plana, una tinea contenta, quas circum- 
ferentia appellatur : id quam ab uno pundto intra furaci 
cxiftente omnes reétse linex pertingentes funt asquales. 

XVI. 

Hoc aucem pundlum centrum circuii nuncupatur. 

XVII. 

Diameter circuii eft re^quaedam linea per centrutn du£ta^. 
& ex utraque parte à circumferentia circuii cenoinata, quac 
quidein, o^ biÉuiam circulum fecac. 

XVIII. 
Semicirculus eft figura, quas continetur diametro, & ea quae 
€X ipfa circuii circumferentia intercipitur. 



XIX. 

Segroentun) circuii eft figura, quas 
reàa linea, Oc circuii circumferentia 
continetur. 
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XX. 

RedilinedB figurac fiint, quae reftis continentur lineis. 

XXI. 
Trilatera quidetn, quae tribus. 

XXII 
Quadrilater», quse quatuor. 

XXIII. 

Muldl^sras vero, quse phuribus, quam quatuor redis lineis 
compreheaduntur. 

XXIV. 

Trilaterarum fig^ramm aequUaterum eft trjangplum, qUD4 
tria latera habet asqualia. 

XXV. 

Ifo(cele$9 &ve sequicnire, quod duo tantum asqualia Iatera« 
habet. * 





XX VI. 
Scalenum vero eft, quod tria inaequalia habet lateia. 

V XXVII. 



Ad hxc, trilaterarum figu- 
rarum, reSangulum quidém 
eft triangulum, quod reétum 
angplum habet. 




XXVIII. 
Obtulangulum eft, quod obnifum habet aoguIum< 

XXIX. 
Acutangulum vero^ quodtres aciitoa angulo^ habet, 

Aa 





EucLiDis Elementorum. 

XXX. 

Quadrilaterarutn figurarum 
quadratutn eft quod, & xquì* 
latcrura eft, &. reftangulum- 



XXXL 

Alrera paite longior %ura eft, qose reOanguIa 
equilatera vero non eft. 

XXXII. 
Rhombus, qùas aeqwiatera quidem, fed reétangula 

XXXNI. 

Rhotnboidesj qu«, &op. 
polita latcra, & oppofitos an- 
gulos inter fc aequales habens, 
ncque «quaktera eft,, ncque 
rcétangula. 




XXXIV. 

Praetcr has autem reliqu» quadrilatere figarac trapexia vo- 

"^'' X3ÌXV, 

Parallete, leu sequidiftantes redte linee funt, que cum 
in eodcto Bnt plano, & ex utraque parte in infìnitum produ- 
cantar, in neucram parteminter fe conveniunt. 
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POSTULATA. 
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Pdhiletur à quovis punito ad quodvis pun^m rediam 
lineam ducere. 

Redlam lineam terroinatam, in continuum 6c direaum 
producere. 

MI. 
Quovi$ centro, 8c intervallo circulum defaibere. 

AXIOMATA. 
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AXIOMATA. 

I. 

Qtiae eidetn asqualia, & inter fe fiint xqualia. 

Il 

Et fi ss^ialibus sequalia àdjtciantur tota fiint àsqualia. 

Ili- 

Et fi ab «qualibus sequalia auferantur^ reliqùa funt aequaHa* 

IV, 

Et fi inxquahbus ^iialia adjiciantur, tota fiint inapqualia' 

V. 

Et fi ab inaequalibus sequalia auferantur^ reliqua fimt iìi- 
SBqualia. 

VI 

Et qpx ejufilcm duplida fiint, inter fe fiint aequolia. 

VII. 
Et qux ejufilem dimidia fiint, inter fe funt acqualìa. 

Vili. 
Et qux fibi mutuo congruqn^ iqter le funt aequalia, 

IX. 
Totum efl: fiia parte majus. 

X. 

Duse reflse linese Ipatium non comprehendunt. 

XL 

Onmes ai^refti inter fe «quales funt 

XII. 

Et fi io diias redas lineas 

reéla linea incidens^interipres, 

& ci eadem parteangulos duo* 
bus reSds mmores iecerit, re- 
As linèae illas in infinitum 
produófac, inter fe conveniunt — 
exea partc^ in qua fiint anguli, ' 
dupbus redis mmores. 

Not Otm pbres at^li ad unum ptmSm» exijhnty defigga- 
tur quìlièet triius Èteris ji$mrum tUa qua eft ad vertkem 
angul$^mmed$of9mtur^ Y.G. m figura Fr^f. 13. ttiriprimi 
angulus à reBis a B, B e compre tenfis dkitur angùlus a B e ^ 
anptlus à reifis a B, B £ ttmtintus dkitur angulus a b £. 

A3 PI?.OPO- 
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^ EUCLI0I9 fiLBMÈKTORUM 

PROPOSITIO L PROBLEMA. 

Super data teff a linei terméUiy 'frìmgubiim aqu/àh» 
terum cmBituere. 

Sit data rèfb linea terminaca ab, oportet fiiper ìpfii ab 
triangulum acquilacerum conftitueiie. Centro quidem a inter* 
vallo dutem ab circulus deicriìbatUT bcd'* £c rurfùs 
centro fi^ intervaUoque b a de- 
«^. ?oft. . fcribatur circulus ace^*, & à 
' , puodo e in quo circuii iè in* 
vicem fecanty ad a fi ducantur 
ik. Pofl. reOse lineas e a c^K Quo- 
niatn igitur a centrum éft cir- 
cuii DBc,crit AC ipfiAB^jflP- 
^Xj-.deC qualiSy nuiiis quoniam b' cir- 
cuii CAE eft centrum, eric bc asqualis ba: oftenft eft au« 
tem & CA asqualis ab. utr^qùe igitur ipfarum e a csipfi 
A b eft asoualis. Quse aMtem eidem funt ^ualia, & inter fé 
sequalia iunt. £rgo e a ipfi e b eft aequalis. tres igitur e a 
AB bc inter fé funt asquales^ ac propterea triangulum se<]ui. 
laterum eft a b e, & conftitutum elt fiiper data reóla line^ 
terminata A ^ qiiod fecillè oportebac. . 

PROP. IL PROBL. 

M dfUumfunBum^data reffalmeiC afuakm rtSfam 
ìineamponere. 

Sic datum quidem pun&im a, data vero reftaHnea bc* 
oportet ad a punéhun, ipQ bc reébe line» ssqualem rtdcsjx^ 

* 4'Poftul. I. linéam ponere. Ducatur à pun&o a ad e reoa linea hq^i 
^ prima ^ fuper ipsà conftituatur triangulum as^uilaterum dag^« 
^^' producanturque in direfliim' 

ipfis DA Dc reótas lineacAE 

r Poftul. 1. e G ^. & centro quidem e, in- 
tervallo autem BC circulus 

d \, Poft. B G H dcfcribatur d. Rurfufque 

» '. . ' centro d, & intervallo dg 

(Jefcribatur cifculus gkl. 

Quoniam igitur pun<3um e 

centrum eft bg H circuii, erit 

<z^i£^. x/.Bc ipli cG sequalis/. £t mrfus quoniam b centrum eft 
circuii GKL, erit D L sequalis j>o: quarum da «ftaeaiialis 

fAxioJiLt Q^* ^^^^V^ ìgiwr AL reliquae ce eft «Qualis/. Oftenià 
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autem eft bc «qu^is cg. Quare Utraque ip&rutn al bc 
eft xqualis ipG e g. Qux autem ddem aequaUa fune, & imer 
ie fune sequalia. ErgoTBc a l eft sequalis bo Ad datuna igi- 
jur pund:um a dac^e redap lioex b c asquaU$ poQca eft al. 
Quod facere oportebat. 

PROF. Ili. PROBl^ 

2>ualfus Jatìs reffis lineis ituejuaSbus i major e minayi 
aqualem abfcindere. 

Sinc datas duae re&ae line» insequales a b & e; quarum major 
fic A b. oportec à majore A fi minori e «qualem re^am ii-y 
neam abk:indere. Ponatur ad a 
•pUQÓhim ipfi e asqualis red^ 
linea >ad«, & centro quideni / 
Ay intervallo autem a d circu* / 
lus deicribatur d E f ^. £t quo- 
niam a cencrup eft de f òi'- 
culi, eric A E ipfi ad asqualis, 
Sed &c9Bqualis ad. Uti)aque 
igimr ipiàrum i^iì.c ipfi ad ^uàlìs erte, <2Uare & ak . 
ipfi e eft asqualis e. Duabus i^tur datis teftis lineis in^- e ax 
qualibus a b & e à majore a b minori e atqualis AbjTcìflà eft 
^hiod feciflè oportebat. 

PROF. IV. THEOR. 
Sì duo triangida dm ìatera duohus htcribus mquaìta 
habeant^ akerum aheri ; babeant atHem^é^ angukm 
anguhaquakm^ qui aqualtbus reRis Ttnets cùntine - 
tur : Et bafim bufi aqmìem babebmt ; é" /rwisg^tf- 
ìum trianguh aquak erti ; fyreUqui anguU re/ìquis 
angulis aqualès^ alter alteri \quibus aquaiia ìateta^ 
fubtendmtur. 

Sint duo triangula abc def^ quae duo latera ab ac 
duobus lateribus d« dp ae- 
quaUa babeant, alterum alteri, 
yidelieet ktus quidem a b la-^ 
teri D £ sequaìe, latus vero a e 
ipfi df ^ & angulum b a c an- 
milo edf a^qqalem. Dico, i6c 
bafim BC bafi ef aequalem 
eflè, & txuuagylum A b e acqua- ^ 
\^ trMngulo D E F, & reliquos angialos reliquis angvUis ae- 

A 4 q^alcs. 





••^ 



« 



sequaleS) dcerum alteri, quibiM asqualia latera firiioefiduntur, 
neinpe angulum abc angulo def: & anguhim acb an« 
gulo DFE. Triangulo enizn abc applicato ifli^DEF» 8t 
pundo qaidem a polito in d^ reSbà vero lineai fi in ìpfaD e : 
& punéfaim B pundo e congruec ; quod a b ipfi d e fic a&- 
qualis. CoDgruente autem ab .ip(i de; congruet & ac 
redta linea reébe lihex df ciun angulum bac fit acquaUs 
ang^o EDF. Quare, &c congruec ipfi. f: eft eaimreéta 
linea a e asqualis reOta^ df. Sed^ & punéhimB congrue- 
batpuado e. Ergo, &bafisBc bafi ef congruet. Nam 
& pondo quidem b congruente ipfi e, c vero ipfi f ; bafis b c 
^ bafi E F non con^ruit^ duse rcfl^ineae fpatium comprehen-P 

^ Ax. 10/ dent : quod ^ fieri non pòteft. Congruet igitur b ò bafis, bafi 
E F, Se ipfi aoquàlis eric. (^uure, & Cotum abc trìanguluntì 
congruet toti triangulo def, & ipfi erit asquale; & reliqui 

éAxiqm, 8. anguli reliquis angulis congruent, 6c ipfis asquales ^ erunr. 
Videiicet anoilusABc angiilo def, & angulus acb an- 
sulo DFE. Si igitur duo triansula duo latera duobus latori- 
Dus asqualia habemr, alterum alteri, faabeanc autem & an- 
gulum angulo asqualem, qui sequalibus redis lineis contine- 
nir ! & bafim bah asqualem hab^bunt ; & criangulum trian- 
gulo sequ^eeric; & reliqui anguU reliauis angulis acquales, 
alter alteri, quibus sequalia latera fubcenduntur : quod often- 
dere oportebat. 

PROF. V. THEOR. 

ìfofc^um tTiaf^uhrum qm ad bafim fmt anguUinter 
fé futa aquaìes^ é* pf(^tiBis aqualibm reStis Uneis^ 
anguli qui funt fab bafi iìiter fé aquaks erunt. 

Sit ifofceles triangulum abc; habens ab latus lateri 

AC acquale, 8e producantur in diredum ipfis a b ac redas 

^ lineae b d e e. Dico angtdum quidem a de 

angulo ACB, angulum vero e b d angulo 

BcE aoqualem eflè. Sumatur enim in 

linea b xh <Iuodvis pundum p : atque à 

# 3» lioju5. majore a e minori a f «qualis « auferatur 

ag: junganturque fc, gb. Quoniara 

igitur AF eft aequalis ag; ab vero 

ipfi Ac; duas fa ac^ duabusoA absc- 

' quales funt, altera alteri; & angulum 

F A G communem 6ontinent,bafis igitur f e D 

k 4. faajus. bafi G b eft ^ asqualis, & trian^um a f e 

auale trianoilo agb; & reliqui anguli, 
iquis anguUs aequales erunt^ alter alteri ; quibus aequalta 

. ' latera 

.\ ■ 
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ktera fubt^duntur : Videllcet anguius quidem a e f sequa» 
lis angulo A B G 9 anguius vero a ? e ; angulo a g b. £t quo- 
niam tota a f, toti a g eft arqualis^ qùarum a a ed asqualis 
Ac^ erìt ^éc reUqua BF rdiquas CGsequalìs. Oftenla eftrAxìom.i^ 
autem pc asqualis gb. dux igitur bf, fc duabus co gb 
aequales fiint^ altera alteri ; & anguius bfc aequalis angulo 
cgb\ eltque bafis ìpforum bc communis. Ergo&trian* 
gulum bfc triangufo cgb sequale erit; & reliqui anguli 
reliquis angulis acqualés, alter alteri ; quibùs sequalia latera . 
fiibtenduntur. . Anguius igitur fb e di xqualìs angulo g e a ^ 
& anguius bcf angMlo e bg. itaque quoniam totus a bg 
anguhistott angulo A cF^iCgualisolteùfus eft, quorum an- 
guius e b G eft 2cqualis |pfi a e f : erit reliquus << a b e reliquo ^ Axìoin. 5, 
A e B sequalis : & fiint ad baiìm a b e irianguli : oftenfus au- 
tem eit & F bc aogulus aequalis ang;uIo gcb; qui funt fub 
bafi. Ibfceliufn igitur triangulorum, qui ad baum iiint an- 
guli xnter fé funt asquales, & produi^s acqualibus feétis li- 
neis anguli, qui fune iiib bafi inter fé asquales erunt. Quod 
oftendiBc oportebat. , . 

Cor, Hinc omnetriangulvim aequilaterum eft quoque sc- 
quiangulum. 

PROF. VI. THE OR. 

Si trianguli duo anguli inter fé Jint aquaìes^ ^ aqua- 
ks angujos jubtendentia laura inter Je aquaba erunt* * 

Sit trianfflilum ab e, habens angulum abc angulo acb 
sequalem. Dico &! a b latus lateri a c acquale e(Iè : Si enim 
insequalis eft a b ipfi a c^ altera ipiarum 
eft major. Sit major a b^ atque à majori 

AB minori AC «qualis* auferaturDBj &. a tfj.hujuj. 

Dc jungatur. Quoniam igitur db eft ae- 
qualis ipfi A c^ communis aqtem bc: e- 
runtduas db bc duabus a e csaequales, 
altera alteri ^ & anguius db e asqùaiis an- 
golo ACB ex hyp. Bafis igitur dc bafi 

A B eft ^aequalisjéc trknguium d Bcaéqùale / \ b \, huiut. 

trianmlo ACB, minus majori, quod eft 3 

abfiirduitj. Non igitur inaequalis eft ab 

ipfi AC. Ergo sequalis erit. Si igitur ^ri- 

anguli duo anguli itite» k fint aequales & asquales angulos 

fubtendentia latera inter iè aequalia erunt : quodmonftrafte 

oportuit. 

Vòf. Hinc omne triangulum aequiangulum eft quoque ae- 
qft^téruro.^ 

;^ ^ . PRO- 
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PROF. VII. THEOR. 

In eaJem feffa linea, Juahus eifJem reffis Unets, ali 
dfus reSta linea aqualesy altera atteri non emfli* 
tuentur ad ahudy atfue aSndpunffamy ad eafdema 
pariesy eojdemy fuos^ frinué reffnt linetej terminos 
bahentes. 

Si enim fieri potef^^ in eadém reda linea ab duabus eiF* 
dem reélt$, Uneis ac cb alise rdux re^ line» ad db ae- 
males, altera alteri codtìtuantur ad aiiud, atque aliud può* 
àum e & o; ad eafdem partes ut ad c& D, 
eofclem habentes teriniiios a& B,quos pri- 
ma? reélse lineas, ita ut e a quidem fit x- 
qualis D Ay eundem,quem ipk tertnioum, 
haben5 a ; cb vero fit aequalis db, eun- 
dem habois B terminum 9 & CD jungatur. 
Itaque quoniam a e eft asqualis a d ì erit^ 
^j.hifu. & angulus ACD angulo adc 9cquali8«« 
Major igitur ed adc angulus apgulo 
bcd. Quare angulus bdc angulo bcd 
multo major erit. Rurfus quoniam cb efli 
sequalis d fi & angulus bdc asqualis drit 
angulo bcd : oftenfus autem eft ipfo multo n^ajor; quod 
* fieri non poteft. Non igimr in eadem re£ka linea duabus eif- 
dem re(3is iineis alt^ duae redx linese sequales, altera alteri 
conftituentur'ad aliud atque aliud punduro, ad ea(clem par-t 
teSj eoiciem, quos prima? xeQs& hneae^ terminos habentea j; 
quod dftendiffe oportebat» 

PROF. Vili. THEOR. 

Si duo triangula duo latera duobus Uteribus aqualia ha^ 
beante alterum alteri ; baheant aiUem^ éf ^^fi^ l^^fi 
^ aquahm ; angidum quoque, qui ^uabbus lateribus 
* continetur angelo aqualem iabebunf. 

Sint duo triangula A BC,D E F, ^ 
quxduo latera a b, ac, duo- 
bus lateribus d e. d f aéqualia 
habeaat alterum alteri j ut fit 
AB quidem acquale de; ac 
vero ipfi D F : habeant autet% 
^ bafini BC bafi ef acqualem. 
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Dico aogulum quoque b ac angulo t dp acqualem elle. Tri» 
angplo enim abc applicato i;£ def tiiaogulo. & punAo 
i^uidem b pofìco in e ; leOlk Tero linea bc in ef : congruet, 
& e pun&utn punSio f, quoniam Bcipfi ef eft secpialis. 
Jtaque congruente b e ii£ e f ^ congruent & b a a e lpn6 ed 
DF. fi enim bafis quidem bc bafi ef co^ngruit; lacera aìi- 
tem BA AC laterìbus ed df non congruunt^ fed fitum 
mutent^ ut eg gf: conftituenturinea&mrémlìodi^dua» 
bus eifilem redds lineis, alias duas reStat linese sèquales, ^cera 
alteri^ ad aliud atque aUudpunàum^ ad edoem par(es; 
eofilem habentes terminos. non conftituuntur autem ; ut de- 
monftratum ^ eft. non igitur, fi bafis bc congruit bafi £F,iiper7.lm- 
non congruent .& a a a e latera lateribus ed d f. cox^ruent )u«. 
igicur. Quàre & angulus bac angulo edf congruet, & 
ipfieritasqualis. Si igitur duo trianj^a, duo lacera, duobus 
lateribus xqualia habeant, alterum alteri ; faabeant autem & 
bafim bafi seqùalem : angulum quoque asqualibus lateribus 
contentum angulo seqùalem babeb^it : quod demonftrare 
pportebat. 

PROR IX. PRpBL- 

Z)a/um attgttium reStiUneam hifariam jicarK 

Sit datus angulus reOilìneus bac itaque oportet* ipTum 
bifariam fecare. Sumatur in linea ab 
quodvis pun&um d; & à linea ac ipfi a 

A d xqualis * auferatur a e ; jundkque de A *^ ' 

conftituaturfiiperea^trìangulumapquilate- yl\ ^i.hujui. 

rum D E F ^ 8c A F jungatur.Dico angulum 
B A e à redh lìnea a f bifariam Tecari. 
C^oniam enim a d eft sequalis a e^ com- 
munio autein a f : duas d a a f duabus 
EA AF aequales fiint, altera alteri ^ & ba- 
fis df «qualis bafi e F. angulus cigitur B ^ \c cS.hujus. 
DAF angulo E/^|feft sequalis. quare da* \ = 

tus anguluis reStìlmeus b a e à tidci linea 
A F biuriam fectus eft ; quod facere oportebatl 

PROF. X. PROBL. 

* 

2)atam reffam Imeam terminatam hifariam fecare^ 

$t data reda linea terminata ab, oportet ipfam a b bifkrìam 
fcp^re. copftituatiir fijper « ea trìanguliim xquilaterum a b e ^ <t i. buju$^ 
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y^, hujuf. & fecccur acb angMlus ^ bi&Ham reda linea gd. Dico 4.B 
,4'eftam lineam in pun&o d bi* ^ 

fariam (ècari. Quoniam enim 

A e eft aequalis e b ^ communis 

autetn co^ duas ag cd dua- 

bus BG CD asquales fimt^ al- 
tera alteri; & anguhis a e d db- 

qualis angulo b e d. bafis ipitur 
c+.hujtis, AD bafi BDeft^^asqualis. Etob . ^ , 

id reda linea terminata ab biiÌEuriam leda eft in punéto D : 

quod fSicere oportebat. 

PROR XI. PROBL. 

^àta reSta ìineée l punSìo in ipjà dat^ ad reSt^s au* 
gubs reStvn lineam ducere. 

Sit data rea2a linea ab, & datum in ipfa pundum e. opor- 
tet à punólo e ipfi ab ad redos angiilos reftam lineam da- 
cere. Sumatur in a e quodvis ptìkiaum d : ipGque CD 2&^ 

#3,hujite. qualis*ponaturcE,&luperD« 

hi. hujus. conftituatur ^ trian^um xquali- 
lacerum fde, & fg jungatur. 
Dico dat(e redbe lineai ab à 
pundQ G in ipfa dato, ad redos 
angulos du(3am eflè pg. Quo- 
niam enim dg eft sequalis ce, 
Se FG communis; erunt duse 

PC cF duabus e6 gf aequales, altera alteri; & bafisDE 
eftaequalisbaliFE. aogulus igitur dcf angulo egf eft ^« 
qualis, & funt deinc^ps. (^ando autem refta linea fiiper 
reéhun lineam infiftens, eos qui deinceps funt, angulos a&- 

cDiC IO. quales inter fc fècerit : roftus e eft uterque «qualium angu- 
lorum. ergo uterque ìpforum dcf te e eft reflus. Datse 
igitur red& linese a b ^ pundo in ipfa dato e ad redos an* 
^os duda ^ F e reda linea. Quod feciK oportuit. 

PROP- XII. PROBL. 

Super data reSia linea infinita^ à dato pun&o^ 
^ quod in ea non eB^ perpendicuìarem reStam bneam 

ducere. ^ 

Sit data quidem reda linea irónita a b, datum vero pun- 
dum e, quod in ea non efl;^ Oportct fuper data rpaa è 

linea \1 




^ 
1 
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linea infinita ab> à dato punfto c> quod in ea non eft, % 
perpendicularem reéhun lineam 
ducere. Sutnatur enim ad al- 
teras partes ipfius a b refi^e li- 
neai quodvis piindtiim d: & 
centro quidem e, intervallo au- 
tcm CD circulus ^ dcicribatur A ** qC — jj J^ — jg «PoftuL^ 

edg: &EG inH bifarìam^lè- ^^-. <^ ^io.]mijib. 

cetur: junganturque co cm . 1> 

e E, Dico fuper dada reAa linea infinita a b, i dato pun- 
&o e, quod in ea non e(t, perpendicularem e h duiStam eflè. 
Quonìam enim xqualis eft oh ipG he, communis aiitem 
Hc, duas GHHC, duabus eh hc sequales funt, alter al- 
teri^ &c baiìs CG eft xqualis baG ce. Angulus igitur chg 
angolo e H E eft « seqùalis^ 8c. funt deinceps, cum autem re&i e 8. ìmjat, 
linea fiiper reólam lineam iniìftens, eosquì deinceps ^nt an« 
gulos^sequales inter fé fecerit ^ reéhis ^ eft uterque aequalium ^ niffia.i«. 
angulorum & quas infiftit redia linea perpendicularis appei« 
latur ad eam, cui infiftit. eigo (iiper data redta linea in- 
finita AB àdato punAoc, quod in eaiion e(^ perpendi- 
cularis duóta eft g H. Quod fiu:ere oportebat. 

PROF. XIII. THE OR. 

Otm reffa linea fuper reH«m conJìBens lineam angn- 
hs fecerit^ vel duùs reSoSy veNwAus reStrs ^^m- 
ìes effkieU 

Refta enioilinea quxdam a b fiiper reétam e o confiftens 
angulos faciat cba a&d. Dico cba abd angMlos; vel 
duo8 redos e^t^ vel duobus re^^uales, fi enim e b a eft 
acqualis ipfi ABD9 duoreàÌ4 
fimt: fin minus, .ducatur à 
punAo B ipfi e Dad reélos> an- 
gulos be: anguli igitur e BB 
E B D lunt duo redii. Et quo- 
niam cbe, duobufi cba abe 
eft asqualiSy communis appo- 
natur ebd: ergo ansili cbb 
ebd tribus an^is cba abe ^bd fùht<^dBquales. Rurfiis ^ axìork 2< 
quoniam dea angelus eft asqualik duobus db e £Ba> com- 
munis àpponatùr abc. ang^liigitur db a a bc tribus dbs 
Eba abc SDquales font. At oftenfiun eft angplos quoque 
CBK EBD eiulem tribus acquales eOè: qude vero eidem font 
«•-**»»■'- ^ & inter fexqualiafimt: ergo&angulicBE eBo^'Ajdoia.i 

A^ A 0c foùt «qualcs, funrque cbe ebd duoreóti 

anguli 
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aitguli jgttur DBA ABC duobus reSds ocquales erunt, e 
cum rcck linea lùpcr reólam lineam contìftens angqlos 
cerit, vel duos xccko^^ vel duobus teStìs 'St^àsàes eSic 
Quod oportebat demonftra^e. 

PRÒP. XIV. THEOR. 

Si ai diquam reffam ìtncitm^ atjue aJpunffutn in 
dtue reffie bnèa non aJ eaJJem ùaries pojita^ angt 
fidi deinceps funU Juohus reah éequaksfecerit 
ifl^ reSl^ linea in direSfnmJibi invicem erunt. 

Ad aliquam enim te&txn lineam a b, atque ad pund 
in ea B, du» redx lineae bc bd non ad^eafilem partes ] 
ficae angulos, qui deinceps fiin^ a fi e a B d duobus re< 
aequales Sciane. Dico bd ipfi 
e B in diroftum eOè. fi enim B D 
non eft in diredhim ipfi e b, fic 
•ipfi e B in diredaim be. Quo- 
. niam igitur reéla lìnea a b fu- 
per reaam cbe coiififtit; an- 
à Ili hiijus. guli ABC AB E <* duobus re<%Ì8 
mnt sequales. Sed &'anguii 
' ABC ABD fune aequales duobus redis. Anguli igitur e 
AB£ ipfis cBA ABO o^quales erunt. Communis auferai 
ABC. £i^relic[uus abb reliouo a so eft asquaUs, mii 
xnajori quoid fieri non poteit. Non igitur b e eft in direéh 
ipfi BC. Similiter ùftendemus neque alìam quampiam e{ 
praster bd. BrgocBìpfi bd in diredum eric. Si igitur 
aliquam redam lineam, atque ad punóhim in ea duas red 
lineas non à^- eàfilem partes pofitas angulos^ opì deincc 
funt; duobus re^s aequales fecerint, ip&reoae Uneasim 
re(9um fibi invicem erun(, Quod demonftrare oportebat* 

PROP. XV. THEOR. 

Si dna rtfiaUneafe invicem fecnerinty angtJosjuii 
verticemfunt^ inter fé aqwues effkient. 

Duae enim redx lineae ab 
CD fe invicem fecenc in pun- ^ 
ào E. Dico angdum quidem 
AEC angulo deb; angulum 
vero e E B angulo a e d asqua* -^ 
lem eflè. Quoniam enim reda 
linea a e fuper jre&am e d con- 
dii3.iiuja5.fift€QsaDguìos fàcit CSA AfiDj eru&t hi "» duobus re£| 
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(equales. Rurfus quoniam redla linea d fi (iiper re<3:am a b 
confiftens fàcit angulos aep deb^ erunt aed beb an- ^ 
guli asquales ^duobus tc&ìs. Oftenfiim auceax.eft angulos 
quoque c£A a ed cluobus ttOìs efle sequales. Anguli igi- / 
tur CE A AE D angulis a e e deb xquales fun& Comnuinis 
sniferatur a ed. Ergoreliquus ^cea reliquo B£Deft^qiia-^Axtom.|4 
k Simili tatione, & ahguli e eb dea asquales oftehdua- 
tuF^ Si igitur duse re<^as lineai fe invicem fecuerint^ angulos, 
qui ad veiticem fiint, acquale^ efficient.^ Quod oftendere 
oportebat. ^ - 

Cor. I. Ex hoc manifefte conftat duas redtas lineas {e in*^ 
vicem fecantes,'£u:er6 angulos ad fe<£tionem quacuor rcdtis 
sequales. 

Ccr. X. Omnes angjuli circa unum punéfaun confticuci confi 
cium angulos quamor reótìs asquales. 



PROF. XVI. THEOR. 



%<c 



Omnis trianguB uno laure produSfo exterior an^ìus 
utrovis interiore^ ^ oppòjito eji major. 

Sit triaimilum A b e, & unum ipGus latus b e ad d pro^ 
ducamr. Dico exteriorem angulum a e d utrovis imeri^ 
ore, & oppòfito , videKcct e b a, 6c b a c majorem effe. 
Secetur enim a c bifariam <• in e, & jundla 
B E producatur ad f ; pònaturque ipfi 
B£ xqualis EF. Jungatur prxterea fc, 
|c AC ad Q producatur. Quoniam igi- 
tur a e quidem eft sequalis ec, be vero 
^fi e f, duae a e eb duabus e e ef sequa- 
fes fimt, altera alteri : & angulus a e b 
angulo F E e eft aegualis *, ad yertiqem e- ^ 
nim fiint. Bafis igitur a b asqualis e eft 
baii Fc; Se aeb tri^ngulum triangulo 
FEO & reliqui anguU reliquis angulis sequa- 
les, alter alteri, quibus ^ualia latera fub- 
tenduntur. Ergo angulus b a e eft sequalis angqlo e c f. Sed 
ECD angulus major eft ipib £cf. Major igitur eft anplus 
A e D angulo, b A £. Similiter reàa linea b c bifariam (eéta, 
•pftóidetur ctiam bc g angulus, hoc eft a od angulus angul6 
''^'^ major. Omnis igitur trianguli uno latere produdo ex- 
*^^' f*'j angulus ntrovis interiore, SC oppofito major eft. 

" èpgrtcbac denonftrarc. ' 
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H * PROF. XVn. THEOR. 

; Omnis trianguli duo anguli duohus reffis minores funt, 

' juomodùcunque fumpji. 

Sit trìangmlùm ab c. Dico ipfius a b e triangoli duos aa- 

filos quomodocunque (umptos duobus reétis minores effe* 
roducacur enim bc ad d. Et 
cjuoniani trianguli ab e «xte- 

«I !.<>. hujus. nor angiilus a e d major ^ eft 
intcriore, & oppofito a b e : 
cpmmanis apponatur acb. An- 
Angoli igitur a e d a e b angu- 
lis ABC acb majores funt. __« 

b 13. hojus. Sed A CD a e b funt ^ scquales £ Cd 

duobos redtis. Ergo a b e bc a duobus reSiis funt minores. 
Similiter demonftrabimus angulos quoque bac àcb itém- 
que cab a b c duobus redlis minores effe. Omnia i^tur 
trianguli duo angoli duobus reétis minores fimt; quomodo- 
cunque (ùmpti. Quod demonftt^re oportebat. 

PROF. XVIIL THEOR. 

Omnis trianguìt tnajus ìatus majoreman^uJumfiib* 
fendit. 

Sit triangulum abc habens latus a elatere ab majus. 

Dico, & ABC angulum angulo bca majoremcflè. Quo* 

niam enim a c major eli, quam j^ 

AB, ponacur ipfi ab xqualis 

ad; oc BD jungatur. Et quo- 

niam trianguli b d e exterior 

angulus elt ADB, erit is ma- 
« 1 6 hiijas. jor « interiore^ & oppofito d e b. 
^ jr.hujus. Sed ADB «qulis ^eftipfiABD, \^ ^ 

quod & latus ab laten ad fit ^ ^ 

«quale, major igitur eft & abd angujus angolo acb 

quai?e abc ipfo acb multo major erit. Omnis igimr tnan- 

&ili majus latus majoriem angulum fubtendit : quod cqporC0- 

bat dpmonftrare. 




PROF. XIX. THEOR. 
Omnis triat^uU major at^uìus majus lafus fuhten£ti\ 

Sit triangulum abc majorem habens abc angulum itf 
gulo bca. Dico & btus a c latere ab m^eOèv Siefi^ 

n(^ 



/ 
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non eft majus, vd a e eft asquale ipfi a b> vel ip(ò minus, 
xquale igitur non eft, nam & ^, 
aflgulus A BC angulo A e B se- l ^. 

?ualis * eflèt ; non eft autem. i ^^- *• ^' "*J^** 

fon i^tur AC ipfi A B eft 9c* 
quale. Sed neque minus. eflèt 
enimSc angulus abc angolo 

ACB minor*, at^ue noneft, l ^v ^iLfaujiit* 

non Mtvuc ic minus eftipfo B Cf 

AB. Ofteniiim autem eft neque acquale eflè: ergo a c iph 
AB'eftmajus. Omnis igitur trianguli major angulus majus 
latus fubèendic. Quod opottebat demonfbare. 

PROF. XX. THEOR. 

Omnis trianguU Jm ktera reìijuo nnyon^ funf^ fuo- 
tnodocunque fumpta. 

Sic enim triangulum abc. Dico ipfius abc trianguli duo 
later^ reliquo majora eflè, quomodocunque fiimpta : vide- 
licet latera quidem b a a e majora latere b e > latera vero 
ABBcmajoralatere Ac: & 
latera b e e a majora ip(b ab. 
producatur enim b a ad 
pundumDj ponaturque ipfi 
CA a^ualis AD <*9 & Dcjun- 
gatur. quoniam igitur DA eft 

asqualis a e erit & angulus ^ ^ 

A D e angulo AC D sequalis *. b ^- ' ^r ^ h /. hujtts, 

SedBCD angulus major eft an^o acd. Angulus ìgicinr 
bcd angulo adc eft major; Et quoniam triangulum i eft 
D.cB haBens bcd angulum majorem angulo àdc: ma-, 
jorem autem an^um majus lacus fubtendit < : eric latus e 15. iiujas. 
DBlatere Bcmajus. (té d b eft^ acquale ipfìs ba ac quare 
latera ba ac ipio bc majora fimt. iimiiiter, oftendemus, 
& latera quidem ab bc majora eflè latete ca: laterave- « 
IO b e e A ipib A b majora. Omnis igitur trianguli duo la«> 
lera reliquo majora fiint, quomodocunque fiimpta. Q[iod 
oftendere o^ruJ)ar. 

PROF. XXI- THEOR. 

Sf i terminis unius lateris trianguU dua reSfa Une^e 
intra cmBituantur^ lus reftquis Juobus trianguli lor 
terihus minores fuidm nmt^ majorem vera angn- 

Imcottdnehmt. 

B Trian- 
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Trianguli enim a b e in uno lacere b e à terminis b c diut 
. rcQx linex intra conftituanoir bd DC. Dico bd 2>C reli* 
quis duobus ^ trianguli lateribus b a a e minores quidem 
* eflè, vero continere angulum a 

BDC majorem angulo bac. ' ^ 

. producatur enim b d ad e* & 

qaoniam omnis trianguli duo lar 
« %f>, hujus, tera reliquo funt majora * enint 
trianguli ab e duo latera ba 
A E majora latere be. cono* 
4nunis apponatur e e ergo 
' fAz^m.4..BA AC ipfìs BE Ec majora ^ funt. rurfiia quoniam ceb 
trianguli duo latera jc E ed funt majora latere cd^ commu- 
nis apponatur db. quare ce EBip>fiscD db fiint majora^. 
Sed oitenfum eit ba ac majora eflè be ec. multo igitur 
b A A e ipfis B D D e majota funt. rutfus quoniam omnis 
r i6. hujus. trianguli exterior angulus interiore 6c oppofico eft major e : 
erit trianguli CD E e^erìor angulus bd e major ipfocED. 
Eadem ratione & trianguli abe exterior angulus ceb ip(ò 
BAC eft major e fed angulus bdc oftenfus eft major an- 
gulo CEB. multo igitur bdc angulus angulo bac major 
erit C^are ii à terminis unius lateris trianguli dux reoas 
lineai intra eonftituanmr, hx reliquis duobus trianguli U* 
teribus minores quidem erunt, majorem vero angulum eoa- 
tinébunt. Quod demonftrare oportebat. 

PROF. JCXII. PROBL. 

jEx tribus reSis iineis, qua tribus reSlis ìineis kié^is 
aquaks finty triangukm cmjlituere. OpcrM amtem 
duas reUjjua major e s effe^ quomoihcunqm fumf^aM y 
fuonram omnis trianguli alno latera reliquo majoré 
funtf quomoJocunquefumpta. 

Sint tres datas red^ie linese a b e, quamm duas reii^ama« 
Jores fint, quoròodixunque fumpCse, ut fdl. A B quideffi 
fint majores quatti c^ 
A e vero majoresqiàpi 
B,& prasterea b c nìar 
jores quàm a. Itaque j^ 
oportet ex redis lineisi 
xqualibus ip&s a b e 
triangalum conftituere 
exponatur aliqua re^ 
lìnea d e. terminata, quidem ad ì}y infiaiu 7en> ad e, 

' poaatwf 
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rifttur ipfi quidem a xqualis « d f, ipG vero b sequalià f G^ 4 s* ^ì^» 
ipfi e ssqualis gh: oc centro f, intervallo autem fd 
circulus ^ defcribatur d k l. rurfufque centro g, de iiitervallo y 3. poftnl* 
GH alius circulus klu delcribatur, & jungantur kf kg* 
Dico ex tribus redàs lineis a^qualibus ipfis a b e trianguhim 
kfg conSitutum eCfe, quoniam enioKpun&im p cencrum 
di OKL circuii^ erit fd aDqualis cfk, (ed f d eft sequalis « diflin. tj, 
A. Ergo & F K ipfi A eft dtqualis. rurfiis quoniam pun&um 
Gcentrum dd circuii lkh^ erit gh xcfosiìs ^gk. fed gh 
eft acquali^ e* ergo & gk ipfi c aequalis erit. eft autem de 
fg aequalis b: tres igitur reótae lineae kf fg gk tribus 
ABC, xqualesiimt. Quare ex tribus reétis lineis kf F^ 6 Ky 
qux font aequales tribus datis re&ìs lineia a b e, triangolum 
conftitutum eft k f g* Quod faucctt oportebat* 

PROF. XXIII. PROBL- 

AJ Jétam reSam Uneam^ fy ad datum in eapànSumi 
datoanguh re&ilmeo ^jmkm as^ulum reSiUnemn 
cùnflitaere. 

Sit data quidem redta linda ab, dat)|m v«A> in ip(à pun* 
Aum A^ & datus angulus reótilineus dc s. Oportet igimr 
ad datam rediun lineam a b>. & ad datum in ea punéluro a 
dato angob re<5tilineo 
De E, asqualem ang^Ium 
reàiUneum conftituere* 
fimiantur in utraque v^ 
ùxìxm e D e E quaevis 
punéfai D E, diicatOrque 

]D£9 & ex tribus rctìia I \n qÌ ;\. 

lineiSy quae as^les fint ± ' 

tribus CD DE E e trian- * , 

gulum-»conftituaturAFG, *' <i»i.fwjri#^ 

Ita ut CD fit aequalis a f, & ce ipfi a Gj de de ipfi fg. 
Itaque quoniam duae dc ce duabus fa ag aequales {ìint, 
altera alteri, & bafis de eft aequalis bafi fg : erit fi; an« 
gulusDCE angulo fag aequalis^. Ad datam igimr redtam^ 8. &uj^' 
Blieam ab. Se ad cbtum in ea punàum a, d^to angulo 
fcfiilineo DCE aequaUs angylus reétìlineus coi^tutus eft 
FAG. Qiiod iacere oportebat. 

PROF. XXIV. PROBL. 

S dttù friaf^uU duo Ìafef4 diuAus Uterém éequidia bé- 
, hemt^ aherum aìteri^ af^idttm oM/em m^ m^9- 

• B^ afe ■ fP9^$ 






lo EUCLIDIS ELEMBNtOltUM 

rem, qui aqualìbus reStis linets contine tur : ^ fo- 
Jìm iafi Mojcrem hàbebunt. 

Sint duo triaagulà a b e d e p, quas duo lacera a b a e 
duùbus laceribus de df aequalia habeant, alterum akérii 
videlicet latus quidetn a b' acquale laceri o e ; lacus vero a g 
aequale df: Ac angulua 
B A e angulo E D F fic A K 

major. Dico, .& bafim '^ 
BC bafi EF majorem efle. 
quoniam emm angulus 
BAC major eft angulo 

it2;.huju5.EDF, confticuacur 4 ad 

redam lincam de; & J ■ ^ 

ad punélum in ca d^ •** 

angulo BAC aequalisan- ^ 

^^kajus. guTu^EDG, ponaturque « aicerucri ìp&rum ac df acqualis^ 
DO, £c CE Fo jungiticur. ìcaque quoniam ab quìdemefl 
sequalis de, ac vero i[>fi pG*^ duse b a ac duabus e d dg 
aequales iùnc, alcera alceri j & angulus b a e eft sequalis angu- 

€ 4. liujus. lo E D G. ergo bafis b c ba& e ò efk «^ aequalis. rurfus quoniam x- 

dj, hujus. qualis eft DG ipfi df; eft aiìgulus df g angulo dg f ^ aequa- 
Iis ; eric itaque jb f o angulus angulo e g f major . multo igirqr 
major eft e f g angulus ipfò e g f. & quoniam triangulum efi; 
efg, angulum efg majorem habens angulo egf; majori 

CZ9. hajas.autem angulo lams majus (ubcendicur«; eric & latus eg 
lacere e f majus. (ed e g laicus eft sequale laceri b c Ergo, 
& B e ipfo e f majus eric. Si igicur duo trìangùla duo lacera 
duobus laceribus asqualia habeant, dcerum s^iceri, angulum 
autem angulo majorem, qui asqualibus reétis lineis conci- 
netur : & òaiìm bali majorem nabebunc. Quod opoitebat 
^ demonftrare. 

^^ PROF. XXV. THEOR. 







Si dm trianguìa duo latera duobus ìateribus a^ualia ha- 
beanti alterum aìterij bafim vero bafi majorem : i^ 
angulum angulo, fui aqualibus ìateribus contineim^ 
majorem hàbebunt. 

Sint duo triangùia ab e def, qiix duo latera ab ac 
duobus Ìateribus d e d P a»}ualia* babeant, alterum alce»^ . 
videlicet lam$ ab acquale laceri de, & lacus a e laceri j>wr/ 
baUsaucem bc bali ef (ic major. Dico, & angM^Uicci. 

baq; 
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B AC togufo E D F majorem efle. Si enim ooo eft oujor, 

vel sequalis eft, vd minor. iBquaUs aucem non eft angulus 

B AC angolo edf: cflètenitn, ^ p 

£c bafis BC bafi EF aequalis*. ^Sy \v *+. buju«. 

Non eft autem. Non fgitur 

acqualis eft bac angulus an- 

gulo EDF* Sed neque minor. 

minor enim cflèt ^, & bafis bc \ Nv\ \^H- ^«j"*» 

bafi EF. Atqoi non eft. Non t -^ ^ ^ 

ìgitur angulus bac ang^o B CE F 

EDF eft minor, oftcnfum autcm eft neque efle «qtudem. 
Ergo angulus bac angulo edf neceflàno major crit. Si 
i^mr duo triangula duo latera duobus lateribus «quàUa ha- 
beant, alterum alteri, bafim vero bafi majorem j Se angu- 
lum angulo qui asqualibus lateribus cootipetUT;^ majorem 
habebunc. Quod demonftrare oportébat. 

PROF; XXVI THEOR. 

Stduo triangula Juos ats^uhs tAiohus angulis ^e^ualesba^ 
beante Merum alttriy unumqùe lafus unt lateti <^ 
quaky vel ymJ aqualibus aJjacct angulis^ vel ^upd 
mi ajualmm af^uhrmn fubtenJitur^ ^ reìiqu^ 
latera reSjuis lateribus afualia^lterum alter iy ^ re- 
Sfuum angulum reUfuo at^ulo aquakm babebunt. 

Snt duo triangiila abc def, quas duos angvilos abc 
BCA duobos angulis def efd aequales babeant, alterum 
alteri, videlicet angiilum quidem abc 2squalem angulo 
def; angulum vero bca angulo EFp. Habeant autem, 
& unum lacus uni lateri ^ua- a^ D, 

le, & primo quod asquaUbus 
adjacet ^angulis; nempe ktus 
B e lateri e f. Dico^ & relir 
qua latera reliquis lateribus as« 
qualia habere; alterum alteri, 

latus. fc. AB lateri de; &k« / W ' ^ ? 
tus AC ipfi DF, Se reliquum 1^ ^C E tp* 

angulum bac/ reliquo angulo edf aequalem. Si enim in- 
asqualis eft AB ipfi de, una ipfarum lii^or eft. Sit major 
AB, ponaturque GB «qualis pis; & ce jungatur. Quo* 
niam igitur bo quidem eft a^ualis de, 6 e vero ipfi ep, 
du^ GB Bc dusòus DE EF xquales fune, altera alteri: Se 
J^lplus GBC sequalis angulo def. bafis igitur gc bafi e 

si ir eft <* asqualis ; & g b e trìangulum triangulo d e k, & re- a, ^ hùjus. 

Ri liqui 
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liqui anguli reliquis anguHs acquales^ alter alteri, quìbus a^- 
qualia latera fubtenduntur. ergo gcb angulus eft aequalis 
angolo DFE. fed angulus dfe angulo bca aequalis |k>- 
oitur. quare, fic bcg angulus angulo bca eft xquali^y 
minor majori, quod Qeri non poteft. non igitur inaequalis 
eft A B ipfi o £. ergo asqualis ierit^ eft aucem, & bc asqua- 
li8 EF. Itaque duse ab bc duabus de èf xquales (ùnt^ 
altera alteri, & angulus abc asqualis ang^lo def. BaSs 

4 4. hajus. igitqr AC bali "» D F, & reliquus angulus b a e reliquo angulo 
£ D F eft asqualis. Sed nirfus iìnt latera, qufis asqualibus an« 
jgulis fiibtenduntur sequalia, ut a b ipfi p ^, Dico ryrfiis, fi^ 
reliqua latera reliqu^ lateri* 
bus azqùalia ellè^ a e quidem 
ipfi DF, bc vero ipfi ef: Se 
adhùc reliquum angulum 
B A e reliquo angulo e d f ae^ 
qualèm. Si enim inxqualis eft. 

BC ipfi e F, una ipfirum ma- 

jor eft. Sit major bc, fi fieri B >H C E F 

potéft, ponaturque bh ^uaHs ef, & ah jungatur. Quo- 
niam igitur bh quidem eft aequsuisEF, ab veroipQDE; 
(duas AB BH diubus de ef acquales fiint, altera alteri, & 
angulos asquales cootinentf ergp ^ ba& a h bafi df eft sequa- 
li&: & ABH triangulum trì^Migulo def & reliqui angui; 
reliquis angulis acquales emnt, alter alteri, quibus aequalia 
latera fiibtenduntur. iGqualis, igitur eft angulus bha an- 

k e^ hyp. guib E f D. , fèd E FD eft 9equa>is ^ an^io bc a. Et]go, & 
BHA angiilus angulo bca eft sec|uaUs. trianguli' igitur 
^H^ éxterìor an^lus bha aequalis eft interiori 8c GjJh 

ct6,hujas.^Gto BCA, quod fieri non poteft ^. quare no^ inaequaug 
eft B e ipfi E F. sequalis igitur. eft autem, &: a b asqualis d e. 
duasigitur ab bc duabus de e FsequalesiEUiit, altera aiteri ; 
anguloique asquales continent. quare boUs a e aequalis eft 
bafi DF, Se bac trianìgulum tnai)guIo def, 6c reliquus 
angulus bac reliquo angulo edf eft xqmis» Si igitur 
duo triangula duos angulos dpobus anguUs asquales babànci 
alterum alteri, unumque latus- uni lateri xquale, vel ^od , 
aequatibus adjacet anguìis, vel quod uni xqualium angulo* 
riim fiibtendimr ^ Se reliqua latera reliquis lateribus aequa* 
iia, alterum alteri, & reliquum angulum reliquo angulo ae<- 
qualem habebunt, Qiod oportebac demonftrare. > 
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PROF. XXVII. THEOR. 

4$} in Jmas reffas Sntas reSa litica inciJkns aberms an-^ 

£ulos inter fé ayuaks fecerit^ pwralklt erunt rtBa 

linea. 

In duas eilim redas liaeas a 9 cd, reda linea ep ind- 
deiis altemos angulos aep epd muates inter fé 6^iat. 
dico redam lineam ab ipfi cd paraillelam eflè. Si enim 
non eft parallela, produsse 
AB CD, vel adpartes b D'con- 
ventent, yel ad partes a c ' 
producantur, oonveniantque 
ad partes b d in punAo g» 
itaque g E p tm:^m exterior 
angdiMAEFmajor^cftinte- ^ /' - ^^^ 

nore £e oppofito E F G* fed oc ^ ^ 

fl^ualis ^, quod fieri non poteft. noti ig^r a re d iptùàxGat ^ » byp. 
ad parte^ bd convenient. fimiUter demonftiabitur ne(pie 
convenke ad partes a c. qux vero in neurras partes conv^ 
piunt, paralle&B «inter fc funt. parallela igitiff ^ ab ipfi*^'*'** 3^ 
e D. Quare fi in duas reólas lineas re£tft linea incidens alter- 
nosangulos inter ièasquales fecerit, parallelse inter fe erunt 
redse Iineae, quod (Stendere oportel»t. 

PROF. XXVIIL THE OR, 

Si in duoj reffas Sneas reSta linea incidens exiericrem 
angidum interim^ é^ ^pofitt^ ^ ad eafdtm partes 
aquakm fecerit^ veì interiores^ et ^^ eafdem partes 
duobus retiis aqmks ; parallele erunt inter fé reSi^ 
ìineéP. 

In duas jenim ivAas lineas ab ci> it<%a linea ef inci- 
dens exteriCH-em angulum sqb interiori, & oppdSto ghd^ 
acqualem &dat; yel interiores & ad eafdetn partes bgH 
GHD, duobus reétìs acqpiales. -.. 
Aco reftam lineam ab rea» N^ 

^ o pandlefam cflfe. Qgoniam » \^ 2 

enim egb anguli» aMjualis eft - N^ 

* ai^lo 6H o^ angulus autem ><^ • 4 Ex fcyp. 

EGB ang^O AGH ^, Crit &. C ' ' t/< ' P ^i/.hujus. 

angulus AG a angulooHD 9B- . ^ ^ \^ 

qualis : 6c funt akemi* parai- F 

kla i^cur cft ab ipfi e da rurfiis qaonhtm angeli sofie Ex tnt?- 
«HO duobus re^iUnt aiquales ^ Scfonc ach.bgh x-.<^^ent^ 

B 4 c^alcs 
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ii3.]iàjfis.quale8 duobus redis 4: erunt anguli agh bgh angulis 
fi OH GHD aequales. comtnunis auferatur bgh. reliquus 
igitur A G H eft asqualis reliquo g h d : & (ùnt sdterni. ergo 
A B ìp^ e D parallela cric. Si igitur in duas redas lineas 
reéla linea incidens exterioretn angulum interiori, & op- 
pofitix & ad eafiiem partes sequalem fecerit, vel interiores^Bc 
ad eaidem partes duobus redis xquales y paràlielab erunt incer 
fct^Stxìinex. Quod demonftrare oportebat. 

PROF. XXIX. THEÒR. 

In paralklas reffas lineas reSla Une a incidens % fy 'aJierm 
nos anguhs inier fé és^alesy fy exteriorem intericri 
fy oppofito é* ad eajdem partes éejualtm^ (y inU- 
riores^ fy ad eajdem partes duobus ràRis aquales 
fffìciet. 

in parallelas enim reOas lineas ab e D re^ linea inci- 
\ dat BF. dico altemos angulos agh ghd inter fé dsquales^ 
efficere, & exteriorem e g b interiori, & ad eafiiem partes 
GHD esqualem: &interiore8, j^. 
&adeafdem partes BGH GHD >y 

duobus redis asquales ; fi enim j^ X^ _ ^ 

inaequalis eft agh. ipfi ghd, N. 

unus ipforum major eft. fit x^ 

major a o a & quoniam a g h C -^ ' ^fs" 1> 

«ngulus major eft anguloGHD^ X 

commuois ^pon^tur b g h. an- F 

gli igitqr agh bgh angulis bgh ghd majores fimt, 
__,.„, i anguli agh bgh fune aequales duobus redis*. ergo 
bg H G HD anguli funt duobus redis minores. quae vero à 
minoribus, quam fint duo redi in infinimm producuntut 

^Axiom. 12 redas lineas mter fé conveniunt K ergo redae Imeas a b cd 
in iofinimm produdae convenient inter fé. atqiii non con* 
veniunc cum parallele ponantur. ùon igcur masqualis eft: 
AGH angulus angiilo ghd. quare neceturio eft aequalis. 

^ Yf . httjus. angulus àutem agh aequalis eft angulo eob*". ergo, & 
egb. ipQ GH4} asqualis erit. commuois apponatur bgh. 
annuii igimr egb bgh. font aequalesi iuiguli9 bgh ghd. 
fea egb bgh asquales funt duobus reais. £rgo, & bgh 
GHD duobus redis aequales erunt. Ih parallelas igitur re- 
das lineas reda lin^a mcidens, & altemos angulos inter (è 
' aequales, & exteriorem interiori, & oppofito, & ad eaidem 
partes aequalem ; & interiores, & ad eaidem partes duobus 
reótis xquales efficiet. Quod oporccbac demcniftrare. , 

^ /> / PROF. 
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PROF. XXX. THEOR. 

9iia eUeta reSta linea funi ptaralkU^ ^ intcrje pa- 
rallela er uni. 

Sit utraque ipfànim ab CD ipfi ef parallela, dico Se 
A B ipG e D parallelam eflè. Incidat enim i0 ip&s re£b li- 
nea G K. & qaoniam in parai- y 
lèlas reflas lineas ab ef, re- / 

àa linea g k incidit, angqlus A ^__^ y ■ B 

AGH angulo GHF ©ft «qua- h/ 

lis *. rurfus quoniam ili pa- ^" ' / ' — ^ * ^9* hajoù 

lallelas reOas lineas ep cd, ^ / d 

rcdta linea incidic g k, asqua- / 

lis eft ghf angulus angulo / , 

gkd«. oftenfus aucem eii^ & angylus ack angpìo ghf 
aDqiialis. ergo, &agk ipfi gkd aequalis erit. & Tum al- 
terni, parallela igitur eft ab ipfi cd*. ergo quap eidem* 27. httjw; 
re&x linex funt paralleke, & inter fc parallele erunt' Quòd 
bportebat dcmonftrare. 

PROF. XXXI. PROBL. 

jPer Wa/um punRum data reSfa line^ parallelam re? 
Haìn lineam ducere. 

Sit datura qutdcm punéhim a, data vero reSa linea bc 
oportct per a punóhim ipfi bc reéte lineac parallelam te^ 
&m lineam ducere. Sumatur in b e quodvis punóbim u, 
& jungatur ad: conftituatur- 
que^adrcaamlineamDA,& « . ^a^.hujiij. 

ad pundum in ip& A, angjilo — ^ ^ 

ADc sequalis angulus dae: 

& in direóìuro ipfi e a refla 

linea A F producatur. quoniam 

igitur in duas re&as lineas bc 

^ p reófca linea A D incidens al- 

temos angulos E AD adc inter fé acquales cflScit, e f ipfi 

BC parallela erit *. per datura ieimrpun<aum a data rea»* 27. hujas. 

ime» B e parallela Sjùsl eft reoa linea e a f. quod facQre 

oportebat. 

PROF. XXXII. THEOR.' 

Omnis triangub uno later^ prodigo exterior afiguks 
dJMiusMermibus.^ofipoJitù 
£uU tres intetmes anguh duohus reSlìs afuakxfunt. 

•' - • ^ Sit 
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. Sie triangahim abc: & unum ipfiuslatus bc in o pro^ 
ducatur. dico angulum exceriorem a e d duobus interiori- 
bus, ficoppoficis CAB ABC sequalem die; & crianguU trcs 
interiores jingMlos abc boa cab duobus reébbs e£ acqua- 
rsi* Iiiijas.ks. ducatur « enim per pun- . 
Sbxm e ip& A b restai lineac , ^ 
parallela e e. & quoniam a b 
ipfi CE parallela eft, & in 
ìpfàs inddit a c, ahemi an- 
sili BAC ACE inter fé ae- 
quales fiint K rurfus quoniam 

AB parallela eft e e & in ipfas B C X> 

incidit reéla linea b d, excerior angulus e e D interiori Se 
$ t^bu|U8. oppofitO' A BC ed aequalis K oftenfus autem eft aognlus a e E 
a^ualia angulo bac* qiure toms a co exterior angulus 
asqualis eft duobus interipribus, 6c oppofitis b a C abc 
communis apponatur acb. anguli igimr ai^d acb tribus 
ABC BAC acb sequs&s fuut. fedangali acd acb iìint 
ri^I»jus.asquales < duobus redàs. erjgo &. acb cba cab duobus 
redis asquaks, efunt. Omnis ig;imr trianguli uno latere pro- 
duco excerior ^gaìm duobus incerioribus, & oppofitis eft 
9S(jbalÌ9; & trìt^gi^i tres interiores aoguli duobus reQis 
^miti6xnt. Q^od demonftrare oportet^t. 

COROLLARIA. 

. . • • , 

X X^nes txes anelli cujuique triangoli fimurfianjpti aequales 
» fiinc elibus ao^mUs cujulque alterius trianguli fimul uunpcts. * 

a. Si in uno triangulo duo sngcili aut finguli aue fimul 
aequales Ont duobus angulis alterius trianguli erit reliquia 
angulus reliquo asqpialis. - 

^ In triangMlo fi i|pus angolus re^lps fit, relicpii fimul 
UPum reéhim conficiunc. 

4. In triangulo Uòfcete fi anguhis seqois cruribus contén- 
lus redus fit reliqui ad bafim funt femireabi. 

;. In triqligulo xcpiilatero angolus quMjbet acqualis eft^ 
^orum reftorum vd I unius re<3j. 

THEOREMA I. 

Omges fimul mterhres anguli cujuftunfà9 fgura nSi- 
iinea coj^cmfa tés $§t reB&s demftis ^tuor quot Jintt /#• 
turafigufée* 

ró« figura una ff^epte reSiOnea rifihifMfi.in ìriànÈuj» 
imario fauàmra qudm fini iffius fig^^ tatera^ V. G.'^ . 
fi^atumr lama bmat r^fiMur m M triangfila fi juiffìiii m 
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fri» tTun^Upfi% m juatMorérfic demceps; juareperfra" 
ceJemfem 9mnes bartm triangulorum anptli éCfusntur iis t9$ 
'^' ju^ fìmt trùmgula^ fid wnnts borvm tr$aMgukrw9^ 



*7 





mtgit6 éequulesfinn angiàRs fifftra kiferhrihtfijuare ^mnes 
émgnU mtiriores figura éefuaUs funt iis M reéns ^wet fimt 
triangulay hec 9ft iUs tot reSis Jemftis juatttor jM»tjin$ 
Uterafgmr^. q^E. D. 

THEOR. n. 

OMMtf^ fimul exieriàrts oMgidè fnpfpufigurm reSi&teég «mt- 
^ficimtt fuétuw T96Ì0S. 

Nam fxterhres fimul eum nttirioritus €Owficìitnt Hi t9$ 
reSos ^pà9t fimt htera fy^é^ \ verP' ox p'étudfwU Theor»^ 
cmaes snterwres fiU conficiunty Ut tot reSotdemftis fMjtor 
quat Jitnt later^ figutéO fuaro oxtorioros to^fitùmt 4p$MÌuor 
roflos. Q^ E. D. 

PROF- XXXIII. THE OR. 

^a écqtMÌes^ {y paraUelas ai eafdem parte s tmjtm* 
guntreHa Unea^ ^ iffa aquaks^fy paralkla funt. 

Sint sequales, & paraUelae ab cd: & ip&s conjuogftzxc 
ad eafilem partes xtQòt linese a e bd. dico a e b d asquales^ 
& parallelas eflè. ducatur enim b e, & quoniam a b paral- 
lela eft cd: in ipfàique ind- 
dit B e. alterni anguli ab e 
BCD ssquales funt «. rurfiis 
quoniam ab eft asqualis cx)^ 
comnnmis autem bc» duae ab 
PC duabus bc cd funt sequa- 
\GSy & angulus abc aequìdis 
angolo B^D. bafìs igitur A e 

bau ED eft aeqiialìs ^ : triangulunxiitó aBc triangulo bcd':^ j^^^^ 
6c reliqui anguU reliquis ai^is aóquales ertint, alter alteri, ^ ^^ 
quibus aequalia latera (ubtenduncur. ergo angulus ACBanguIo 
CBD eft sequalis» gc quoniam jnduas redas lineas ac bd 

fpS^^e^ BC iAcidens^ alcemòp aogulos acb cBDatqua- 

..^ "' ' ' Ic^ 




4 2^. hujuf » 
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^7t%yss.le$ inter Ce efficiec, parallela eft ac ipfiBDf, Oftenlà au^ 
tem eft & ipfi xquaiis. Qux igicur acquales. Se parallelas ad 
eardem partes conjungunc re^ lineae, & ip&e acquales^ & 
parallelx fiint. Quod oportebat demonftrare. ^ 

DUSn. Psré/klagrammim $ff figura quadrilatera eujus Ums 
óffofita latirafim faroBela. 

PROF. XXXIV. THEOR. 

TaraUcìùgrafHfmrum fpatmum Uteray ^u£ ex oppofito^ 
é* 4«^^À*9 inter Je écquaha funi \ (ff dmmeter ca 
bìfioriam [ecat. 

St parallelogrammum abdc, cujus dUmeter bc. dico 

A e D B parallelogranuni Isicera,- quac ex oppofico, St angu- 

Io8 inter fé «qualia eflè; & diametrum bc ipfum bifariam 

Iccare. Ouoniam enim parallela eft ab ipfi cd, &iQip&s 

incidit r^a linea bc; anguli 

alterni abc bcd inter fese- 

quales funt k rurfus quoniam A^ — -^f^ 1 

A e ip& b D parallela eft, & in \ ^>^ V ^ 

ipiàs incidit bc; alterni an^ 

V J |uli ACB CEio asquales funt 
# 29. hvjus. m^^^ j^ ^^ jmj igjfyf triangula 

fiint A B e e B D, quas duos an« 

Silos ABC BCA duobus.angpliSBco CBD aequaleshabent, 
cerum alteri : & unum latus uni Uteri acquee, fcil. quod 

hi^ Iiojas. eft ad aequales angulos, utrique commime B e. ergo, \ & re- 
• liqua laterardiquis'lateribus xqualia habebunt dtenjm al- 
teriy &reliquum angulutn reliquoangulo.aequalem, sequale 
^tur eft latus quidefia a & lateri e d : latus vero a c ipft 
BD, &angulas b ac anguk> bdc aàqualis. & qupniam an- 
gulus AB e eft xqualìs angulo bcd;&: anguluscBD; aki^ 
gulo acb; erit totus angulus abd aequalis toti acd. 
oftenfus autem eft, & anguiùs b a e angulo bdc ^qualis. 
parallelogrammorum igitur fpatiorum latera, qux ex oppo- 
lito, & anguli, inter fé acquaBa funt. dico etiam diametrum 
ea bi&riam fecare. quoniam enim ^ualis eft a b ipfi e d 
communis autem bc. duae ab bc duabus ne cb ;e<p]ale5 
funt, altera alteri & angulus abc xqualis eft angulo bcd. 

^4. hujas. bafis igitur <? ac bafi db asqualis. quare, & triangulum« 
abc thangulo bcd acquale erit. ergo diameter bc parala 
lelogrammum a e JDìB bi&riatn fecat. Quod oportebat de* 
momtr^re. 

PROF/ 
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tAxiom, X. 
# Axioin, 2. 
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PROF. XXXV* THEOR- 

Par alkìcg;ramm0 /after eaifem bafiy {y in iifdeniparaU 
icUs G^njìituta^ tntcrfe aquatiajunt. 

Sint^parallelogramma abcd ebcf foper cadembafiBC, 
& in eifdem parallclis af bc conftìcuta. dico abcd pa- 
rallelogrammo EBCF acquale cflc. Qaoniam enim paraUc- 

lograimnumeft ABCD, «qua- ^^ ^ _e 

US *eft AD ipQ BC. eadcm ' 

quoque ratione, & ^f di se- 

qualis BC. quare &, ADjpfi^ 

B F asqualis erìc^L& commu- 

nis DE. tota igitur a e *toti 

DF eft sB(}ualis. eft autem, Se 

ABaequalis dc. ergoduacEA B 

AB duabus FD DC «quales funt, altera dteri, & angùlas 

FDC aequalis angulo e ab, exterior interiori <<, bafisigitur<ia9.1nijuf. 

EB bafì FC eft «sequalìs, & e ab triangulumGsqualetrian-#4.Iiujut. 

gulo FDC. commune auferàtur do e. ^[diquum igitur tra- 

pezium AB GD rdiquptrapcj^io PO e f. eft acquale/. com-/Axìom.s^ ^ 

mune apponatur OB^c.triangùldm; ergo totum parallelo- 

grammmum abcd roti parallelogrammo e b e f «quale erit. 

Pardlelogramma igimr liipcr eadem bafi, & in eifdem pa- ' . ' 

rallelis conftituta inter fe aequalia funt. Quod oporteoac 

demonftrare. 

PROF. XXXVr. THEOR. 

TétaUehgramma fnper éetjwàhus hafibus, ó* ^» eifJem 
paraliclis cmjìituta inter fi ayualiafmt. 

Sint parallelogramma abcd efgh fiiper asqua]ibus ba- 
fibus bc; FG, & in eifdem parallélis ah bg conftituta. din 
co parallelMrammum abcd parallclc^r$mmo e,fgh ac- , 

quale effe Conjungantur enim a l> E i-* 

B e e H. & quoniam asqualis ^ / — -^-'-l — ^ — — ^- 4 Hyp. 

eft BC ipfiFG & FG acquaii^ 
ipiì bh; erit & bc i[rfi eh 
sequalis. funtque parallela, & 
ipias conjung^Qt be ch. quae 
autem sequale$, & paralielas ad 
ealdem parces conjungunt, as- B ^ , . ^ 

fie^^éc paralldae tom A. eigo eb, ch & sMUàles fuiit^,*33:hujiri.> 
pafalléte : quare e b e h paraUelc^rammum eft, & «quale 
pf|wel€^ammo abcd ^ì .bafim enim egndem habetB'c,c$T.i)uju^ 




AD ex ucraque parte in 
AD j» 
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& in eifdem parallelis bc, ad conftituitur. fknili radone^ 
& E F G H parallelogrammunì eidem parallelogrammo e b c£f 
c(t asqusde. ergo parallelogrammum abcd puallelogram^ 
mo E FG A acquale eric Pàrallelooramma igitur fiiper seaua* 
libus bafibus, & in eiidem parallelis confiicuta inter fe nint 
aequalia. Óiod oportebae demonftrare. 

PROF. XXXVII. TH E O R. 

Tri a fibula fuper eaJem bafi^ é* i^ eifdem pardiélis €0h 
Biiuta inter fe a fualia funi. 

Sint triangola ABC dbg fiiperéadembafiBc, &ineif3em 
parallelis a d b e conftituta. dico a b e triangulum trian- 
golo d B e acquale eflè. ^ Producatur 
E F pundta : & per B quidem 
ip& CA parallela ducatur be^ ^ 

#31. bsjus. 4 per e vero ipfi bd parallela 
CF parallelogrammum igimr 
eft utrumque ipforum esca 
DBCF, & parallelogrammum 

r 3/. hajuj. E B e A eft acquale ^p^urallelo- 
grammo d b e f, écenim fuper 
eadem fimt tedi b e, & in eildem psurallelis bc ef^ eftque pa- 

h 34. lufjuj. rallelogrammi quidem e b e a dimidium ^ a b e trianguliun, 

cum diameter a b ipfum bifariam fecet : parallelogramim 

. vero D b e F dimidium ^ triangulum d b e ; diameter enim d c 

f Axiom.7. V^^"" bi&riam fecat quac autcm ^ acqimium dimidia (ùnt 
inter fe acqualia funt. èrgo triangMlum a b e triangulo^ d bc 
eft acquale. Triangula igitur fiiper eadem bafi, & in eifdem 
parallelis conftituta inter iè asqualia (ìmt. (^od opcMrcebat 
demonftrare. 

PROF. XXXVIII. THEOR. 
TriMguh fuper hafibtUy aqwBm^ et in eifdem par d^ 
klis cmjiiiuta inter fe funt aquaha. 

Sint triangula ABC DCEfuperaequalibusbaribus^Bc cE&io 
eifdemparallelisBE AD coniti- ^ /^ . P H 

tuta, dico ABC triangulum ^""^ 
DCE triangulo acquale efiè.Pro- 
ducatur enim a d ex utraque 
parte in g h punóla : & per b 
quidem ipfi e a parallela auca- 
à%\. liDjar. catur b g "^ : per e vero duca- 
tur EH parallela ipfi d e «. pa* 
rallelognunmum igjiair eft utrumqiw ipforqm g b e a t>c%% 
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«tque^eft parftlIdqgraixuDura gbca ssquale ^ parallelo*^ 3^. injtw.* 
grammo d e e h : in ae^ualibus enim fune bafibus bc e e,& 
in eifdem be gh parallelis. paraUclogramim vero gbca 
dimidium « eft a b e triang^lu^l^ nam diameter a b ipfiim * H* ^Hl»** 
bifàriam fecat. & paraUefogranómi d e e H diink&iin « eft 
triangulum dce, diameter enim de ipfiim fecat bifàriam. 
qu^ autem asquaìium dimidia (une à;, imer (e sequalia fiint. rfAxìom.^* 
ergo ABC trlangulum triangulo do b eft xquale. Thangulà 
igimr fiiper ssqualibus bafibus, & in eiidem paraiMis confti« 
tuta, incer fé funt acqualia. Qiod demonibare oportebat. 

PROF. XXMX. THEOR. 

Tr iugula aquaKa fuper eadem hàfiy ^ adeafJempar* 
tes Cimjlituta^ in eifdem quoque Junt paralklis. 

Snt asqualia triangula abc dbc fiiper eadem bafi bq 
conftituca^ Se ad eafiiem parces. dico, & in eifdem paralie* 
lis eOè. ducatur enim ai), dico ad parallelam eflè ipfi 
BC. Si enim non eft paraiklsL . j^ . _ 

ducatur^per a punaum ipfi R====S7\ ' ^lumjm. 

B e parallela redxi linea a E, & " 

E e ducatur^ sequale igitur 
cft A B e triangulum trianguló 

EBcS fuper eadem enim eft \/ N^ ^37.bu|iit^ 

bali B(^&in eifdem bc, ae 1/ ^ 

parallelis. fed'ABc triangu* B ' : 

lum triangiolo d bc « eft sequale. ergo & trìanguluìn db e e Ex hyp. 
tequale eft ipfi e b c triangolo, majus minori, quod fieri non 
poteft. non igitur a e ipfi bc parallela eft fimiliter often- 
demus neque aliam quampiam ppallelam effe, ^TXX.tx ip&m 
AD, eigo AD ipfi eft parallela. Triangola igitur aequalia 
fiiper eadem bafL & ad eadem partes conftituta in eifdem 
quoque fimt parallelis. Quod oportebatdemonftrare. 

PROF: XL. THEOR. 

Trianguh ^juhIìm fmfKr, h^fihts éejwìibusy fy ad 
eajdem^ partes confiituta in eifdem quoque juntpa^ 
rallelis. 

Sint asqualia triangula^A b e e d e fuper ^ualibus bafibus 

Bc e E conititutà. dico etiam in eifiìem eOh parallelis. du- 

catur enim ad. dico ad ipfi be paraUelafn eflè. Nam 

fiìKm x&^ dttcator per a ip6 bs parallela a^ *Z^^^^^'é%uhxjA 

-^ - - catur* 
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^ 3«. faujiu. cfttur. triangidun) igicur abc criangulo Pc s eft xqiude ^ 
cum fiiper xqualibus bafibus ^ * j. 

& in euclem parallelis be af 

confticuantur. Ced trìangulum 
ABC acquale eft trìangulo 
BCE* ergo & triangulum d e e 
trìangulo f C e acquale erìt, 

inajus minorì, quod fieri non 

poteft. nonì^cuTAF ipfi be B c k 

eft parallela, timiliter demonftrabìmus neque aliaro quam> 
piam parallelam eflè, praeter a d. eigo a d ipfi b-e parallela 
erit. iEqualìa iginir trìangula fiipo: bafibus aeaualibus, & ad 
cafilem partes conftituta, edam in eifitem uint parallelis. 
Quod d^monftfare oportebat. 

PROF. XLT. THEOR. 

Si MraJkto^rammum^ fy triofiguìum eandem hafim 
babeant m eifJemque Jint taralìelis \ pwralkh^am' 
mum ipjius triangub Jupìum erit. 

. Parallelogrammum enim a b e d « & triangulum e b e, 
bafim habeant eandem b e, & in eikiem fint parallelis b c 
A E. dico parallelo^rammum ab od trianguli sBcduplum 
cflq. Junjgatur enim a e. tri- \ J> ^ 
angulum igicur ABC triangulo 

m }7.hBjus. E B c eft asquale <>^ nam^ iìi 
per eadem oafi b c> & m eit 
dem B e A E parallelis confti- 
tuuntur. fed abcd paralldo 
grammum duplum eft trian- 

% 34. hojiis. gpii ABC ^, cum diameter a c 

ipTum bifiuiam fecet. quare & ipGus e b e trianguli duplum 
erit. Si igitur parallelogrammum, ^ triangulum eandem 
bafim habeant, & in eifdem fint parallelis; duplum erit 
parallelogrammum ipfius trianguli^ Quod ^demonftrarc 
oportebat. . 

PROF. XLII. PROBL. 

7>ato trianguh aquak paraìkìogrammum conftitum 
in dato afiguk reBilineo. 

Sit datum triangulum a b c^ datus autem re&lineus an- 
gulus D. Itaque ooortet, dato triangulo abc asquale paral<* , 
Idognammuiq coofticuere in angolo rettilineo v^ d asquali« 

fecetur 
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i 23. liujus. ^ 



^ji.hojui. 



(ecetiff Bcbifariam <»inE, &juiiéta ae^ ^re<Sbun lineami io. kujus. 

E e, ataue ad pundum in ea a t O 

E, coomtixaxuT anguhis ^ e e f 

xqaàUs ipG q : & per A qui- 

dem ipfì £ e parallela ducatur ^ 

e AG; per e veróipG pe dù- 

tatur parallela f c^. parallelo- 

gratnmum igitùr eli fecg. 

eequoniainBEeftsequalisEc^ B" 

eric & AB E triaxigalQm d crìangido a e e sequoie^ fiiper seqoa* à 38. hujus. 

libu$ enim fiint bafibùs be ec, £ciaeifdeBi bc ag paral- 

Idis. ergo triangùluin abc triasguli aec eft daphifn. efk 

auteni) 6c par^uielogrammum fecg duplum '< triangiili <4i* ^HFh 

A fi e ; bafim enim eatidem habét, & in eildem eft pat;idlelif » 

3ùale igitttr eft f E e G garalieldgrammuin triàngulo abc 
)etq|ue e e f anguhim xqiiilem anelilo D-daco. Dato igi- 
tùr triàngulo abc sequale paraUdogramÉnum fecg eoo- 
flinitum eft, inangulo cef, qui angylo oeft aeìqualis. Quod 
quidem fac^e oportebat* 

PROF. XLlil. THEOR. 

Òmms paraìlelogrammi /patii eorum^ qué$ circa itià* 
fnetrùm funt^ paràlfelofframmorum c^mplementd 
interfefunt aquaìia. 

Sit parallelògrammum a b e d, éùjus (fiameter b d, & circa 
ipfàm bd parsolelogramma quidem fint fh eg, quae vero 
complementa dicuntur ak kc. dico ak complementum 
complemento k c acquale eflè. Quóniam enim parallelografn- 
mum eft a b e d, & ejus dia* À w li 

mcter bd, «quale f oIabd v " * V "r:^ ^V^ 

triangulum triàngulo bdc. 
rurfus quoniam h k fd paral- 
lelogjrammum eft ^ cujus dia-^ 
meter bk> triangulum hdk 
triangolo dfk acquale '"* erit. 
eadem ratione, & triangulum 

kgb triang^o keb ot aéquale. cum igitur triangutcnn 
quidem bek xquale fìt triàngulo bgic triangulum vero 
li DK ipfì dfk^ erit triaz^ium b^k una cum triàngulo 
R^Ksequ^è triàngulo àoK una cum dfk triàngulo. eft 
Mtem & totum triangulum a b d asqu^Ie toti bdc* reli- 
4Q^um igitur ak cmnpiementum reliquo complemento kc 
oi acquale* £igo ooiois paralkl<^ammi ipacii eorum, quae 

C -circa 
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circa diametrum funt paralielogrammorum complemefiU 
inter (é sequalia fune. Quod oporcebat demonftrareé 

PROP. XLIV. PROBL. 

Ad datam reStam Jìneam dato triangub atjualà parnìk-' 
logrammum applicare in dato anguh reStilineo. 

Sic data quidem reéla linea ab; datum vero triang^Ium 

e, & dacus angulus redtilineus d. òportec igihir ad datam 

rtOam lineam a b, dato triangulo ^ acquale parallelogram^ 

, mum applicare in angulo ipfì d asquali. Conftìtuatur triao* 

4 41. hujiw. gulo e «quale * parallelogrammum b e f g, M angulo e bg, 
qui efb aequalis d. & ponatur b e in diredum ipfi a b, prò* 
ducaturque fg ad h: & per a altcrutri ipfarum bg e? 

b 3i.hujus. parallela ^ ducatur ♦ah, & hb jungatur. quoniara igjitur io | 
parallelas ah ef re<3xilinea^HF inciditi anguli a hf hfs ' 

cap. hujus.duobus reftis acquales^ 
funt. quare bhf hfe 
duobus redtis iìint mi- 
nores. qua vero à mino- 
ribus, quàm funt duo re- 
di, fi in infinitum produ- 

d Axio. lar.cantur, convenient "^ in- 
ter fé. ergo hb fé pro- 
duótae convenient. prò- -., . 

ducantur, &.convenianfi - "^ ^ 

in K : perque K alterutri ipfarum e a f h parallela ^ ducatui 
KL, & AH GB ad L M punóU producantur. parallelograin- 
- mum igitur eft hlìcf, cujus diameter hk, & circa hK 
parallelogramma quidem funt a g m e ; ca vero qu« complO; 

-., huiùs oienta dicunturLB br: ergo l b ipfi bf eft *• «quale, fcpi 
' & B F «quale eli -triangolo e <iuare, & l b triangUo e;»- 

fts huiw qu^e erit. & quoniam gbe angulus «qualis / eft angftl 
A B M, fed & sequalis angulo d, erit & angulus a b m angip 
/ D «quatis. Ad datam igitur reftam lineam ab, dato trP- 
gulo e «quale j^irallelogrammum conftitutum eft lb, ifl 
angulo A b M, qui eft aequalis angulo d. Quod facere, Q- 
portebat. ' . 

PROP. XLV. PROBL.- 

Re&iltneO' dato aquaUpàraìklogrammum 9oHffituereii 
dato anguh reS'tUneo. . J!; 

Sit datum reftilineum abcd, datus vero aogulusm^ 
lincusÉ. oportet re^ilineo ABCD^awjjal( 
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iùùm coiiftituere in angulo ipfi e «quali. Conjungantur 
enim d bì.& conftituatur triangulo a d b acquale * parallelo a 41. huju». 
grammum fh; in angulo hkf, quieft aequalis angulo E. 
deinde ad reótam lineam g h applicetur triangulo d b e x- 
quale * parallelogrammum g m, in angulo ohm qui angulo h 44. huju«. 
E cft aequalis. & quoniam angulus e aequalis eli utrique 
ipforum HKF GHM, erit & hkf angulo ohm «qualis* 
communis apponatur khg, anguli igitur hkf khg an- 
gulis KHG^HM sequales funt. fed hkf khg iunt aequs^- 



e x^. hajuii 




lés e duobus reótis. ergo, 

& KHG GHM duobus 

redis asquales erunc. ita- D 
.que >ad aliquaps re&am 
lineam o h, & ad datum 
in ea pundfcum ffuux re- 
dae lineae kh hm non 
ad eafdem partes poiitae 
angulos dèinceps duobus 
reois aequales efBciunt. ' 

in direótum igitur ^eft kh ipfi hm. & quoniam in parai- i 14. huhtt. 
lelas KM fg red:a linea hg* incidit, alterni anguli mijg 
HGF asquales (T funt. communis apponatur hgl. angyfliigi^ 
tur MHG hgl, angulìs hgf hgl (ùnt ae^uales. at an- 
guli MHG hgl aequales'/^fùnt duobUs rciftis. quare & 
anguli HGF hgl dudbus redis j^uales eruQt. indìre<fhim 
<< igitur eft FGipfi gl. & quoniam kf ipfiHG & aequa- 
lis eft, 8c pai:allela ^ fed & h.g ipfi m lj erit k f ^ ipfi^L* 30. hujvLà. 
& aequalis, & parallela, ipfa^ue; cpniungunt redlae iine^ 
KM FL. ergo «km fl aequàlés/&pàralletefunt. paraU/sy.tujtt^* 
lelogrammum igitur eft kflm* at cum trianguiutn quj- 
dem ABD «quale fit parallelogrammo hf: triangu.um 
vero DB e parallelogrammo gm; erit totum abcd retìi- 
liheum toti parallelogrammo kflm «quale. Dato igitur 
reftilineo abcd «quale paraUelogramipum conftituni^ett 
K f l m in angulo f k m^ qui cft «qualis angulo e dato. Quod 
facere oportebat. 

Cor. Ex jam diftìs roanifeftum eft, quomodó ad datam 
reélam lineam, dato reótilineo «quale parallelogrammwn 
applicar! poffit in dato angulo redtilineo. 

PROF. XLVL PROBL* 

Super data reSfa linea quadratum defcrikreé 

Sic ùktA reità linea ab» oportct fuper ip& a b quadratum 

Q% defcri* 



> > 
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a ti. hiiiu5. dercrìbere. .Ducatur « tcQx linex a b à mnCto in ea dato 

k 3. hujùs. A ad redtos angùlos a e ; & ipfi a b aequiis * ponatur a d j 
perque pundhin) d ducatur e p^ ipG ab parallela, & per b 

c31.hujus.1pG AD parallela ^ducatur BE' parallelogranunum igicur eft 
A D ^B. 6c A B quidem eft ^ aequalis ^^ e, 

434.hujus.AD véro ipG djBE. fed 3 A ipfi ad eft 

asqualis. quatuor igitur b a a d b e e b in- K 
ter fé asquales fdnc, ideoque asquilaterum 

èft A DEB paralleiograromùm. dico et- d-. -. .^ 

iam reébangulum eflè. quoniatn enim in 
parallelas ab d s re&a linea incidit a d^ 

d 29. hujus. anguli»B A p A D E duobus re<5tis fiint « se- 
quales. redhis autem eft BAD^ergo, Se 
ADE reétus erit. parallclogrammorum _ 
vero fpatiorum, quae ex oppofito fuotla- J^ 

f J4. hujus. tera, & anguli /incer fé asqualia funt. re- 

tìus igitur eft uterqueoppofitorum abe bed ang^onimi 
& ob id reàangulum eft a d b e. Oftehfum autem cfji x- 
quiiaterum eflè. Quadratura igitur fit neceflè eft, atque eft 
fuper re^ linea a b deÌcriptum.Quod ipfiitn &cere oportebac. 

Or. Hinc omne parallelogrammum babens unum g]lg^^ 
km redtttn eft redangulum. 

PROF. XLVIL THEOR. 

/n reSfa^guUs trianguSs^ juod 4 ktere re&um ang»- 
lum ftibietulcnte defcrihtfir^ qmératum aqu(Je eft 
quadratisi ju^ s lateribus refium anguìum canti* 
nentihus dtJcrihuntUr, 

Sit triangulùm reOangulum a b e, re£tum habens b a e an* 
gulum. dico quadratura defcriptum à refta bc acquale dOb 

Ìuadratis, qu9c ab ipfis b a a c de- 
:ribunmn defcribatur « enim à b e 
quidem quadratura bi^ec, ab ipfìs 

c4^. hujus. V AC guadrata^GB HC,i>erqu^A F- 

alterutri ipfarum b d e b parallela du- 
catur ALi&AD ve jungahtur. Qjio- 

niam igitur uterque angulorum b a e 

/ T>:fl:« . B A G re£tus ^ eft, ad aliquam retìam 

' hneam b a, & ad datura m eapun- 

£tum A duae re^ I^neat a e a non 

ad Caldera partes pofìtae, angulos oui 

deinceps fiint duobus reàis arquales ...... 1 

* 14.. hujus. ^fficiunt. in dire(aum igimr e eft e A ipfi A 0. cadem W:^ 

tion^ 8c AB ipfi AH eft indifcdtort. & quonian('artf*tó 

x»B<:?i 

.A 
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^ Bc eft aequalis angolo FB^reóhis enim uterque eft, com- 
inuais apponacur abc totus igitur DBAaogulus roti fbc 
eft ^sequalis. quod cum duac ABBDduabus fb bc asqua-iAxioni.2. 
ies </ fìnc^. altera alteri, & angulus d b a asqualis angulo fbc; i 

crit & bafis a d btfi f e aqualis <, . & a b p triangulum ^ ^ hujm, ■ 

triangUlo fbc acquale, eftque /trìaogull qiudem a b d du- 
plum bl para lelogrammum, bafim enim eaqdem habeot 
BD & in eifilem bd al fiint parallelis: trianguli/. vero/41. hujus. 
FBC duplum eft G B quadratum ; rurfus enim bwm hàbenc 
eandem fb, & in eifiiem funt parallelis f b g e. qusé aucem 
sequalium duplicia Inter fé sequalìa € fiint. . ergo sequaie eft^Ajciom. 6. 
parallelogrammum bl ipfi gb quadrato, fìmiliter jundis ae 
BK^ ofteodetiir etiam cl parallelogrammum sequale qua- 
drato HC. totum igitur pbec quadratum duobus quadra- 
tis g b Hc eft asquale. & deicribimr quidem dbec quadra- 
tum àreda linea bc, quadrata vero G B hc abipfisBA ac, 
quadratum igitur re, à latere bc defcriptum sequale eft 
mia^ratis, quae defcribuntiir a lateribus b a a e. Ergo in re* 
ÀangpUs triangulis , quadratum, quod defcribitur à latere 
re£bum angulum fubtendente asquale eft quadratis, quas à 
lateribus redum angulum continentibus defcribuntur. Quod 
ppòrtebat demonftrare. * - 

PROF. XLVIII. THEOR. 

^i quadratum^ quod defcrìhtwr ab uno Uterum triatf 
guh aquak fit quadratisi qua i réliquh trianguli la" 
terihui difmbuntur ; angulus reliquis duohus trian- 
guti hurihus contentus relìus erti. 

Si trianguli abc, quod ab uno latere b c defcribitur qua- 
dratum acquaie fit quadratis, quas à reliquis trianguli lateri* 
bus b A A e defcribuntur, dico angulum b a c re<9um eflè. 
ducatur enim à pundo a ipG a e ad re&os angulos a d > 
ponamrque ad ipfi 9 a ae- 

qualis, oc DC jung^tur. Quo- . ^ 

niam i^tur da eft aequalis 
AB^ erit.Sc quadramm quod A 

defcribitur ex da acquale 
quadrato ex ab. commune 

apponatur quadratum, quod ex 

AC ergo quadrata, quae ex b a B . C 

e acquaua fune quadratis quae ex ba ac defcribuntur. 
quadratis quidem, ause ex da ac acquale « eft quod 4 47 i^jas, 
DO quadratum^ reous enim angulus eft da e: qua- 

C % dratis 
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dratis vero, qux ex ba ac acquale ponitur quadratum, 
quod ex bc quadratum igicur^ quod ex dc acquale efi: ei, 
quod ex BC quadrato, ergo & latus dc lateri cb eft: se- 

auale. èc quoniam d a eft aequalis a b communis autem a c, 
me DA AC xqualcs funt duabus b a ac; & bafisDC eft se- 
1 8. hujus. qualìs bafi e b. aogulus ^ igitur p a e angulo b a e eft sequalis. 
reóhis aaietn eft d ac. ergo & bac reéhis eric. Si igitur 
quadratum quod defcribitur ab uno lacerum trianguli, ac- 
quale fit quadratis qux à reliquis crianguh laceribus deferi- 
buncur, aogulus reliquis duobu^ trianguli lateribus conten- 
tus itaus eric. Quod oportebat demonftrare. 



f^ 
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EUCLIDIS 

ELEMENTORUM 



LIBMK SECVNDVS. 



DEFINITIONES. 

I. 

OMne paraUdMTamtraim rd3»ngulum contineri di» 
cicu^ &b duwus TeSds lineis, qus ledtma angù' 
lum ^mprehQiduot. 

IL 

Qmnis paralleiogrìmomi fpatii, unum quodvìs cipnim qu^ 
circa diamecmm ipSus funt parallelogrammoruip^ cum duo- 
bus complemends guomon vocetur. 

PROPOSITIO ì. THEOREMA. 

Sf fini dua reHa ììneéC^ abera autem ipfarum ftSìd 
fuerit in qmtcunqut partes ; reliangulum fub aua- 
bus refìtis lineis contentum atmak eB eis re^^ngU- 
Rs pia fub reSfa linea infecìay ^ finguUs partii 
bus €mtinentui\ 

m ■ 

Smt duas reOasIinéas ìlbc; & feótafit bc utcunque in 
pun£kis D E. dico refiiangulum 
reàis lineis a bc contentum 
aguale cQè reélanguló quod 
continetur fub' a & bd, &. 
reélanguló quod fid> a &b£, 
&: ei quod fub a & ec con- 
tinetur. Ducatur enim à pun-^ 

tìo B ipfi Bc ad reétos* an- - - .^ „ ^,^,, 

èiidos bf: atqùc ipfi a ponatur ^ «quaJis bg: &4)er a^ pVf^j*. 

C + quidem 
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«31. primi. qi^dem jpfi BC parallela e ducatur gh: per d E e vero 
ducancur dk £l ch paraUelas «ipfi bg. redangulum igi- 
tur BH eft acquale reoangu- 
ìis B K D L eh: atque eft bh 
quidem quod ilib a &.bc 
contìnctur; etenim /contine- 

tur fub GB BC; & BGipfi A 

eft asquali6 ; reélangulun) au* 
tem BK eft quod concinecur 
fub ipfis A & BD^ condnetur 
enim'fub gb bp. quarum gb eft scqualis ai StreGtmg/ir 
lum DL eft quoci coatmetur fab a. ec de, quoniam dk^ 
hoc eft bg ipfi A eft asqualis; Scfimilicer re^mgulum eh 
eft quod fub a & ec continetur. ergo reófauigulum conten- 
cumfubA&Bcefta»[|u^eredaog!ilo coQtento fiibA&BO| 
& cofitentofub A.& de, £c adhuc concento fub a & ec» 
Si igitur fint dusB redte line^s, altera autem ip&rum fèda 
fiierit in quotcunque partes; reàangulum fiib duabus redis 
lineis contentum eft sequale eis quae fub reda linea inièfi% 
& fingulis pardbu^ concinencur. Quod apotcebat demon» 
ftrare. 

PROP. IL THEÓR. 

Si reffa Itttea feéfa fuerii uicunyne\ re&af^uU ^m 
fi^ MOy ^ Jtt^uhs partAms étn^inentur éfffmfb'4 
funt ci quod à tota fU qutulrato. 

Refta enim lìnea a b fedfai fic uccunqtie /in punfto e, 
dico reótangulum quod fub ab bc continetur, \xxà cuoi 
contento fub a b a c asquale eflè quadrato^ (|uod i&t ex a b^ 

^ 4j^.primi. deftnribatur ^ enim ex a b qua* '\ e 

dratum adeb, & per c du- 

f 31. primi. caàir ^ alterutri ipfanim ad 
B E parallela cf. acquale igitur 
eft A E redbmgulis a f ce. at- 
que eft A E quidem quadra- 
tura, quod ex AB} AF vero 

reólangulum contentum liib BA D F £ 

AC} etenim fub da ac continetur, quarum ad ipfi a ^ 
eft acqualis. Se reétangulum e e continetur fub ab b c, cumì 
BE fit sequalis ab. ergo red^angulum fiib ab6c ac unì^ 
cum tedhngulo fub À9 & Bcasquale eft quadrato^x a ft« 
§i j^icur re&a linea utcunque feda fìierit, reàangula, quo^' 
fub tota & fingulis partibus continentur, aequalia funt 'ei|, 
quod à tota fit quadtatof. Quod demoQjfhattpoportebat. X; 




.^^■1»^-^ ^^ m^ 




k 31. primi. 
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PROF. III. THEOR. 

Si re^4 ìinea ufemfue feffa fuerit ; nSanpilum fui 
Ma^ ^ una ejui parte contentam éejaak eB ^ 
reBanguhj qmdfiib poftihm coni ine tur ^ fy et qmJ 
à préeatBa parte fit quadrato. 

BjtGcìL enim linea ab fedla fit utcunque in pundbo e. di-* 
co fiib AB & Bc redaàgulum xqualeeiSè red^gulo fub a e 
Bc una cum quadratp, quod fit ex Bc» deicribatur ^ enìm s \ii^ft'im\. 
ex BC quadratum CD£B^ producat^rgue ep in f: & per 
A alcerucri ipiànim e Q b e pa- 
rallela ^ ducatuf AF. acquale 
iitìque eric ^e^angulura a^ 
iplìs AD ce; 2c q9: a£ qui- 
4em reOangilfim contentum 
db AB Bc^ fcenim fiibAB 
3£ Gontìnetur, quanim B E eft 

sequjdis B e : rcoangulum ve- .- — 

ro A D eft quod CQncinetur &b a ce b, cum d e ipfi e b fic 
pBQuaHs: &^Beft4"adratum,45[uòd j&t e:it.BG.'efgoreflan- 
gulum fub AB BC .èft aequale reSanguló fub a ccb unì^ 
cum quadrata quod eXBC Si i^tiir re^ linea utcunque 
fkk$. nierit j tettàrigulum ^ tota, & una ejus parte coment 
^m acquale eft reOangulo quod fub partibus contiQetur^ ;&; 
èi quodà praedi(3:a parte fit quadrato. 

PROF. IV- THEOR. 

^i reSia linea feffa fuerit utcunque^ quadraturn ytiùd 
JSt À tota apiale erit^ ^ quadratis qua A partibus 
fiunt^ et ,€i fuod bis fub partibus continetuf re- 
Banguh. 

Red:a enim linea ab ièdh fit utcunque in e. dico quar 
firatum quod %i ex ab asciale eflè^ $: <piadratis es^ ac CB 

^ ei reé&ngulp quod bis fub a e a c ^b 

ic B continoun J>clcribacur t* 

enim ex À9 quadràiéum ads^ 

jungaturquft b J[>^ ^ per e qui- 

dism alterutri ipfimm a d be 

parallela * ducamr cgf^ per .'a 

Vero alterutri ipfarum ab de 

dijicatur ^ parallela fi & &I quo* 

#kmcp eft parsUela ipfi -a d, ^ in ipfiis incidit «p: en& 

éwriCMr ai^tt9 i^c intietioii 2^ oppofito ajd^ «quilis ^ :^ i^-primi. 




4 45.prim). 



^41. primi. 
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il jT. primi. anguius autetp adb ed aequalis <^ angulo. abd^ quod 8c 

lacus B A acquale - eft lateri a d. quare e g b angulus angulo 
e 6, primi. G RC eft flcqualis : ac propterea latu» b c lateri e g «quale *; 
/ ^^.prìmi. fed & iatus e B aequale/ eft laceri g k & c g ipfi bk. ergo 8c 

G K eft kquale kb, &cgkb ^ C b 

^ xquilaterum èft. dico infuper ^ "~ 

etiam redbmguhim eflè. quo- 

niam enim cg eft parallela ipfi 

bk Se inipfàs incidit cb; an- 

![uli kbc gcb duofx^s reólis 
unt sequaies^^- re£kus autem 
eft K b e angulós. ergo & . re- 

£bis g e B, & anguli oppofìci cgk g k b redi erunt. reétan- 
gulum igicur eft cgk b. fed oftenfiim fUic 6c sequilaterum 
eflè, quadratimi igitur eft cgkb, quod quidem fìc ex ne. 
eadem racione & hf eftquadratum quod &t ex hg, hod 
eft ex A e* ergo H f e k ex ipfìs acce quadrata funt. Qc 
l^?^'^^^* quoniam redhui|^lum a g eft gsyiiìci redangulo gè; atque 
eft AG quod wb ac cb continetur, eft enim g e ipfi gb 
acquatis ; ertt 6c gè acquale ei quod cotitinetuf fub a e cb, 
quare re&angula ag g e àebualia fune ei quod bis fub ac 
CB continetur. fuiit autem oc hf c k quadrata ex a c cb. 
quatuor igitur hf ck ag gè, & quadratis ex a e cb, & 
ei quod bis (bb a e e b continetur reótangulo (ìint «qualia ; 
^ HF CK AG GÈ componuut totùm adeb quadsatum 
quod fitex AB. quadratum igitur (ìx A B acquale eft & qua- 
dratii? ex A e e B, & ei quod bis (ùb ac c b continetur re- 
d:angulo. Quare fi re£ta linea utcunque feda ftieh^; quadra- 
tum quod fit à tota acquale erit & quadratis quas à parti- 
^ bus iìunt, & ei reàangulo quod bis fub partibus concine- 
tur. atque illud eft quod dcmonftrare oport^bat. 

Cor. Ex hoc perfpicue conftat in quadratis (patiis paralle- 
logramma qux fune circa di^metrum, quadrata eflè. 

PRÒP. V. THEOR. 

Si reffa linea fefiafuertt in partes a^uaks^ et inpàr^ ' 
ies irtaquaks ; reSangalam fub tn^ualibus ionàs 
partibus contentum una cum quadrato ^e^ ^ua 
inter feStiones interjicitur^ aquak ejl ei quoJà di- 
tnidiafit quadrato. 

P.èaa enim linea quaevis a>b iccSka fit in partes ae< 
ad pun<9xim e, & in partes inaequales ad d diCòreiSf ^ , . 
lum contentum lub a d b d, una cum quadrato quod fit «è. 
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c D acquile eflè ci quod ex ci fic quadrato. Defcribatur - cnini4 ^.^xìmi. 
ex Bc quadratum cefb: ducaturque be^ & per d qui- 
dem altenitri ipfirum ce bf parallela * ducatur dho^ per^ - - 
H vero ducatur klg parallela ^ alterutri ipfarum cb ef: ^^*^"™^ 
& rurltis per a ducatur alterutri cl io parallela ^ ak. & 
qucMiiain e Hcomplementum acquale ^ eft complemento h f,^? 4.3.prijni. 
commune apponatur d o, tot um igitur e o toti d f eft ac- 
quale, fèd e o ed acquale «'al, . ^ 
quoniam&; ac ipfi cb. ergo 
& A L. acquale eft d f. com- 
mune apponatur ch. totum 
igitur A H ipBs F D D L acquale 
erit. ièd A H quidem eft quod 
fub A D D b continctur, etcnim ® fi P 
DH ipfi db eft acqualis*; fd «cor.4. 
DL vero eft gnomon mmx. igittor mhx acqualis eft eihujus. 
quod fub A D D b continetur, commune apponatur L g, -ac- 
quale tf fcilicet quadrato quod ex od. ergo mmx gnomon, 
& L G acqualià funt redangulo, quod continetur fub a d d b, 
& ei,quod fitex cD quadrato, (ed mmx gnomon^ & lo 
funt totum quadratum e £ f b, quod quidem fit ex e b. ergo 
rediangulum fub ad db^ una cum quadrata quod ex cd;~ 
^uale eft ei quod ex cb fit quadrato. Si igitur teSbà Imea 
feàa fuerìt in partes acquales. Se in partes inacquales, reàan^ 
gulum fiib inacqualibus totius partibws contemum una. cum 
quadrato lineac (juac Inter feétiones interjicitur, acquale eft 
ei quod à dimicha fit quadrato. Quod demoirib-are opop- 
ttbat. 

PROF. VI. THE OR. 

Si teff a linea 'lifarìam fecetur^ atque ipfi in Jireffum 
adjiciatwr fu^eJam reSta linea ; reSiangulumfi*b tota 
cum aJjeBay ^ aJjeBa cmientum^ una. cum qua- 
drato dtmidta^ heouale eft quadrata quod ah ea qua 
ex dtmidìa ^ aajeStà confiate tanquam ab una li- 
nea defcribitur. 

Reéla enim linea quacvis a b fccetur bifariam in pundo e, 
& adjiciatur ipfi in dire<2um b d, dico redlangulum fub a d 
DB una cum quadrato ex bc acquale eflè eiquod fit ex e© 

Quadrato*. Defcribatur * enim ex od quadratum ce fd» 
e jungatur de; per b alterutri ipfarum ce df p«- 4 4^ primi, 
rallela ^ducatur bhg: & per h ducatur klm pariiUela*^ 31. primi. 

alterutri 



!>«. 
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alterutri tp&mm ad e pj & adhucpn a altenitri'cL dm 

parallck ^ ak. Icaquc quonìam a e di xqualìs e fi, erìt de 

redangulum a l redangulo _ 

•]5.priint.cH sequoie r. fed ch acquale 

^43P™»'Weft HF.' ergOfit ALÌpfi HF 
iequale erìt- commune appo- 
natur cm. totum igitur am 
gnomoni n x o cft acquale, at- 
quc dì: A M, quod lìib a d D B 

« Cor. 4." cootinetur, etenim d m efl: f a- 

hajns. quaits db. ergo & goomon 
Nxo xqualis eft reuangulo 

iiib A D DB. nirfus commune appomtui l c, lequale • &Uicct 
quadrato quod ex cb. re3:angulti[n igkurTubAD db U04 
CUOI quadrato quod exsc xqualeeft goomooÌNXO & ipfi 
LG. fcd gnomoh kxo, &lg componunc cepd quad»- 
tum quod quidem &c ex cd. ergo rc^ngulutn fub ad 
DB um cum quadrato cxbc acquale eft eì, quod&ezcD 
quadrata Sì i^cur rei^ lìuea ièccnir bifaiìam, adjìdatur- 
que ip& indtre^um qusedam leOà linea; refiangulam fub 
tota cum adje^ & adjefta contentum aat cum quadrato 
dimidise acquale eft quadr«:o quod ab ea quse ex dimid»^ 
& adjc& conftat, tanquam ab una lìnea, defcrìbitur. Quod 
oporEebac demonltrare. 

PROF. VII. THE OR. 

JS! rcffa Sttea utcua^tte feffafuerit^ ^ua h tata., éf ^**"f 

parte fiunt utraque quadrata aquabafunt,^ reBiut- 

. gulo, quojf hh Jith tota^ ac é^a parte cotitineiur, ó" 

« quotj à re&fua parte fit quadrato. 

Reda enìm linea quaulam a b fedU Gt utcunq^e in putt; 

Qo e- dico quadrata cxabbc * f -»' 

lEqualia eOe, èc re^hngulo quod 

bis lub A a B e continecur, & ci 

quod 6r ex AC quadrato. De- 

44£.ptiinLlcribatur • enìm. ex ab quadra- 

cutn ADEB, & figura conlbua- 

tur*. Itaquc quonìam ag rcfl:- 

y 4j.prjmi.«ngulum :equale * eli redangulo 
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G E, CotDHiime apponatur cf; quare totumAF boti e È dì 
esqiule. re^binguTa tgitur a f e e dupla fune redaaguli a f. 
■ fed A F e E ftint L K M gitomon, & quadratum e f, ergo 
K L M gnomon, & quadratum e f dupla erunt reoanguli 
A F. cu aiicem id quod btc fiib a B b e contmetur dlroruni 
ì[^us AFj ctenim bf eli ^ «qualis bc. gnomon igìcuTf Cor. «. 
KLM, £c quadratum cF sequalia flint ci quod bis fub ab'w'J"*- 
Bc continerar. commune appomtur hf, quod eft ex ac 
quadratum. ergo gnomcHi k l m^ & quadrata e f fi f xqua^ 
lia lime ci quod bis flib a b b e contìnetur, Se quadrato ex 
AC- (ed gnomoQ slm, & quadrata .e f h f coniponunt 
Adeb, & cf, quaefuaeex ab bc quadrata, quadrata iginir 
exAB BC xqualìa flint reflangulo, quod bis flib ab bc 
coacinetur una cum eo quod ne ex a e quadrato. Ergo Q 
rcds linea utoinqùe fe££a fuerit; quse à tota, & una pane 
fiuat utraquc quadrata scqualia nmt reiSaOgulo quod bis 
liib tota, ac did^ parte continctur, & ei quod a reliqut 
pane &c quadrato^ quod oftendere oponebat. 

PROF. Vili. THEOR. 

Si reffa linea utcunjtte feSfa fuerit ; quod ijUattr 
Jah tota, ^ una parte continelur re&an^um ifnit • 
cum quadrato rehqua partis lequale e^ quadrata 
qmd ex tota^ ^ diBa parte tanquam ex unàìmea- 
dejcribatur. 

Keéta enim linea a b CeGti Gc utcunque in e. dico lùdza-, 
gulum quarer flib ab bc cóotentuni una cum quadrato 
quod ex a e squale e{& quadrato' quod ex ab b^c taa- 
quam ex una linea defljribicur. Pjoaucatur enim reda li- 
nea ab in d; &ipfi cBpo- 
nanir aequalis bd^ defcrftj». 

turquc ex A D quadratum a E ^ 

FDj & dupla figura con{trua- 

tur. i^nlam ^mr e b eft '' .' 

«aqualÌE SD, atquc c& CB < hyp." 

ìpG G E aequalis ^ ; av vero » ^!^ital. 

ipO K N : erit & G K xqualis 
K N. eadem ratione, Se p r ipfì 
RO eft flEqualis. £c quoniam 

*b eft aequalij bd, &GKÌpfiK^erit rcdlangukiHi 'qoi- 
étai ti K redsngulo bn ; rcdtanguluni vao g r qrfì a f x- 
quile '. fed e KCil << acquale RN, complemcnta enim flmc ^ .„j 
panUdogranani co, .e^ecsNJtquarecftoB, &^^*^^lj^,-aai. 
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rtèlangula bn kcgr rn inter (èasqualm^ ìdboque ^tka*. 
drupla font redlangiili ck. rur&s quoniam cb eft asqualis 
B D, & B D quidem ipfi b k, hoc eft ipfi e g acqualis ^ e b 
* vero ipfi GK, hoc eft g p : cric & e g àequalis g p. eft autem 
& p R ipfi R o àequalis, refliangalum igitur a g rci^anpiló 
' uPy & redlangulum pl ipfi 

4i4^.priffli.RF acquale eric. fed mp eft 
acquale p i^ ; comólementa e- 
nimfuQt ML parallelogramini 
quare & a G ipfi R F eft xquà- 
le. quatuor igimr ag mp pl 
' R F inter (è ^qualia funt, ac 

propterea ipfius ag quadru- 
pla, pftenfum autem eft, & 
. quatuor ck bn gr rn qua- 
drupla eflè CK. quare otìo continentia gnomonem stt 
ìpfms a k quadrupla fuac, & quoniàm a k eft quod fub a b 
B e continetur ; etenìm b k eft àequalis b e ^ erit contentum 
quater (Ub a b b e ipfius a k quadruplum. at damonftratus 
eft gnomon sty quadruplus ipfius ak. quod igitur quater 
fub AB Bc continetur acquale eft gnomoni srr. commune 

e Cor. 4. apponatur XH, quod quidem quadrato ex ac eft<r acquale. 

hujas. ergo quod quater fub ab bc continetur una cum^quadrato 
ex A e acquale eft ipfi s T y gnomóni, & quadrato x h- fed 
♦ STY gnomon, & xh totum funt aefd quadratum, quod 
delcribitur ex ad. reólangulum igitur quater fub ab bc 
contentum una cum quadrato ex a c acquale eft ei, quodex 
AD, hoc eft ex ab bc tanquam'ex una linea defcribimr, 
quadrato Ergo fi redh linea utcunqoe fed:a fiierit; quod 
quater fub roto, & una parte continetur redtanguluro, una 
Cum quadrato reliquae partis, xquale éft quadrato quodex 
\ tota &: didla parte, tanquam ex una linea defcribimr. Quod 
dlendenduip fuerat. 

PROF. IX. THEOR. 

Si reffa linea in partes atfuaUsy ^ in partes inéCqua- 
les fefia fuerit^ quadrata ^a ab inaqualibus totius 
parttbus Jefcrtbuntury dupla funt i^ quadrati di- 
midiaj ^ quadrati linea ejus qua intfr jeStìoncs 
interjicitur- ^ 

Redla enim linea quxvis a b fefta fit in partes acquate» 

ad e, & in partes inacquales ad d. dico quadrata ex a d b& 

« II. primi, quadratomm ex Àc cd dupla eflè. Ducamr ^ enim $ 

pundio e ipfi A b ad reétos angulos e i:, & utrivis ipfa«^ 
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A e 'c B aequalis ponatur, jun^anturque e a e b^ ac per d 
qùidem ipfi ce parallela ^ ducatur d f; per f vero ipfi a bì' 3' P"««- 
parallela ^ f g, Se a f ducatur. Itaque quoniam a e eft as* 

tualis c£^ erit <" 6r angulus eac angulo a £ e asqualis. ^ /. primi. 
e cum re£i:u$ fic angulus ad e, reliqui aec eac uni 
redto aequales Verune. & funt aequalcs inter ièfe. utervis^^.cor.jo. 
igicur iplorum a e e e a e reéli , primi, 

cft dimidium. eadem ratione, 
& reéli dimidium eft utervis 
ipforumcEB EBC. ergototus 
angulus AEB redus efl:. & 
quoniam angulus g ef dimidi- 
um eftreótì,re<ausau^em e gf; ^ 
«qualis enim^eft interiori & ^ "^ ."^ ea^-primL 
oppofitq ^By erit, & reliquus ^fiiye&iàkmi^vmr^f^tì^^J^, 
qualis igitur cAqef angulus ip& efg. qUare i6& ìams eg 
lateri g f ed / acquale, rurfus quoniam angulus ad b c||imi-/-^. primi, 
dium eft refli, reéhis autcm fdb, quòd lìt aequalis mte- 
riori & oppofito ec b : reliquus b fd reóti erit dimidium. 
angulus igitur ad Basqualiseft angulo bfd; ideoque latus 
DF lateri db acquale. & quoniam a e eli aequalis C£> eric 
& ex A e quadratum acquale quadrato ex e e, quadrata igitur 
ex AC CE dupla Tunt quadrati ex ac^ quadratis aucem tx 
AC CE Acquale^ ^quadratum ex ea^ fiquidem red:us cft^ 47.priinL 
angulus a e E. ergo quadratum ex e a quadrati ex a c eft^ 
duplura. rurfus quoniam eg asqualis eftoF, & quadratum 
ex EG quadrato ex gf eft xquale. quadrata igitur ex eq 
8cGF dupla font quadrati exGF. at quadratis ex eg gf 
«quale f eft quod ex ef quadratum. ergo quadratum ex kf 
quadrati ex o f dùplum erit. aequalis h autem eft g F ipfi cd. ^ 34.priim. 
quadratum igimr ex e f duplum eft quadrati c.d. &d &c 

3uadratum ex a e quadrati ex a e eft duplum. ^rgo qua- 
rata ex ae ef dupla fìint quadratorum ex a e cd« qua- 
dratis vero ex a e e f acquale i eft ex a F quadratum ; quo- 
niam angulus A E F refius eft. quadratum igimr ex a f qua-: 
dratomm ex a e cd eft duplum. fed quadrato ex af acqua- 
Ha funt ex ad df quadrata. tt&\xs cnim eft angulus qui éi 
D. ergo ex A D D F quadrata dupla (imt quadratorum ex a e 
CD. eft autem df ipfi db acqualis. quadrata igimr ex a d 
VB quadratpmm ex a e cd dupla eruat. Quare fire€ta 
linea in partes acquales, gc in partes inacqual'es fed:a fuerir, 

auas ab v^^quaUbus totius partibus defcribuntur quadraci 
upla iimt & quadrati dimidiac, & quadrati lineac ejus qita& 
k^r iè£tiones mterjicitur. Quòd oftendere oportebat. ^ 

. ' PROF. 
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PROF. X. THEOR. 

Si reffa linea fecetur hfariam^ fy i^in Jireffum jUéé^ 
vis reSta linea aJjìciatur ; qtue a tota cufn aJjeSta^ 

. fy adjeda fiunt utraqtiè quadrata dupla^ funt fy 
quadrati dtmidìa^ ^ quadrati quod ab e a qua ex 

, dimidta^ ^ adjeSta conflati tanquam ab una Snea 
defcribitur. 

Reda cnim linea a b fecetur bìfiuiam io e, & ipfi in dire- 
£him adjiciatur quxvis fèda linea b d. dico quadrata ex 
AD DB quadratòram ex ac cd dupla eflè. Ducatur enim à^ 

« II. primi. pun<5to e ipfi AB ad redos * angulos ce, Se utrique ipfamm 
AC CB xqualis ponatur; ducaturqueAg eb> &per Equi- 

k 31. primi, dem ipii AD parallda^ ducatur e f; per d vero ducatur d p 
parallela ^ ipu e £• & quoDiam in parallelas e e f p reébr 

e- 25.pf imi. quasdam linea e p incidir, angoli e £ f e f d aequales e fims 
duobus redis. anguli igitur . 
FEB EFD duobus redis (iint 
minores. quse autem à mino- 
rìbus, quam (une duo redi in 
infìnitum producuntur, con- 

d Axip. 12. veìiienc inter fé à, ergo e b 

*FD produdse ad partes bd 

convenient. producantur, & 

conveniant in pundo e, & ag ducaoir. itaque cpioniam 

AC efl: aequalis ce, & angulus aec angulo eac asqualis 

è s. primi. * «rit : atipie eli rcdus qui ad e. uterque igitur ipforum 
e A E A E e eft redi dimidium. eadem racione, & redi di-; 
midium eft uterque ceb ebc. ergo a^b eA redus. Se 

/ ij.primì. quoniam ebc eit dimidiunr redi, erit & redi/ dimidium 
dbg^ cutìa fit ad verticem. fed&BDG redus eft^ etenim 
eft^sequalii ipfi dce alterno, reliq^us igitur pgb dimi* 
dium eft redi, & ob id ipfi d bg sequalis. ergo & latus b i> 

X 6. primi, acquale ^ lateri dg. rurfiis quoniam bgf eft dimidium re- 
di, redus autem qui ad f, eft enim angulo oppofito qin 
ad e asqualis ^ erit, 6c reli^tius f e 6 redi dimidium, & 
aequalis ipfi eg f. <piare & lacus gp laceri e f eft xquaie^. 
^ Se cum ec fit aequaliscAj Scquadranim exEC acquale eft 
ei quod ex CAfìt quadrato, ergo quadrata ex ec CAdupla 

/b 4.7.primi. ^^^ quadrati ex e a. quadratis autem ex E e e a asqucde ^ eft 
quadratum ex e a. quadratura igitur ex e a quadrati e^A0 
dtduplum, ruriiis quoniam gf eft aequalis fé. aequalé ^ 
&ex gf quadratum quadrato ex f e. quadrata igitur ^311^ 
fé quadraci ex e f fune dupla, ac quadratis ex g f f e 
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tSt h qyod ex so. quadratum. ergo quadratuin ex eÒ du« 
plum eft quadrati exEF. aequalis autem eli ep ipfi cd. 
quadratum ìgitur ex e g quadrati ex e d duplum erit. fed 
oftenfiim eft quadratum ex e -a duplum quadrati ex a e. 
ergo ex A E e o quadrata, quadratorum ex a e cd funt (du- 
pla, quadratis vero ex A E e 6 sequaleeft^quodex AGq\x3L- b^y.^tìtùìi 
diatum. quadratum igitur ex ag duplum eft quadratorum 
ex AC CD. atquadratoex ag aequatia^ funtex ad dg 
quadrata, ergo quadrata e^ a d d g funt dupla quadratorum 
ex AC CD. fed dg eft asquaUs db. quadrata igitur ex ad 
DB quadratorum ex a e Cd iimt dupla. Ergo fi recali- ,J 

nea bifariam fecetur, & ipfi indire<3um qusedam reób linea '^ 
adjidatur 9 quse à tota cum àdjedla, & adjeda fiunt utraque 
quadrata dupla funt & quadrati dimidias, & quadraci quod 
ab ea quae ex dimrdia, oc zàjeStà conftat tanquam ab una 
linea deicribitur. Quod oftendere opcn^tebat 

PROF. XI. PROBL. 

2)atam IreSam lineamfecare^ ita ut ptóJfub tota^^ at- 
tera parte contine tur reéfangulum aquak Jit et qmd 
à relifua parte fit quadrato. 

Sifdata redbi linea a Bì oportet ipiàm A b ita iècare, ut 
Gi!bd (ub tota. Se altera parte continetur redangùlum acquaie^ 
m ei, quod à reliqua parte fit quadrato. Deicribatur <» enim a 4$.pf4i» 
ex ab quadratum abcd, feceturque a e bifariam in e ^ &; 

B e ducamr : deinde produca e a in f, f— i0 

ponatùr ipfi b e asqualis e t : defcribamr-t 
que ex A F quadramm f g h>\, & g h ad 
Kproducatun dico ab fedam eflè inn^ 
ita ut (tib A b B H re(3:angulum sequale 
fit quadrairo ex a h. Quoniam enim reébi 
linea a e bifariam fecatur in e, adjici- 
turque ipfi indirràum a f, redangulum 
fiib e F f A|^ una cum quadrato ex a e, as- ^| 
quale ^ erit quadrato ex e p. fed e f eft 
sequalis eb. redbangulum igimr fiib cp 
fa^ una cum quadrato ex a e acquale eft (, 
ei, quod fit ex è b, quadrato, quadrato autem ex e b àsqua- 
lia fupc e quadrata ex b a a e : etenim angulus ad a reélus eft< ^ xy.priifiU 
ergo redangulum fub cf fa, una cuoi quadrato ex a e as- 
cine eft quadratis ex b a a s. commune auferatur quod ex 
kt%t quadratum. reliquum kitur redtengulum fub cF f A 
«efttle m quadrato epe a b. eft autem rei^ogulum f k fub 
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CF F A ; liquìdcm af elt sequalis fg : quadratum ixt* 
tem ex A B «ti pfum a q. redanguluoi igicur f k acquale eft 
quadruo ad. commune aufératur ak- ergo reliquum fm 
Tcliquo H D elt xqualc. atque eft h d redbóiguluin £ib a b 
B H, CUOI A B Gt aratialis b li^ & f h eft quadracuin ex. ah. 
rcftaagulum igitur uib ab bh quadrato ex ah aequale erìt^ 
Quaie data rcdU linea a fi Tedia eft in h, ita ut fiio a b b h 
Tet^tangulum quadrato ex ah fit xquale. Quod fiicere 
opórteBat. 

PROF. XXII. THEOR. 

/a ohtufitigaìis trian^ulij, qmd à htere ohtufum an- 
guìum Jttblendente fil quadratutn majus eft fuatn 
quadrata qua fiunt d kteribus ohtu/'am anguhitn 
continenlwtts, reBaaguk contento bis fab uno ìatC' 
rum quafunt circa obtufum angMhm, in quoJfct- 
licet pretrti^um perpenjicularis cadit, fy me» af- 
fumpta exterius à perpendictUari ad a^ftbtm ob- 
tufitm. 

Sit obtulàngulum trìangulum a b e obtu£im angulum 
«ia.Fciini.habens bac: & ducatur •• à pun^ b ad ca protradam 
perpcndìcularts BD. dicoquadratumex bc majus cfle, quun 
' quadrata ex b a a c, rcàangulo quod bis fub e a ad con- . 
tioetur. C^oDiam enim reOa linea co feOa dt utcunquc ' 
I in'puaOo A, erit quadracum ex 

1 4. hujui. c D «quale i, & quadratis ex e a 
A D> « ei quod bis (ìib e a ad 
coQCinetur rcdtangulo. com- 
mune apponatur ex d b quadra- 
tini, quadrata igitur ex cd db 
xqualia flint fic quadratis ex e A 
AD DB, Se rcdangulo ^}uod x> a ^ 

bis llib CA A D continetur. fed quadratis ex e d d b «quale 
«Il r quadratum ex cs, re<3us enim elt acgulus ad d, cum 
fit fi D pcrpendìcularis. Quadratis vero ex a d db acquale 
« 47.piimi. eft ' quMralum ex a b. quadratum imtur ex e B «quale el^ 
ndraiis cxca ab, &redtan^o bis fubCA adcod- 
I. ergo quadratum ex cb majus eft quam quadrata ex 
AB*- reéGuigulo quod b^ fub e a ad contineiur. In 
àngulÌE igitur triangulis, quadratum quod -fìt à latere 
fum aoguium fubtendence majus t& quam quadrata^ 
Bunt à laieribus obtufum aoguliim conttncntìbus, rc^m- 
contcnto bis fub uno luerum quac funt circa d»^: 
iuta 
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film aojniluin, in quod protraAum perpendicularis cadit, & 
linea a&mpta ex^ef ius à perpendicuuri ad angulutn obcii-- 
fùm. Quod demonftrare oporcebat. 

PROF. XIII. THE OR. 

In ocutM^Us trianguUsy qmd i ialite acutOfH angu- 
ìum fmtenJente fU quadratum mnms e/i fmvH 
quadrata qua fiunt hterihus acutum angahm con' 
tinentibus^ reétanguìo contento bis fub uno hterufh 
qtkefunt circa acutum an^uhm^ in ^uod ferpendtcur 
Taris caditj ^ linea à perpenditulart intus affumpti 
adangulum acutum. 

Sic acutansulum triangulum abc acutum habenì$ ang(i- 
lum ad B : <mcacur à punAo a « ad b c perpendicularis ad. « ii.primL 
dico quadratum quod ne ex a e minus eflè quam quadrata quac 
ex e B B A fiunt, redangulo quod bis fiib e b b d continetur. 
Quoniam enim re&a linea e b fe^ eft uccunque in d^ emnc 

Quadrata ex cb bd asquaU^^, ^ ^7. hajul^ 

e redangulo quod bis fub e s 
Bo oontinetur, 6c quadrato 
ex DO. commune apponatur 
ex AD quadratum. quadrata 
mtur ex e B b D da sequalia 

mnt, & reSangulo bis fiib e b __ 

BD contento, & quadratis ex B B C 

ADDO, fed quadratis ex b d d a d^quaiè eft ^ ex aì 
quadratum^ reaus enim angulus^^ eft qui ad d. quadratis 
vero ex ad do «quale «eft quadratum ex a e, quadrata* 47PfW". 
igitur ex CB BA fiint acqualia quadrato ex ac & eiquod 
bis iub e B B d continetur reéhngulo. quare {òlutn qua- 
dratum ex A e minus eft quam quadrata ex e b b a, reélan- 
g^ioquod bis fiib cb bd continetur. In acucan^s igi« 
tur triangulis quadratum quod à latere acumm anguhim 
fiibtendente fit minus eft quam quadrata quas fiunt à la-> 
teribus acutum angulum continentibus, redangulo contento 
bis fub uno laterum qux fiint circa acumm angulum, in 
quod perpendicularis cadit, & linea à perpendiculari intuS 
ilffiimpu ad angulum acutum* Quod demonftrare oportebat. 



'Da PROF. 




f2 



EUCLIDIS Elem8nto)ium 



PROP. XIV. PROBL. 
7)ato reStiftneo aquak quadratum conftituerc. 

Sit datum redilineum a. oportec ipii a reétilineo sequoie 

K 4f primi quadratum conftituere. Conftituatur « reólilineo a acquale 

^ '^ * parallelogrammum reótangulum bcde. fi igitor be ettae:- 

qualis E ù> fàdum jatn «rìt quod proponebatur , etenim 

i-edilìneo a acquale quadratum conftitutum eft fi d : fin mi» 

^ nu8^ una ipfarum be ed major eft. fic be major j & prò- 

ducatur ad f, ponatur- 
que ipfi E D xqualis 
E F» deinde fedla f b bi- 

^10. hujus. fàriam ^ in g: centro qui- 
, dera e, intervallo autem 
ùnius ipfarum gb gf 
femicirculus defcrjibatur 
BHF ^ producaturque 
D E in H, & G H duca- 
tur. Quoniam igitur re- 
Gtx linea b f fe<%a eft in partes aequales ad Gy inaequales 
ad E ; erit redangulum fub b E ef> una cum quadrato quod 

e s, hujus. fit ex E G r, acquale quadrato ex g f* eft autem g f acqualis g h. 
reélangulum igitur fub b e e f una cum quadrato ex g e^ acr 

d 47.prìini.quale eft quadrato ex g h. fed quadrato ex g h aequalia d, fiiat 
ex HE EG quadrata, ergo reaangukim fiib be ef una 
cum quadrato ex e o acquale eft quadratis ex he e g. com- 
mune aufèramr ex e g quadramm. reliquum igitur redtan- 
gulum fub B E E F eft acquale quadrato ex e h. fed reélan- 
gulum fub B E E F eft ipfiim bd parallelogrammum^quoniam 
EF eft zqualis ed. ergo bd par^lelogrammum quadrato 
ex E H eft acquale, parallelogrammum autem b b eft acquale 
re£EiIineo a. redtilinéum igitur a quadrato ex e h defcripto 
acquale erit. Quare dato redilineò a acquale quadratum con- 
ftitutum eft, quod videlicet ex ipfa eh deicribitur. Quod 
facerc oporteoat. 
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EUCLIDIS 

ELEMENTORUM 



lIBEJi TEJ^TIVS. 



DEFINITIONES. 

I. 



M 



Quales circuii fuot .quorum diatoetri fune aequales 
vd quorum quae ex cencris fune aequales. 

IL 

Re£hi linea circulum contingere dicitur, quse contingens * 
drcuium, fic produrla ipfum non fecàc. 

III. 

Circuii contingere fé dicun« 
tur, Gui contingentes, fé ipCbs 
non xecanc. 




\ 



IV. 

In drculo ^ualiter dittare 
à centro reflae lìne^e dicuntur, 
quando a centro ad iplàs per- 
pendiculates duélsB urne x- 
quales. 

^lagis autem diflai^ j^ centro didtur ea in quam major 
perpeQdicularis cadit. 
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VI 

Segmentum drculi elt figu- 
ra quae redta linea, & circuii 
circumfèreotia coodoetur. 




VII. 

Segmenti autem angalus eft 
qui reàa linea, & circuii dr- 
cumfcrencia CQmp|-ehenditur. 





Vili. , 

In iégmento angulus eft, quando in Cftrcumfereiida (^[men- 
ti futnacur aliquod punOum, atqùe ab iplb «d teronnos Urfesp 

eius quae bafis eft tegmenti re* 
XXX (lineas ducantur, angulus 
duOis^lineis conce&ni$. 

Quando autem' continentes 
aagulum re&x lìnese aflìimunt 
drcumferentiam, in illa con- 
fiftere ang^lu8 dicitur. 

X. 

Seólor circuii eft, quando aQgulus ad centrum condite- 
rit, figura contenta rediis lineis angulum cocpprehendenti- 
hasy Se circumferentia ab ipfis aflùjiìpta. 

XI. 

Similia qfculorum iègmen- 
ta font, au« angulos fufcipi- 
unt aequales, vcl in quibus an- 
guli sequales confiftunt. 



PROPr 
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PROPOSITIO. t PROBLEMA. 
Z)tf// circuU cenfrum invenire. 

Sit datus drculus a b e. oportet circuii a b e centrum in- - 
venire. Ducatur in ipfo quaedam re£ta linea a b uccunque^ 
& in pundo o bifariam «fècetur. à punéto autem d ipti^ xo.primi. 
' A B ad rcftos angulos ^ dufla d e in e producatur j & fccctur ^ * ' P''"*'- 
e E bifariam ^ in f. dico pun- 
Oum F circuii abc centrum efle. 
Non enim, fedfi fieri poceit, 
fic G centrum, & ga gd gb 
ducantur. itaque quoniam da 
eft acqualis db,, communis au- 
tem DG, erunt duas ad dg 
duabus gd db asquales, altera 
alteri; & bafis ga «qualis e cft bafi gbj fiint eniro exr D«f. 
centro g. ai%ulus igitur adg angulb g db eft ^aequalis ygP"^^ 
cum autem rcdifca linea faper reflam lineam infiftens, angu- * ^"'"'' 
Jo5 qm deinceps funt, aequales inter fé fecerir, » reaus eft# Def. 
uterquexqualiuman^orum. ergoangulus gdb eftredus. '^'•P"'^'' 
fed & reous f d b. aequalis igitur eft angulus f d b angulo 
GDEy major minori, quod fieri non poteft. quare g non eft 
circuii ABC centrum. limiliter pftendemus neque aliud efle, 
prseter ipfùm f. ergo f centrum eft circuii abc. QuQd 
mvenire oportebat. 

Cor. Si in circulo qusvis reda linea, lineam quandam bifa- 
Tiam & ad an^os roSios fecet,in fecante erit centrum circuii. 

PROP. IL THEOR. 
Sì in ctrcumferenm circuk dm qtuevis punlfa fu- 
wanfUTy fua ipfa cmjungit reSfa linea intra circtt" 
km cadet. 

Sitcirculus ABC^ in drcumrerentia ipfius fumantur duo 
quaevis punéka a b. dico reólam lineam quae à punàó a ad b 
ducitur, intra circulum cadere, 
fiunatur in refta ab pundum 
quodvis E, jungantut DA de 
i> b. Quoniam d a eft asqualis 
j> fi, erit 4 angulus D ab aequalis 
angulo DBA, & quoniam tri- ^ 
anguli D A E latu3 A E producitur 
erit ^ angulus deb angulo d ae . 
major, angulus aucein dae 

xqualis eft angulo db£> ergo deb angulus angplo db e 

D4. eft 
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ed major, fed majori angulo majus latus fubtendicur» major 
igicur eft D B ipfa de. fed d b ad circumferentiam tantum per* 
tmgic. ergo DE non eo uique procenditur. adeoque puoh 
^m E cader intra circqlum. Si - igitur in circumferentia 
&c. Quod oportebat demonftrarc. 

Cor. Hinc G reda orculum tangit, in unico punito eum 
tangit. 

PROF, III. THEOR. 

Si in circuh reSfa linea ter centrum Juffa^ reffam U^ 
neam quandam non auRamper centrufn bifariamje^ 
cet^ ^ adangulos re&os ipfamjecabity quod fi aJan* 
gulos ulìos ipfam feceiy ^ bifmam Jècabit. 

Sit circulus A B c^ & in ipfo re£ta linea per <entrum dv^ 
e D reOam lineam quandam a b non duaam per centrum 
bifariam fecet in pun(3:o f. dico ad angulos redtos iplàm 
fecare. fumatur enim circuii 
4 1. hujus. ABC centrum <» quod fit (it e^ 
ea £b jungantur. Quoniam 
igitur A F eft aequalis f b, com- 
munis autem f e, duae affé 
duabus bf FÉ asquales iìint, & . 
baGs EA bafi e b eft sequalis.ergo 
^ angulus A F E angulo B F E ae- 
k 8. primi, qualis ^ ^rit, cum autem reéta linea fuper redlam infiftens an- 
#Dimn. IO. g^os, qui deinceps funt, aequales inter fé fecerit, reóhis eft e 
ffìtau uterque xqualium angulorum. uterque iginir afe bfe eft 
redfais, quare reda linea e d per centrum du£U re£bun li- 
neam a b non dudam per centrum bifariam fecans, & ad 
angulos redos ipfam fecabic. Si vero e d fecet a b ad redos 
angulos, dico oc bifariam ipiàmfecare, hoc eft af ipfi.FB 
. . sequalem eflè. iifclem enim cooftrudlis, quoniam e a, quac 
4/,pfiini. ^^ centro eft aequalis eb, & angulus eaf angulo < e bf 
sequalis erit, eft autem &; a pe reSlis aequalis redo bfe* 
duo igitur triangula eaf fi b f duos an^los duobus an- 
gulis asquales habent, unumque latus uni lateri acquale e f, 
commune fdlicet uthique, quod uni anpulorum asqualium 
. . fubtènditur. ergo & reliqua Jatera reliquis lateribus aequalia 
9%6. primi. ^ habebunt. atque erit a f ipfi fb aequalis. Si igitur in cir- 
culo reda linea per centrum dudU reoam lineam quandani 
non dud:am per centrum bifariam fecet, & ad angulos redos 
ipfam fecabit. quod fì ip&m fecet ad redps angulos, £c bi* 
fariaoi fecabit. Quod oportebat demonftrare. 

PROF, 
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V PROF. IV. THEOR. 

Si in circuìo Jua reffa Knea fé invicem fecent nm 
duSta per cenirum^ fcfe bifariam nmjccahinf. 

Sitcircuhis abcd; &in ipfoduae reételinese ac bd 
le invicetn fecenc in pimelo e^ non dudae per cencnim. dico 
eas feCe bifàriani non fecare. fi enim fieri poceft ièoenc fefe. 
bì&riani, ita ut a e fit xqualis 
£C^ & BE ipfi ed: fiimatur- 
que^ctntrum abcd circuii^ 
quod fic F, & E p jungatur. quo- 
niam igitur reàa linea fé per 
centrum dudla red^un lineam 
quandam a c non duAam per 
caotrùm bifariam iècac, & ad 
xeGtos angulos ip&m iècabit ^. quare teàxLÉ eft fé a angu» ^ 3* ^j^- 
lus. nirfiis Quomam reéfat linea f e redam lineam quandam 
b d non duoam per centrum bifariam fecac, & ad angulos 
re£kos ipfam ^ fèc^it. reéfais igitur angulus eft f eb. often- 
fusautemefi: reéhis & fé a. ergo fea angulus ipfi feb 
9sqiiali5 erity minor raajpri, quod fieri non poceft. non igitur 
A e bd fcfe bifariam iccant. Q[iare fi in circulo duas reébe 
lineae fé invicem fecent non du<9^ per centrum, fefè bifa< 
riam non fècabunt. Quod oftendere oportebar. 

« 

PROF. V. THEOR. 

Si duo circuii fé invicem fécent^ nm erit ipfirum idem 
centrum. 

Duo enim circuii fé invicem (ècent a b e cdg in pundlis 
B e. dico ipfòrum idem centram non efiè. Si enim neri pò» 
cefi, fic centrum e^ jungamr- 
que ECy &:efg utcunquedu- 
catur. Quoniam e centrum 
eft circuii abc erit ce ipfi 
EF aequalis. rurfus quoniam e 
centrum eft e d g circuii, ac* 
Gualis eft ce ipfi E G. fed o- 
itenfà eft e E aequaiis e f. ergo 

EF ipfi EG aequalis erit, minor majori, quod fieri non pò- 
teft. non igttor pundum e centrum «t circulorum abc 
e ho. Quare fi duo circuii fé invicem (ècent, non erit ipfb- 
rum idem centrum. Quod oftendendum fiiit. 

PROF. VI, 
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PROF. VI. THEOR. 

Si dm circuii fé fc intra continuante ip forum idem 
centrum non crii. 

Duo enim circuii A B e e d e contii^aot fefe iatra in pun- 
&o o dico ipforam non eflè idem cencnim. fi enim fieri 
poteft fit F^ jungatutque f e, & 
F £ B utcunque ducamr. Quo^ 
nìam igimr f centrum cft cir- 
cuii ABC, xqualis eft cf ipQ 
f b. nirfus quoniam f centmm 
eft circuii e d e, eric e f xqua- 
lis FÉ. often& autem eft cf 

Sualis fb. erjgo&FE ijrfÌFB ' 
asqualis, mmor majori, quod fieri non poteft. non igimr 
F pundhim centrum eft circuloram abc ode. Quarefi 
duo circuii ièfe intra contingant, ipforum idem centrum non 
crit. Qjod demonftrare oportebat. 

PROF. VII. THEOR. 
Si in circuii éametro alifuod punUum Jumatur^ fuod 
non Jit , centrum circuii^ fy ah eo in circulum ca* 
dant quavis reBa linea ; maxima quidem erit m 
qua centrum: minima vero relijua : aliarum autem 
propinjuior et qua per centrum tranfity femper re- 
fmtiore major eji. at dua tantum aquales ab eodem 
punSto in circumm cadent ad utrafjue pdrtes minima. 

Sit circulus ABco, cujus diameter ad Se ih ìplà ad 
fiimamr aliquod pundlum f, quod non fic centrum circuii. 
Sit autem circuii centmm e : & à pun&o f in circulum 
ABCD cadant quasdam reófcas linese pb fc fg. dico fa 
maximam eflè, oc fd mini- 
xnam : aliarum véro, fb qui^ 
dem majorem quam f e, & f e 
majoremquam fg. jungantur 
^ enim be ce gè. Et quoniam 
* ao.primi. omnis triànguli duo latera * re- 
liquo fiint majora^ erunt bc 
ef majores qu^àm bf. eft au- 
tem A E abqualis be. ergo bc ef ipfi af. funt scqualef. 
major igimr eft a P quàm f b. rurfiis quoniam be eft xqualii 
c^ccMnmunis autem PE^dusBE ef duabus ce epsc- 

quales 
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' l^pMles fiint. fed bef angulus major eft angolo cef: bafis 
igitur BF bali F e eft ^ major* cadem ratione & cF major* 24 prìaì. 
cft. quam fg. rurfiis quoniam gf fb majores ^ funt quam * *°P'*""- 
G E, aequalis aucem gè ipfi edj erunt gf fé majoresquam 
E b. communis auferatur f e. ergo reliqua g p major eft 
quamreliqua fd. maxima igimr eft Fìi, & fd minima: 
major vero b f quam fc, & f e quam fg major, dico &i 
punào F duas tanmm reélas lineas aequales cadere in circulum 
ABCDadutralquepartesminimasFD. confticuaiur<7enimadci3;prjmL 
lineam ef atque ad datum in ea pundum e, angolo g ep 
xqualis angplus feh: &fh jungacur. quoniam igitur gè 
dft acquali^ eh, communis aucem ef^ dux ce ef duabu9 
HE EF sequalea fimt: Se angulus qef eft asqualis ao^uia 
hef. bafis igitur fg bì& fh sequalis^erit. dico kwùSiQd^ft'mu 
F in circulum non cadere alkm ipfi fg asqualem. u enìm 
fieri poteft^ cadat fk & quoniam^PK eft aequalis fg^ eft*» 
«lueipG FGasquaUs fh; eric&'pK ipfi fh aequalis, vide- 
licec propinquior ei, quae per centmm traniìc aequalis remo- 
tiori, quod fieri non poteft. Si igitur in circuii <tiametro a« 
iiquod punfium fimiatur quod non fic centrum circuii, &c« 
Quod demoniSrare oportebat. 

PROF. Vm. THEOR. 

Si extra cèrcuìum aliaptoJ punSlum fùmatur^ atque 
abtoaJckculumdmanturiu4^J^^^ 
rum una fer centrum tranjeatj aiiiC vero utcunfue\ 
earum qwJem fUéS in ct^cavam circumferentiam ca^ 
é/mt, maxima eft qtus fer centrum tranfit ; aìia^ 
rum autem propinquior et fu^e per centrum^ femper 
remotiore major eft. at earum qua in convexam cir- 
cumferentiam cajunt minima e fi qua inter punStuni 
^ ktametrum interjicitwr ; abarumvero quapn^in^ ^ 
quior minima femper remotiore eft minor, dua autem 
tantum aquales i punSto in circuìum cadunt ad in* 
trafque parte s minima. 

Sit circulus ABC, & extra circulum fiimatur aliquod 
pun^m D : ab eo autem in circulum ducantur re£tae linese 
qu^pdam da de df dc: fìtque jyA i^t centmm. dicp 
earum quidem quae in conca vam aefc circumferentiam 
cadunt, maximam eflè d a quae per centmm tranfit ; & 
minimam quae inter pundum d, oc diametrum a g inter- 
jicitur, videlicec og: majorem autem de quam df; &df 

majorem 
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majorem quam d c : earuin vero quas in convexam circum*' 

ferentiam hlkc cadunt, qux propinquior eft minimac dg 

. ièmper remodore ddè xninorem; hoc eft dk minorem 

éi.hufiiB. qjj^jjj j^^ gg j^j^ minorem quam dh. fumatur ^ enim eco- 

trum circuii abc^ quod fit m, & 
^ngantur me mf mc mh ml. & 
quoniam' am eft xqualis me> com- 
munis apponacur md. ergo ad eft 
asqualis ipfis em md. ièd em md 

k 2o.priiiii.funt majores f quam e d. ergo & a d 
quam e d dR: major, mrfiis quoniam 
lequaUs eft me ipfi mf, communis 
apponatur m d. erunt e m m d ipfi 
M p md asquales ; at ang^lus emd Cf 
major eft angulo fmd. bafis igitur l 

tf 14/pnffli.ED bafi fd major r eric.limiliter de- F^ 
moiArabimus, Bc fd majorem eflè 
quam cd. ergo maxima eft da;, 
major autem de quam df, & df 
quam d c major, prasterea quoniam 
mk kd funt majores ^quam md, & mg eft sequalis mk; 

'^▲xion]«4.erit reliqua kd quam reliqua «'gd major, quare gd mi- 
nor quam k d, & idcirco gd minima eft. & quoniam tiian- 
guli mld in uno lacere m d, duse redae lineae mk kd in- 

«ai. primi. tra C9nftituantur,' emnc «mk kd minores ipGs ml ld, 
quanlm mk eft ^l^uàlis ml. reliqua igitur dk' minor eft 
quam reliqua d.l. fimiliter oftememus, &: dl quam dh 
minorem eflè. èrgo dg minima eft. minor vero dk quam 
DL, & DL minor quàm dh. dico etiam duas tanmm xqua- 
les à pun£ko d in circuium cadere ad ucrafque minimx par- 
tes, conftituatur ad re<ftam lineam m d, ad datumque in ea 

/13. primi. pundum m, angulo kmd asqualis /angulu« dmb, & db 
jungatur. itaque quoniam m k eft ^ualis m b, communis 
aucem m d, duas k m m d duabus b m m d aequales fune, al- 
tera alte^'i, & angulus kmd asqualis angulo b m i^ bafis i^- 

X 4- ?titm, tur DK bafi db eft aeqiuilis^. dico à pundo d aliam ipG dk 
aequalem in circulum non cadere, fi enim fieri poteft, cadac 
DN. Scquoniam DKeftaequsdis dn^ & dk ìm db eft as- 
qualis; eric & D B aequalis dn, propmquior (cilicec minimax 
asqualis remotiori, <piod fieri non pouè oftenfum eft. Si 
igimr extra circulum aliquod punftum fumatur, &c. quod 
Qftendere oporcebat. . 
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PROF. IX. THE OR. 

Si intra àtcuìum fumaiur alìquòJ pun&um^ atqueah 
co in circulum cadant phres qmm duareSalir 
nea aquaks \ punStum ^d fumi tur circuii cen- 
tmm crii. 

Sumatur enim intrt circulum abc pun&um aliquod d : 
fttoue à punélo d in circulum abc cadant plurea quam duas 
reoae liness sequales da db dc dico pun£fcum d^ quod 
fiimitur circuii abc effe 
centrum. Non enim fed fi^ fieri 
poteft, fit E (Centrum, & jundbi 
d E in F G producatur. ergo 
FG diameter eft a b e circuii. 
itsqixc quoniam in f G diametro 
circuii ABC fumptum eft ali^ 
quod pun&um d quod non . 
idi centrum circuii, maxima quidem erit dg, major f au*4 y.hujus. 
tem d c quam db, & d b quam da. fed & sequales ^, quod> «^ ^XF* . 
ifien non poteft. non igttur e centrum eft circuii a b e. fi- 
militer ofiendemus neque aliud pim<fbim centrum eflè prx* 
iter ipfum d. ergo d circuii bc centrum qàt. Quod c^r« • 
tchat demonftrare. ^ . 

PROF. X. THEOP^ 

Grculus circulum in pluribus, quam énimS puti$j^ 
non fecat. 

Si enim fieri poteft drculus abc circulum d e f fecet in 
pluribus pundis, quam duobus^ nempe in b g f, & cir- 
cuii abc centrum fumatur, quod fitK, &kb kg kf jun- 
ganmr. Qp<)^^^ni igitur intra 
circulum d e f fumptum eft 
aliquod pun&um k, a quo in 
drculum def incidant plu- 
res quam duae reàae line» kb 
K G K p aequales, erit pundum 

K circuii dpf centrum «. eft ^^^^^^T^^Ix^^ *i^-^»«jtfi. 

autfem & circuii A B e centrum 
*.K. duorum igitur drculorum, qui fé fé fecant, idem erit k^ Ex hy^, 
centrum, qucnd fieri non poteft. Quare circulus circulum in 

plutibus. 
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plunbus qua^i duobus punOìs npn fècat. Quod oportebat 
demoDftrare. 

PJIOP. XI. THEOR. 

Si duo circuii fefc intus contiuganty ^ fumantwr cm^ 
tra ip forum ; rcSta linea iplòrum centra conjungtns 
produSia in circularam cmtaStuin cadet. 

Duoenim circuii a b e ade lèfe intus contìil^t ia pum 
€bo A> & fumacur circuii quidem a b e centrum quod ut f, 
circuii vero ADE centrum g. dico re£tam lìneam à punfio 
G ad F du^niy fi producatur 
in pùn^m a cadere, non e- 
nim ^ fed fi fieri poteft^ cadat 
. ut FGDH.£c A F AG jungaa- 
tur. Icaque quoniàm ag gp 

Il Imprimi naajores "* ^^^^ oinm F A, hoc 

*eft quam f h, communis au- 

feratur f g. reliqua igitur a g 

major eftquam reliqua gh. fed ag eftxqualis gd. erga 
o D ipià G H ed major, minor majcKe, quoid fieri non pò- 
teft. non igitur à punito f ad g duda reda linea extra 
contadbim a cader, quare in ipfiim cadat neceflè eft. S 
igimr duo circuii fefe inms continganc, reda linea ip(i> 
nim centra conjungens, fi producamr in contadum circulo* 
rum cadet. (^od oportetut demonftrare. 

, PROF. XII. THEOR. 

Si duo circuUfeJe extra con/ingant^ reffa linea i/fr 
rufH centra conjungens per cwtoStum tranjihit. 

Duo enim circuii a b e ade fefe esmra contingant ia 
pmndo A ; & fumatur circuii quidem a b e centrum quod 
iit f: circuii vera ade centmm g. dico redam lineai^ 
quas à pundo f ad g duci- B J& . 

tur, per contadiim a tranf- 
ire. non enim \ fed, fi fieri 
t'oteft, cadat ut fcdg: & 
F A A g jungantur. Quoni- 
' am igitur f centrum ed cir- 
cuii ABC, erit AF asqualis 
fc. rur(iis quoniam g cen- 
trum eft ADE circuii, erit ag ipfi gd 9tquali$. ofit 
eft autem, & af a^ualis fc. funt igitur fa AGip6s f^ 
dg «quales> ergo tota fg major eft quam fa ag« &d '^ 

'minoi 
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iSDÌiìor ^y quod fieri non poteft non igitur à punAo p ade àz9.fi'mi 
iuGtSL re£ra linea per contaàum a non cranfibit* auare per 
ipfiim tranlcat neceflè eft. Si igitur duo circuii iefe extra 
contingant, re^ linea ipibrum centra conjungens per ooa- 
caéfajm tianGbit. Q^iod oporrebat demonlfaare. 

PROR XIIL THEOR. 

CircuJus circulum nm contingit in plurihus pimBis 
fU4im wiOf fioc intus Jive extra ctmtingat. 

« Si enim fieri poteft^ circulum a b e d circulus eb f d con- 
tingat primum intus in plurihus punAìs quam uno, vide- 
licec in bd: & fiimatur qrculi quidf^m abdc centrumc, 
circuii véro £b fj> centkun h. ei^o reéta linea quse ^ 
piindx) G ad H ducitur, in^punda * bd ^ ^^ 1,^1^ 

cader, cadat ut bghd. & l^uoniam g K * j^' 

cencrum eft circuii abdc, erit bg ipG 
GD aequalis. roajetr igitur eft bg quam 
hd: & BH quam h d multo major, 
nirfus quoniam h centrum eft ebfd 
circuii, xqualis ^ b H ipfi h d. atqui 
oftenià eft ip(à multo major, quod fieri b| 
non poteft. non igitur circulus ciróh- 
lum intus comingit in plurihus pundiis, 
quàmuno. dico etiamneque extra con- 
tingere, fi enim fieri poteft, circulus i^ 
ACK circulum abdc extra contingat 
in plurihus punAis quàm uno , videlicet in a e, & a e 
ijiingatur. itaque quoniam in circumferentia utrommque 
Idrculonim abdc ack iumpta^ funt duo punda a e; 
i reda linea, quse ip(a conjungic intra utrumque ipiorum ca^ 
det«. fed intra circulum quidem abdc cadit, extra circii-^ 2.huji»[^ 
*tim vero ACit, quod * eft abfurduiìì. Non igitur circulus 
irculum extra contingit in plurihus pundis quàm uno. 
ftenfiim autem eft ncque intus contingere, circulus igitur 
'rcuhim non contingit- in plurihus pundis quàm uno, five 
cus, five extra contìngàt. Quod oportebat demonftrarc. 

PROF. XIV. THEOR. 

\Tn circuk aquaks reSia lìnea aqualiter k centro 
JiBant : (^ 9»^ aqualiter à centro éBant^ inter 
ftjunt aquaks. 

Sit circulus AFDc, &iniplbsequalesre£taBlineasAB cd. 
Hco fas à centro a^ualiter diftare* Sumatur enim circuii 

abdc 
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ABp,c centrum quod fit e, & ab ipfo ad ab cd perp^en- , 
diculares ducantur efeg, &ae£C jungaDtur. Qioniam 
igicur redba linea quidam per centrum duàa ef redam 
lineam quandam a b non dudiam per centrum ad re<^ 

« 4. hujus. angulos fecat, & bifariam ip(àm fecabit ^. quare a f cfl: x 
qualis F B) idéoque a b ipGus ^ ^ 

A F dupla, eadem ratione, & 
e D dupla eft e g. atque eft 
ab ìp(i CD asqualis. asqualis 
igicur & AF ipficG. Scquo 
niam a e eft asqualis ec, eric 
6c quadratum ex a e quadrato 
•^ex £c «quale, fed quadrato 

i 47.priinì. quidem ex A E déquaUa funt ex a f fé quadrata ^j re£i:us 
enim ^gulus eft ad f : quadrato autem ex e e aequalia fune 
quadrata ex e g g c^ cum angulus ad g fit redus. quadrata 
igitur ex AP FÉ aequalia funt quadmtis ex cg gè, quo* 
rum quadratum ex af quadrato ex cG acquale, e^^giim x^ 
qualis eft AP ipfi e g. reliquum igitur quod fic ex pi£ qua- 
dratum ^uale eft reliquo quod ex e g; ac propterei f£ 
ipli EG eft asqualis. in circulo autem asqualiter difiare à cen- 
tro rcQx lineas dicuntur, quando à^^ntro ad ip&s perpen- 

f 4. def.hu« diculares duéte aequalqs e funt. ergo À b e d à centro aequa- 

jus. liter diftant. Sed li ab cd asquaiiter diftent à centro hoc 

eft, acquali» fit fé ipii eg; dico ab ipfi e d aequalem eflè. 
ii(dem enim conftmdlis, Gmiliter oftendemus ab di^lam 
eflèioGus A^R CD duplam ipfius cg. Scquoniam aequa* , 
lis eft A E ipfi E e, ent & ex a e quadratum quadrato ex * 
E e acquale, fed quadrato quidem ex a e xqualia ^ funt qwh 
drataexEF fa : quadrato autem ex e e aequalia ^ quadrala 
ex EG Gc quadrata igitur ex ef fa quadratis ex eggc 
aequalia funt. quomm quadratum ex e g acquale eft qua** 
drato ex e f, eft enim eg ipfi e f aequalis : reliquum igitur 
ex AF quadratum aequale dì reliquo ex cg. ergo af 4A 
CG eft sfequalis. atque eft. ab ipfìus af dupla, oc cd du- 

f)la ipGus e G. In circulo igitur xquales reoae lineae aequa- 
iter a centro diftant. Et quae aequaliter à centro di{bot^ 
inter fé funt aequales. Quod oporcebat demonftrare. 



PROP- 
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I PROF. XV. THEOR. 

Tn mcuh maxima ^uidem efi ^Umtttr i uBarumvero 
Jempcr profànqtàor et ijua per centrum tranci, re- 
motiore majn- eB. 

Sic circulus ABCD^ cujus diametei ad, centrum ej Se 
propìnquior quìdem diametro a o Gt b e ; remodor vero 
F e- dico ADmuimam elle, {ICBc roajoreroqiiàn) FG. Du- 
cantur enim à centro b ad bc fg perpendipiuares eh ek. 
Se quoniam b c propìnquior eli ci quEc per ceaaom tao- 
: lit, remotior autem fg; cric 
E E quam E H major, pooa- 
tur iplì E H xquaiis el, & 
per L ipG EK ad reSos aa> 
gulos dd^ L M in N produ- 
' catur, & junj^nir £ m E N 

I EP KG. quoniatn igitur eh v 

f eft aequalis e l, erìt & b e ipG 

I M N aequaiis «. rurliis qucmian) • '*■ •"*]"*- 

l aequaiis eit ak ipfi em, & de ipG£N, erit&AD ìpfifUE 
' EN aquaJis. fed mb en * majoresfiimquamuu j ergo £t t «o.prìmi; 
I A D major eft quam un: éc m n elt tsqualis b c, eric 
1 igitur A D quam b c major, quod cum dose em e » duainis 
I PE EG sequales fìat, 3iig;ululque uen major anguJo feo, 
i> 0c ba&s M N bali p g major ' erit> olteolà autem cft u tJ x- < i4.prìmi, 
qualis BC. ergo Se b e quam FGCft major, maxima igitur 
m ad diametcr, 2cbc major quam fg Quare in circulo 
maxima eit diametcr, aliarura vero (èmper propìnquior ei 
qmc per centmm tranlit remotiore eft major. Quod de- 
roonftrare oportebat. 

PROF. XVI.- THEOR. 



Stfféff éùamttro arcua adrtBtt amgmbt ab extremiai» 
thcitWt caJit extra eircubtm : fy in locum ftà ra- 
ier reBam lineam^ Ó" ctrcamferetttiam inlerjkttur 
altera reBa Ènea non cadet \ fy femicireuH atiguks 
tmai anpiio acato reHibnea major eft\ relifms 
at$tem miaor. 

Sit circulus ABC órca ceutium Ok & diamemiài a b 

dico reiflam lineam, quse à pondo a ipfi ab ad redos ao- 

gltlof ducipv extra ciiculum adere.' oon eoim j fed, Ti fieri 

£ pfficft. 
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poteft, cadat intus. ut a e, 2c o e jungatur. itaque quoniam 
sequalis dtDA ipu dc, erit & angulus dac angulo acd 

d j-. primi. asquaKs ^. reéhis autem efl d a e ; ergo & a e d efl: reébis^ 
ac propterea anguli dac acd duabus reàis xquales fune. 

é i7.priini. quod fieri non potéft ^. non igitur à 
pundo A ìpfi B A ad redos àngulos 
duób cadec intra circulum. fimiliter 
o{tendemu$ neque in circumferen* 
tiam cadere, extra igitur cadat ne- 
*cellè eft. cadat ut a e. dico in lo- 
cum qui inter rediam lineam a e & 

^ . circumferentiam e ha interjicitur, 

alteram rediaiD Uneam non cadere, 
fi enim fieri poteft, cadat ut f a, 
& à pundto' D ad F A perpendicula- 

e ix.primi. rise ducatur dg. & quoniam reókuS^ 
eitangulus a g D,minor autem redro 

d i^.primi. D A G, erit D A quàm D G major d. 
asqualisautemeiiDAipfiDH. ma- 
jor igitur eft D H ipfa d g, minor 
majore, quod fieri non poteft. non 
igitur in locum qui intev rediam li- 
oeam & circumferentiam interjicitur, altera reda linea 
. cader, dico praetcrea angulum femicirculi, qui reda linea 
BA, & circumferentia cha continetur, omni angulo acuto 
reAilineo majorem eflè : reliquum vero contentum circum- 
ferentia CHA, & reoalineaAE omni angulo redili- 
neo eflè minorem. fi enim eft aliquis angulus redilineus 
acutus major ìquidem contento rcfta linea b a, & e h a cir- 
cumferentia, aut aliquis minor contento cha circumferentia, 
& reóta linea a e, in locum qui inter circumferentiam cha, 
& redam lineam a e interjicitur, cadet aliqua reda linea 
quas Èciet angulum majorem quidem contento reda linea 
B A & CHA drcumterentia, qui fcilicet redis lineis con- 
tinetur, minorem vero contento circumfereptia e h a, & ae 

gex prius reda Unea, non cadit autem «: non i^tur erit angulus aco- * 

derapa- tus qui redis lineis continetur, major Miglilo contento 

^'^^' reda linea b a, & cha circumferentia, neque minor con- 
tento circumferentia e h a, & a e reda linea. 

OfT. Eh hoc manifeftum eft redam Uneam quas ab ex- 
tremitate diametri circuii ad redos angulps ducitur, circu- 
lum contingere, & redam lineam contingeré circulum ìa 
uno tantum pundo,quoniam quas oocurrit in dùobus dun£Ui 
intra ipfum cadit, ut oftenfum eft. 

PROF. 
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PROF. XVII. PROBL. 

A Jato punSto reSfam Jineam ducere qua datum cir^ 
culum cmiingat. 

Sit datum quidem pundum a, datus autem circulus b e d. 
òportet à pun&o a redam lineam ducere, qux circulum 
Beo concìQgat. fumatur enimxentnim circuii e; 6c jundla 
A E, centro quiddn e, intervallo autem e a circulus afg 
deicribatur: & à pundio d ^^ — -^ . .. 

ipfi E A ad reftos angulos 4 /^ ^K * n^i^rmi. 

ducatur df: junganturque 
EBF AB. dicoàpundoA 
duólam eflè a b quac circu- 
hsm BCDContingit. quoniam 
enim e cencrum eft circulo- 
nmi BCD AFG) erit £Aa&- 
qualis EF, &fiD ipfi EB. duac igitur ae eb duabusFE 
E D aequales funt, &i angulum commuaem conrinent qui eli; 
ad e. ergo bafis dp bafi ab eft ^ sequalis, triangulu.nique^4.hajas: 
D£F asquale triangulo e 6 a, & reliqui anguli reUquis an- 
gulis. asqualìs igùur dt angulus eba angulo edf. &.edp 
re&us e/t. auare & re&us eba: atque eft e b ex centro, 
guas autem diametro circuii ab extremitate ad reéfcos ang^io8 
dudtur circulum contingit^. ergo ab contingit circulum. ^ 16. hujus. 
A dato igimr punAo a duóla eft re&i linea a b quac circu- 
lum BCDContingit. Quod iàcere oportebat. 

PROF. XVIIL THÈ OR. 

Si circulum cmttngat qweJam reSla lineat i centro au* 
tem in contaRum re&a linea ducatur^ ea ad contin- 
gentem perpendìcularis erit. 

Cirailum enim a b e contingat qusedam reda linea de in 
punito e: & circuii ab e cencrum fiimatur f, à quo ade 
ducatur fc. dico fc ad i* A 

p&m DE perpendicularem 
eflè. fi enim non ita fit^ du- 
catur à pun£bo f ad d e per- ' { F 

é ti,primi( 
y jt.primi. 




pendicufaris « f g. quoniam 
Igitur angulus pgc reous eft^ 

erit oc f acutus *, ac propte- 

rea F G e angulus major angu- 3> 
lo f e G. majorem autem angulum majus latus ^ fubtendit. e i^.priiqi. 
major igitur eft fc quam fc«. sequalis autem f e ipfi f b. 

E» cigo 
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ergo F B ipfa f g eft major, minor majore, quod fieri non 
potefl. non igitur fg eft perpendicularis ad de* fimiliter 
oftendemus neque aliam quampìam eflè praster ìvùm r e. 
ergo f e ad D £ eft perpendicularis. Si igtcor circulum con- 
tingat quxdam reda linea, à centro autem in contaéhim reàa 
linea ducatur, ea ad contingentem perpendicularis eric. 

PROF. XIX. THEOR. 

Sì cmulum contit^at quidam reBa Snea, à cmtaSfu 
mtem ad reffos angubs cmt ingenti reBa linea Ju* 
catur : in ea circuii centrum eriL 

Circulum enim a bc contingat qiWam redta linea d e in 
c,& àpundoc ipfi DEadreoosangulosducacur ca. xlico 
in ipfa A e circuU centmm efle. non enim } fed, (i'fieri poteft, 
■^- fir F centrane & jungacur e f. 
quoniam igitur circuujim ab e 
contingit quxdam re(àa linea 
DE, & à centro ad conta- 
^m duda eft Fc^ erit fc 
ad iplkm jiz perpendicula- 

aiS. hajus.ris-». reflvs igitur angulus eft 

fce. eft autem & ace re- 5 ""T*" e. 

(tExhyp. Ous^/ergo FCEangulus e^: asqualis anguk) ace> minor 
majori, quod fieri non potcft. non i^tur f centrum eft ab e 
circuii, fimiliter oftendemus ncque aliud aliquod effe prae- 
terquam in ipa a e Quarefi circulum contingat quxdam 
reaa linea, à contaftu autem ad reótos angulos contingend 
refta linea ducamr j in ea circuii erit centrum. Quod dc- 
monftrare oportebat. 

PROF. XX. THEOR. 

^ In cirfiuh angulus qui ad centrum dupkx eft ejus 

qui ad circumferentiam eft^ quando circutrferen- 
tiam eandem prò haji htibeant. 

Sit circulus ABC, ad cujus centnim quìdcm angutas fit 
B E e, ad circumferentiam vero b a e, Se eandem circumfereii*' 
tiamsc prò bafi habeant. dico bec ^gulum angeli «AC . 
duplumeOè. jungamr enim a e, £c ad f producatur. ì^^ 
que quoniam e a eftsXqualis eb, erit & angulus eabo^** 
*X. primi gulo EB A * «qualis. «ngMli i^' * a«.i;..^- r«^ - 
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ipfius anguli eabj fed angulus BEpeft sequalis. ^ angulis ^ ^^.primì. 

E AB EBA^ ergo BEF aogulus annuii EAB eft duplex, ea- 

dem radone & an^us pec 

duplex eft ipfius e ▲ e totus 

imtar bec todu3 bjic du- 

pcx cric, rurfus infleoatur, & 

ut alter angulus b D <^ fm&9r 

que DB ado pro<^catttr. fì- 

milicer oftendonus aogulum 

GEC anguii G i>c doplum cP 

fei gucMum GEB dupluseft ipfius g db. ergoreliqtius bec 

reliqui b D e eft duplus. In circuio igitur angulus qui ad 

cencriun duplpx di ejus qui ad drcunnerentiaro eft, quando 

circumferentiam eandem prò bafi habéanc Quod (^rcebat 

dcmonftrare. 

PROF. XXI. THEOR. 

/ft circuio fui in eodem fermento funi anguS ìnter fs 
^fuaks funL 

Sit circuhis ABC DB^ & in eodem fegxnento 6 a ed an» 
guli fine B A D B E b. dicx> eos inter fé sequales eflfe. fuma- 
tur enim ctrcidt a b e d e centrum quod fic f •' jongancur* 
que BF fd. Qooniam an- 
gulus quidem bfd eft ad 
centrum, àngulus vero b ad 
ad circumferentiam, & dr- 
cumferentiam eandem bcd 
prò bafi habent ^ cric bfd 
angulus 4 ang^li b a d dur 
plus, eadem ratione an- 



( 




4 %o. hajui. 



gulus BFD duplus eft etiam anguli bed. ergo angidus 

BAD anguloBEDaequaliserit. fianguiisAD bed fune in 

fegmento minore fèmic;irculo, 

ducatur a e^ emntque omnes 

anguli trianguli abg acquales 

^ omnibus angulis trianguli 

deg. & anguli abe ade 

fune aequaks per ba&enus de- 

monftrata , & anguli a g b 

d G E fìint etiam aeqoales ^, ad- 

vercicem enim font : o^t ic reliquus b ag reliquo o e d se* 

iff$lH erit. In drculo igitur qui in eodem fegmento fìint an- 

]|j^ iflt^ fé «quales fune. Qgodoportebatdemonftrare. 




h 32. prlfxri. 



cif, primi. 






E3 



PROF. 



70 



EUCLIDIS Elemehtorum 




PROF. XXII. THEOR. 

^jMjrilaterorum qua in circulis Jefcribmtur , anguli 
^PP^fiH dtnùhus reStis aquaks funt. 

Sit circulus A B D e, & ia ipfo quadrilaterum abcd dico 
angulos ipfius oppofitos duobus redis sequdes e^. Juogan- 
tur A D B e : quoniam igitur omnis triangult ties anguli duo- 

« 3i.primi. bus re£tis fiint asquales '«^ eru.nc triangiSi abc cres anguli 
CAB ABC BCA scquales duobus re<3i8. fed aùgulus A B c eft 
aequaJis ^ angulo a d c> in eo- 
dem enìm mnc iègmento a b 

^ax.hujus.pc. &angMlus ACBasquaUs^ 
ipG ADB, quod fine in eodem 
A e D B fegmento : totus igitur 
angiilus BDC angulis abc 
A e Basqualis di. communis ap- 
ponatur bac angulus,; erqnc 
anguli BAC ABC ACB angulis bac bdc aequales. (ed 
BAC abc ACB flint asquales <» duobus reélis. erjgo & an- 
guli bac BDC duobus xeOàs aequales erunt. fimiliter often- 
demus apgulos quoque abo agd duobus re£ti$ e(Iè xqua^ 
les. Quadrikterorum igitur qux in circulis défcribuncur, 
^ anguli oppofiti duobus re^s xquales fune. Quod oporte- 
bat demonftrare 

RROP. XXIII. THEOR. 

Super eadem teff a lìnea ibto circubrum fegmentajimv 
Ita^ ^inapialta ex eadem parte nm conBiluentur. 

Si enim fieri poteft, fiiper eadem reda linea a b duo circu-. 
lohim fegmeata fimilia, & insequaiia conftituanuir ex eadem 
parte acb adb^ ducatur- 
que ACT3, & e B BD JMngan- ^ 

pir. itaque quoniam iegmcn- . 
tum ACB mnile efl fegmen**- 
to AOB, fimilia autem cir-' ' 
culorum fegmenta funt quac 
gngulos (uicipiunt ^ asquales ^ 
eric ACB anguius aequalis an- 
^ itf. primi, gulo A D B, exterìor interiori, quod fieri non potette. Non 
igitur fuper eadem re£b linea, duo circulorum fegmenta fimi- 
lia, 8c insequalia ex eadem parte conftituenrur. Quod de-*. 
monftrare oportebat. 

PROF, 
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PROF. XXIv/tHEOR. 

Super aquaìihus rcStis lineis fimilia ckcuhrum feg- 
fnenta interfe aqualia funi» 

Sint enim iuper asqualibus it&xs lineis a b cd fimilia cir- 
culorum iègmenta aeb cfd. dico ^mentum- aeb feg- 
mento cfd asquale elle, applicato enim aeb fegmento 
Cbgmento cfd, & poGto 
(nindlo quidem a in e, reéla 

vero linea a b ih cd ; con- ^^^^^'^■^>s. /'^*"\ 
gruet & B punélum punào ^r 7\ /^ — ^^ 

"Dy propterea quod ab ipfi / \ l/^ V 

CD fit «qualis. congruente ]f ' — 3 e D 

autem reoa linea a b redi» - 

CD^ congruet & aeb lèg- 

mentum fegmento cfd. fi enim a b congruet ipfi e d, fèg« 
xnentum autem a e fi fegmento cfd non congruet, fed per* 
tnutabitur ut e e d, circulus circulum in pluribus quàm duo- 
bus pun&is fecabit. etenim circulus e ci) circulum e f d fecac 
in pluribus punilis quàm duobus, vìddicet in pundtis c*"'**^ 
G D, quod neri nqn « poteft. non igitur congruente reda 
linea AB re<5be cd, non congruet £c aeb fegmentum feg- 
mento CF d. quare congruet, & ipfi »quale erit. Super xqua-^ 
libu^ igitur re&is lineis fimilia circulorum fegmenta incer fa 
SBqualia fimt. Quod oportebat demonftrare, 

PROF- XXV. PROBL. , 

GrcuU fegmento dato àefcribere circuJam cujus eB 
fegmentum. 

Sit .datiim circuii fegmenmm a b c. oportet defcri- 
bcre drculum cujus a b e eft fegmcntum. Secetur 
AC biferiam '^ in d: & ,à pundko d ipfi a e ad redos * lo.priini. 



»' »* 




b w primi* 



angulos ducatur ^ 
D B, & A b jùnga- 
tur. vpl igitur an* 
g;ulus ABD major 
eit angulo bad, 
vel minor, velipfi 
;jequalis.fitpriffium 
inajor, & ad r edapfi 
lineam ba, atque ad datum in ca punéhim a couftituatur 
ap^lus B A E «qualis * angulo ABD^fiCDBad e producatur, e aj. primi. 
jungaturque e c. quoniam igitur angulus a b e eft xqualis 

£ 4 angulo 



[ 







fi Ei^CLiDis Elbmentorum: 

5. primi. angUk) BitE, «erit & be re£b linea ipfi e a aequalis & quo* 
niam ad eft sequalis oc, communis autem pe, du» ad 
DB duabus CD de sèquaìes funt, altera alteri ; & angulus 
ADE a^quaiis angulo e db, reStis enim uterque eft. ergo 
& bafis A E bm 
Ecellasqualis.(èd 
oftenfa eli a E ae* 
Gualis E fi. qutre 
oc B E ipfi E e ed: 
ssqualis, ac propte* 
rea trés reox ii- 
nexAE EBEcin- 
ter (è aequales funt. centro igitur b intervallò autem una ipfib* 
nicn AE E B E e circulus defcripcus etiam per reliijua tranfi* 
bit punAa, & circulus deraiptus erit. quare cutuli &%> 
mento dato deferiptus eft circulus cujus iègmentum eit 
lèd & illud conftat , f^mentum a bc ièmicirculo minul 
efiè ^ proptcrea quod centntm ip&is extra cadit. fimiliter^ 
& fi angplus A bd fit sequaUs angulo b a d> faéia ad acquali 
utrique ipfanim bd do, erunt tres reSiae line» ad db dc 
Inter (t a^quales, atque erit d circuii defcripti centrum, & 
fc^Hnentum a b e femicircutus. fi vero angulus ab d minor 
fit angulo BAD; conftituatur ad reóhim lineam ba> Sc^à 
. pundum in eadatumAy angulo ab d asqualis angulus b ae 
inda fegmentum a bc erit e centrum in ip& d b, atque erit 
A ^ e feraentutn femicirculp majus. Qrculi igitur fe^ento 
dato deicriptus eft circulus cujus feginentum eft. C^KXl £fi« 
pere oportebat. 

PROF. XXVL THEOR, 

Xn aquaUbus circuSs afuaks atiguR ^yimìiius m- 
fiflufa ckcumfjsrentns^ fiv^ éul ceHtra, Jivc adcir- 
ctmferentiasmfi/lmt. 

Sint asquales circuii abc def> & in ipfis aequales aQ« 
guli ad centra quidem bgc ehf^ ad circumferentias vero 

BAC EDF. dico BKC Cir- 

cumièrentiam cìrcumféren- 
tix e L F aequalem eOè. jun- 
gantur enim bc ef. Quo- 
niam 9quales fimt a bc de f 
circuii, erunt & qux ex 
centris aequales. duae igitur 
B6 Gc duabus eh hp acr 
V qiiale^ fiiqt : St angulys ad g «qualis angulo ad h. ergo & 
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bB e bafi B F eft 4 zqualis. nirfus quoniam aequalis t&s 4. Drìmi. 
US ad A angolo ad d, fegmehtum bac fimile **eric*D«^"- 
legmento e d f : & font liiper sequaiibus leStis lineis b e e f. 
CI19B autem fuper aequalibus xeStis lineis finiilia font drculomm 
Ìegmenta,inter fé asquaiia «^iùnt. fegmentum igitor bac feg-« ^4- ^J^ 
roenco edf elt acquale, fèd& totus abc circulu^ asquaUs J 

éft coti D E F. ergo & reliqua circumferentia b k e reUquas ^ 

ELr xqual^s èrit. .In «qualibus i^tur circulis aequales an- 
gMli xqiklibus infiftunrciraunferentiis, five ad centra, (ìve 
ad ciraim&rentias inliftant. Quod oportebat deroonftrare. 

PROP. XXVn. THEOR. 

In aqttahhus circulis anguli ^ aqualibus injiftunt 
circumferentiis inter.fe aquales [untjivc ad centra^ 
/he ad circun^erentias infijìant. 

In sequaiibus enim circulis abc oef, asqualibos drcum- 
iferentiisBC EFiniìftantangyliadceittra^ndemBGC ehf^ 
I ad curcumferentias vero À A e edf» dico ang^lum bgc an-^ 

igulOEHF, &aQgulumBAC A_ ' XL 

I angolo EDF aequakm eflè. 

Ifi quidem igitur angulus 

1 9 G e asQualis fic angolo e hf, 
manifeftum eft angolum 
quoque bac anpUo edf 
eflè aBonalem. (m nmuiSy 
unus ipionim ed; major, fic 

major bgc, & con(tituatur ad redam lineam bg, & ad 
pundum in ipfii cangialo EH pasqualìs «angulus bgk. as-^ 
quales autem ac^ sequaiibus infiftunt ^ circumferentiis,^ 
quando ad centra fiierint. ergo circumferentia b k stqualis 
eft circumierentias ^f. fed drcunifiaentia ef ae^ialiseii: 
ipQ B e. ergo ^ b k ipfi b c eft aequalis. minor majori, 
quod fieri non poteft. non igitur inxqualis eft an^us bgc 
anguloE H F : ergo eft sequalis. atque efttoguli quidem bgc 
dimidhim angulus qui ad a j anguli vero e h f dunidium qui 

I ad D. angidùs ì^tur qui ad a angulo qui ad d eft zqualts. 

' Jn aequaiibus igttor circulis, anguli qm asqualibus inuftunt 

\ drcum^erenttis inter fé accHiales lunt, iìve ad centra, (ìve a4 

I prci|mfcr<nitias in&ftant. Qupd oportebat demopftiare. 
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PROF. XXVIII. PROBL. 

In dequalthus circulis aqtMÌes refia ìtnea cireumfcren- 
ttas aqtiaUs auferunty major em quidem major iy mi- 
, norèm vero minori. 

Sìnc xquales ciì'cnili abc def^ &in ipfis asquales red« 
; lineas bc ef, quae circumferentias quidem b'ac edf ndla- 
jores auferant, circumferentias veio bgc ehf xninores. 
dico, circumferendam bac majorem majorì circumferentix 
E D F, & minorem circum- 
ferendam BGC minori ehf 
as^ualem die. fumantur 
*i.hujuf. emm centra ^ circulorum 

^ K L, junganturque bk kg y v^^ / ^ X^\. ì 

£ L, L F. Quoniam circu* 
li aequal^ funt*^ erunt & 
* Dcf. x: quae ex ccntris aequales ^. <* . ^ H 

dux igitur B K K e fune aequales duabus ex lf : . &1)afis 
bc asqualis eftbafiEF, ergoangulus bkg anguk) elf eft 
€ 8. primi, f sequalis : aequales autem anguli asqualibus infiftunt drcum- 
i i6. hujus. ferentiis, quando ad centra faèrint^'. quare drcumferentìa 
bgc aequalis eft circumferentix ehf, fed & totus abc 
drcolus tod def efi: aequalis. reliqua igitur circumfèrentia 
bac reliquas edf asqualis erit. Ergo in aequalibus circulis 
soquales re&ae Jinex drcumferentias aequales auferunc, ma- 
jorem quidem majori^ minorem vero ininori. Quod de- 
monftrare òportcbat. '^ 

PROP. XX;IX. THEOR^ 

■ 

In aquaìihus circulis ^ aauaks circumferentias aqua- 
les reBta linea Juhtenaunt. 

vìdefigur. Sint aequales drculi abcdef: Scia ipGs. aequales ailu- 
Prop.fr^e- mantuT circumferentix bgcehf, &bc e-f jungantur. 
dentis. ^^Q reólam lineam bc redx ef aequalem eflè. fuman- 
a I. hijus, tur enim c^tra ^ circulorum k l , & jungantur b k 

KC EL lf: quoniam igimr circumfèrentia bgc eft x- 

qualis circumferendx ehf, erit & angulus bkc angulc^ 

^ 27. hajus. E L F xqualis K & quoniam circuii abc def funtxquates 

e Dcf. I. & qux ex centris aequales erunt e, dux igitur b k k e funt afi- 

. . quales duabus e l l f^ & aequales angulos condnent. quare 

rf 4. primi. jj^Qg BC bafi EF eft <<xquali8. In xqualibus igitur drculis 

xquales drcumferendas aequales re^ knex fubtendunc. 

Quod oportebat demonftrarc. 

^ PROR 
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! PROP. XXX. PROBL. 

7)atam circumfereniiam hifariam f ecare. 

Sit data circumferentia a d b. oportec a d b circumferen- 
tiam biferiam fccare. Jungamr a b, & in e bi&riam * fecetui* : a lo.primJ, 
à pundbo' aucem e ipu a b ad reétos angulos ducatur e d. & 
jungantiìr ad db. quoniam 
igicur AC eft aequalis .cb, 
communis autem e d, duas 
A e e £> duabus b e e d Xt 
quales funt: &angulus acd 
aequalis angulo bcd, reéhis 
cmm ucerque eft: ergo bafis 
A D bd& hì> eft * aequalis. ae- ^4- prj«n5- 

quales aufem redte line» circumfiBrcntias acquales auferunt, a». huj««« 
quare circumfcrentia a d circunrferentiaB b d aequalis erit. 
Data i^tur circuinfcrentia biferiam fefla eft. Quod focere 
oportebat. 

PRpP. XXXL THEOR. 

^ In ckculo anguliés qui in femkircub reStus eft^ qui 
vero in majori jegmento minor eft refìoy fy qui in 
minori major re&o\ et infuper majoris quiJem 

I /egmenti angulus reSlo major eft^ minoris veto feg- 
menti angulus reSfo minor. 

Sit circulus A b e D cujus diamcter b e, centnim autem e ; 
& jungantur ba ac ad dc. dico angMlum quidem qui 
eft in femicirculo bac reaum e(re,qui vero in fcgmemo . 
ABC xnajore femicirculp, videlicet angulum a bc, minorcip 
eflè reóto, & qui eft in Jeg- 
mento ADc minore femicir- 
culo, hoc eft angulum adc^ 
p^o majorem. jungaturAE, 
& B A ad F producacur. ita- 
que quoniam b e eft xqualis 
E A, erit & ai^«i e ab, 
angulo E B A aequ^is <<. rurfus 
i quoniam a e eft aequalis e e, & angulus a ce angulo ca e 
ajqualis -» erit. totus igimr angylus bac eft aequalis duobus 
ABC A e B angulis. ett autem, & angulus fac extra tri- 
angulum a b e, duobus a b e a e b. aequalis ^. angulus igitur * i^pr '»j 
Bac eft aequalis angulo fac; ac propterea uterque ipfo- . 

rum reaus e, quare in fejnicirculo bac angulus bac reéhis ^Jj^-.^'*- • 
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eft. & quoniam crianguli a b e duo anguli 4 b e b a e duo- 
^ d i7.pr]mi. bus reAis fiint d minofeSy reStas autem b a e, eric a b e an* 
J|' r gulus redo minor, acque ed in fejgmentOABc majorefe^ 

' micirculo. quod cum m ór- 

culo quadrilaterum fit a b e d, 
quadrilateroram vero qui in 
circulis deferibuntur, anguli 
• € 21. httjus. oppofid duobus reétìs fint » «- 
quales : erunt a bc a d e an- 
guli asquales duobus redis, & 
angulus ABC minor eft reètOy 

reliquus igitur a d e re£bo major erit, atque eft in ftgmento 
ADC minore femicirculo. dico prxterea majoris fegmend 
angulum qui continetur a b e circumferentia, & rem linea 
A e redo majoretn effe ; angulum vero minoris £egmentì, 
contennim circumferentia a d e, 6c reda linea Acrd3bo nn- 
norem. quod quidem peripicue apparec. quoniam an^ihis' 
/ qui redis lineis b a a e ooncinetur reéfaia eft^ erit & cof^ 

tennis ABC circutQferentia, &re<3a linea a e redomajor^ 
rurfiis quoniam angulus contentus redlis Uneis cA af re- 
Qxis eft, eric qui continetur reSba linea e a, & ad e cir- 
cumferentia minor rcSto. In circulo igitur angulus qui in 
ièmicirculo reAus eft, qui vero in majore fc^enno minor 
eft redo, & qui in minori major redx> : He infuper majoria 
quidem fegmenti ^ng^us redto major eft, mmoris vero l 
reAo minor. Quod demonftrare oportebat. 

/ O^r. Ex hoc manifeftum eft, fi trianguli unus angelus & 
sequalis duobus, eum ^eéfaim effe ^ propterea quòd & qui 
deinceps eftì iifilem eft aequalis. quando autem anguli dem^ 
ceps ione sequales, nccdBmo teda font. 

PROF- XXXn. -THEOR. 



Si circubm c(mtingat ^uaJSrn r/^j Bne^t i cm-^ 
4aBu éuttem in circulum Jucatur velia linea ìpfunf 
fecans ; anguli fuos ad cmtingentem facìt^ ^quales 
erunt iis qui in aiternis circuS Jéjgmentij ^QnJiBmt* 

Circulltm enim abcd contingat quaedam teScn linea ef 
in B, & à punito b ad circulum abcd ducamr reàa linet - 
bd ipTum utcuaque fecans. [dico angulos quos b d cum 
E p contingente fàcit, sequales eflè iis qui in aiternis ctrouii; 
fegmencis confiftunt. hoc eft angulutn f b d eflè sequalew 
il^;ulo qui cooftituitur in dab fegmentp videlicec i{rf|j 

PA3| 
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bAB; angdlum vero db e asqualem angMlo dcb qui in 
Segmento dcb conftìcuitur. ducatur enim à ^un^o b ip(i 
£F ad redos «angulos ba: &in circumfercntia bd fuma-^ii-P^nn? 
Éur quod vis punflum e ; jun- A 

fancur^^ ad dc cb. Quo^ /^X 

^am i^tur circulum abcd 
condngic quxdam reAa linea 
EP in pundo b; & à con- 
tftdu b ad red:os angulos con- 
tingenti dudila eft b a, erit in 
ìpu ba cenerume abcd cir- ^ 




h 29«pilll!. 



culi ; quare b a efurdem circuii diameter eft, & 4ng^Ius 
A DB in femicirculo eft ^ re4hi$. reliqùi igitur anguli bad^^^^^Fì. 
ABD uni re(%> ssquales lìmt. fed &: abf eft reéius. 
ergo angulus abf aequalis à eft angulis bad abd. com-^3a primi. 
niufiis auferatur ii b d. reliquus i|inir D b f ei qui in ai» 
temo circuii fegmento conmlic videlicec àngulo bad, eft 
asqualis. & quoniam in circulo quàdrilatemm eft ABCD^ècé». hajias. 
angoli cjus oppofid acquales ^iunt duobus reétìs ^ erunt dbf 
[db E anguli angiilis bad bcj^ asquales. quorum bado* 
[ftenii]5: di aequalìs ì\^ DBft; ergo reliquus DBEei qui in 
ialcemo circuii fegmentx) d e b conftituiair videlicec ipfi 
Dcb, sequaiis erit. Si igitur circulum contingat quasdam 
Veda linea, à contado vero in circulum ducatur reda linea 
ipfiim fècans ; anguli quo$ facit ad contingentem, sequales 
erunt iis qui in altemis drculi fegmentis co«ififtunt. Quod 
loportebat dempnftrare. 

PROF. XXXIII. P R B L. 

Super Jata reffa Ènea Jefcrihere fegtnentum circuli^jUiìd 
jufàptat an^ulum dato anguh reSfUineo étquaìem. 

Sit data reda linea a b ^iShis autem angulus redJlineus, 
qui ad e. itaque oportet fiiper da&ji reda linea a b deferi- 
I Dere fegiQentum circuii, quod fufcipii^C angylum sequalem 
Langulo qui eft ad e Ad re^ 
Gxca Uneam a b, & ad pun- 
fibuDQ in ea datum a, confti- 
tuatur ai^lus bad angolo 
qui eft ad e aequalis <<. de à 
pondo A ipfi A D ad redos 
los ^ducatur A e; fece- 
autem a b iH&rìam e in 




atque à pundo f ducatur fg ad redos angulos ipfi a b ; 

GB juogacur. quoniam i^^r af eft «qualis f,p, com- 

munis 



4 &3. pruni. 
k IX. primi. 
e KXprimi. 



/ 
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munis autem fg, duae af fg duabus bf fg aequales fiint: 
. , . & angulus A F G aequalis angulo à f g • ergo bsuìs ag bs^ 
4. hujus. Q g gfl. ^ sequalis. itaque centro g, intervallo autem a g cir- 
culus deicriptus tranfibit et- 
iampers. defcribatur, & fit 
AB E^ jungaturquo^ e b. quo- 
niam igicur ab extremitate* 
diametri ae, & à puncfto a, 
ipfi A E ad redlos angulos 
du£ta eft A p; ipfa a d cir- 
cuium « continget. & quo- _ , 

niam circulum a b e contingit quxcìam reda linea a d, & 
à contadlu qui . eft ad a, in circulum a b e duda dk reda 
/31. hujus. linea a b : crit àngulus d ab xqualis /angulo qui in alterno 
cirbuli fegmento conftituinir, videlicet ipfi aeb. Ted an- 
gulus D A B, angulo ad e eft acqualìs. ergo & an^lus ad 
e angulo A E B asquaiis erit. fiiper data igitur reóla Imea ab, 
fegmentum circuii defcriptum eft a £ b fufcipiens angnlua 
AEB dato angulo qui eft ad e acqualem. Quod fàcod 
oportebat. 

PROF. XXXIV. PROBL. 

j4 dato circulo fegmentum ahfcinJere quod fufcipim 
angulum dato reffilineo aquakm. 

Sit datus circulus ab e, datus autem angulus re3il 
qui ad d. opoxtet a circulo abc fegmentum abfcinde 

4x7. hujus. quod fufcipiat angulum angulo ad d aequalem. Ducatuf 
reéta linea E f circulum abc ^ 

in pundlo b contingens: & 
ad reétam lineam b f, & ad 
pun^m in ea % conftituamr 
angulus f b e angulo qui eft 

*25.primi.^ oaequalis K quoniam igi- 
tur circulum abc contingit 

quaedamre^ linea ep inB 3E B • F 

punfto, & g contaóhi Bdufla eft bc, erit angulus fbc 

C31. hnjui,^^^ <? eiqui in alterno circuii fegmento conftituitur. 

fbc angulus angulo qui ad d eft asqualis. ergo & angjulof 
in fegmento bac angulo ad d ^qualis erit. a dato igl 
tur circula abc, abfciflùm eft fegmentum quoddam bai 
fufcipipns angulum dato angulo reélilinep qui eft ad i>, '^ 
qualem. Quod fkcere oportebat. 

PRO'3 
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PROF. XXXV. THEOR. , 

SS in circuh dua relia lineiC ^fefe mutuo f ecent y re&anr 
gulum fub fegmentis unius contentum éequaìe eft ci 
fuod Jiib alterius fegmentis contmetur refiangulo. 

In circulo cnim a b e d, duae xe&x lineae a e bd fefe mu- 
tuo in pondo £ fecent. dico red&ngulum contentum fub 
A£ se acquale eflè eiquodiub DE e b concinetur. (ìacbd 
par centrum tranfeant, ita ut e fit centrum a b e d circuii ; 
manifeftum eft xqualibus exiftentibus a£ecdeeb,& 
leSangulum contentum fub a e e c «quale eflè ei quod fiib 
DE £B continetur. fi ac db non tri^eant per centrum, 
fiimatur centrum circuU a b e d quod fit f : & ab f ad re- 
àas lineas ac db perpendiculares ducantur fg ph: jun- 
ganturque pb fc pe. quoniam igitur xtÙz quscdam linea 
gf per centrum. duéla redam lineam quandam a e non du- 
Qam per centrum ad redlos angulos fecar, & biliariam ipfam 
iècabit 4. quare A G ipfi G e eft 

Kqualìs. oc quoniam reóla ' ^ ^ — ^ ^ A^ ^"^ND * *' ^^^' 
linea a c feóta eft in partes 
asquales in pundo g, & in 
partes inasquales in e, erit 
ledtangulum fùb a e e e 
concentum^'una aim ipfius 
so quadrato ^, «quale qua- li^ ^c: hsStcmàu 

drato ex gc commune addatur ex gf quadracum. ergo 
redangqium fiib a e e e, una Cum iis quas ex e G gf qua- 
dratisi sequale eft quadratis ex e g g f. fed quadratis quac ex 
S g G p acquale e eft quadratum ex f e : quadratis vero ex e G & 47. primi. 
g f «quale eft ^ quod ex f e fit quadratum. reótanguhim igitur 
Ab A E E e, una cum quadrato ex p e, acquale eft quadrato 
ex FC. eft autem cf acquaiis fb. ergo redtangplum fub 
AE E<^ una cum quadrato ex e f, acquaie eft ei quod ex 
FB fit quadrato, eadem rationefic re&angulum fub de eb 
ima cum quadmo ex f e, acquale eft quadrato ex p b. often- 
iam autem eft & reó&ngulum fub a e e; c, una cum quadrato 
et FÉ, acquale ti quod fic ex fb quadrato, ergo reótangulum 
fiib il E e e, una cum quadrato ex f e, acquale eft reótangulo fub 
Òe &B, una cum quadrato ex f e. commune auferatur ex 
PJJ quadratum. reliquum igitur redbmgulum jfub a e e e, 
JPÀi^io fub DE eb reétangulo acquale erit. Quare fiincir- 
iCdo duac reflac lineae fefe. mutuo fecent, redlangalum fub feg- • 

is unius contentwm acquale eft ei quod fiib alterius feg- • 

is continetur. Quod demonftrare oportebat. 

^ ' PROF. 



1 




So EucLiois Elbmentorum 

PROF. XXXVI. THEOR. 

Sii extra drcubim aHjmJ punRum fumatUTy fy ai 
eo m circtdum cndant Jua reSta linMj quorum al- 
fera quidetn circuìum fecety altera vero continuati 
re&angulum qmd fub totafecante^ éy cxterim a}- 
fumpta inter fmnBum ^ curvam circumfbtenttm 
cmtmetm^ aquak erit et qmd k contingente fi 
quadrato. 

£xcra drculum cnim a b e fiimatur aliquod pundum d, 
& ab co ad di<aum drculum cadant du« rcóte linefle dca 
D B : & D e A quidem circulum a b e fecce j d b vero con- 
tingat. dico rcflangulum fub addo, quadrato quod fit ex 
D B «quale cflc. vcl igitur d e a per centrum tranQt, vel noo 
tranlit. primum tranfeac per centxum circuii a B e, quod Bt 
E, & EBJungacur. eric 

iii8.hDjus.angulus EBD redus *. 
icaque quoniam reébt 
linea a c bifariam feéla 
eli; in e, & ipii adjici- 
tur CD, rectanguium 
fub AD Dc, una cum 
quadrato ex e e, ac- 

^^.fecondk quale ^ erit ci quod 
nt cjc £ D quadrato, as- 
qualis autem eft e e ipfi E B, ergo rediafigulum fub a d ]>{ 
una cum quadrato quod ex e b^ acquale eft quadrato ex si 

9 47.priini. fed quadratura ex e d eft asauale quadratis e ìpiàrum 
BD,. reétus enim angulus dt ebd. re&angiilum 
£ib ADDO, una' cum quadrato ex g b, sequale eft i^ 
EB, BD quadratis. commune auferatur quadratura quod 
EB ergo' reliquum iub ad dc redangulum, quadraico 
fit à contingente db acquale erit. fecundo dc a non 

«{x.hajus. per centnim abc circuii: fumaturque ^ centrum e, £c 
AC perpehdicularis agatur ef, & jungantur eb ec e 
reólus igitur eft E F d angiilus. & quoniam réda linea < 
dam E p per centnim duoa, redlam lineam quandam 
non dudam per centrum ad rcfkos angulos fecat^ & 

« 3. liujus. riam ipfara 'fecabit ^ quare a f ipfi p e eft acquahs. ri 
, quoniam reàa linea ac bi&riam feda eft in t^ atqne 
adjicimr cd, erit re(flangulum fiib ad dc, una cum 
drato ex PC, acquaie Squadrato quod ex fd. 
apponatur quod ex f e quadratum. re^^gulum igit 

AD 
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AD Dc una cum quadratis ex fc fc eft asquàle qaadratìs 
ex DF FÉ. icd quadratis quiderti ex df fé acquale eft 
«ex D & quadratum ; etenim reéfais eft aogulu^ efd: 
quadratis vero excF pe sequale eft «quadratum e& czic^jv^ìml 
ergo reóbngulum fiibAD dc, una cum quadrato quod ex 
CE, eft acquale quadrato, ex ed; aequalìs autem eil ce ipfi , 

E fi j redangulum igitur fub a d d ^ una cum quadrato ex 
EB, acquale eft ex ed quadrato, fed quadrato ex £d se*:' 
qualia uint quadrata ^ ex È B BD^fiquidem reófais eft angulus 
KBD. ergo redangulum fiib ad dc^ una cum quadra* 
to ex EB acquale eft eis quac ex eb bd fiunt quadratis. 
commune aufeaamr quadratum ex e ^. reliquum igitur 
fiib AD DO reAangulum quadrato ^piod fit ex db acquale . 
erit. Si igitur extra drculum aliquod pundum fiamatur» &c. 
Quod oportebat demonftrare. . 

PROF. XXXVII. THE OR. 

Si extra circulum fumaiur aìiqmd pun&um^ \^tque 
ab co in ckcujum cadant dua reSta Unea^ juarum 
aUera qmdem circulum fecet^ altera vero twidat* 
Jìt autem qmdjuh.tota fecantey fy exterius affum^ 
pta tnter punffum^ fy curvam circumferentiam con' . 
tinetur reStanguIum écquale ei quod ab incidente fi 
quadrato \ inctdens linea circu/um contif^et. 

Extra circulum enim a b e fiimatur aliquod pundum % 
:que ab ipfo in circulum cadant dux redlac lineac d e a^ 
b; D e A quidem circulum fec^t, db vero incidat: fitque 
tangiilum fub a d d,c acquale qua^^ 
pillato quod fit ex db. dico ip{àm db 
Hrculiim ABCContingerCé Ducamrenim 
^ linea d e ^ contingens circulum ab c« 
fumatur circuii ABC'centrum quod 
F, junganturque FÉ fb fd. ergo an<^ 
lus FED reéhis eft 4. & quoniam de 
irculum ABC contingit^ fecat autem 
e A, redangulum, fub a d D e «quale 
It quadrato ex d e* fed re&angu- 
fiib A D D e ponitur sc(][uale qua- 
tto ex d B. quadramm igitur quod 
DE quadrato ex d b scquale erit. 
rpropcerea linea d e erit ip& d b xqualis. eft autem & f e 
— Ii8 F B. duse igitur d E e f duabus p b b f acqud^^ 

F (Une 5 
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fii&t } & bafis communis fd; angplus ^tur de f eft asqualis 

^ftfig^o D B F> reófais autem dt def^ ergo& dbf eftre£tus. 

Atque eft prproduóla diameter. qux vero ab extremitate dia* 

^ metri dradi'ad re£tos angulos ducicur, circulum contingit 

ergo D B circulum a b e continue o^ceOè eft. fimiliter de- 

monftrabitur Se fi cencruro fic m ip£i a e. Si igicur extra 

circulum fumatur aliquod pun£iuixì, &c. Quod demonfhare 

* oporcebat. 

Cor. Hlhc fià punflo quovis cjctra 
circulum aOumpto, plures linéas redae 
A B A e circulum fecantes ducantur ^ reét* 
aogula comprdiènià filb tocis lineis a b 
A Cy 6c ^arttbus exterDis A È . A F, inter iè 
fimt aequalia. nam fi ducatur tangens 
A D> erit reaang^lum fub b a a e acquale 
quadrato ex a b ; & reOangulum fiib e a 
A F eidem quaàrato ex a d erit acquale^ 
uode te&BBgfxh base asqualia eruot. 




EUCLIDIS 



tmmtmmmm^'-'ff'»^^ 



ffì 



EUCLIDIS 

ELEMENTORUM 



LIBEIl TEJITJV& 




DEFINITIONES. 



I. 

F^ra reOUinea in fi- 
gura rettilinea deTcribi 
dicitur, quando unus 
; quifque figarx defcriptx an- 
: ffxhxs j unumquodque latus . 
: qus in qua ddfcribiCur, con- 
tinjg^t. 

IL 

Figura fimiliter circa ^uram defcribi 
nutn^iodque latus defcriptgB, unumquei 
circa qiiam deicribicur, contingic. 

III. 

' Figura redlilinea in ciroilo defcribi di- 
I citur, quando unufquifque defcript^ fi- 

guras angqlus circuii circutnferentiam 

^concingic. 

IV. 

Figura rediiiinea circa circulum de- 
, feibt dicitur, quando unumquodkjue la- 
tus defcriptse, circuU circumferentiam 
contingic. 

F ^ 
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■ . , ■ . ■ V. 

Ciroilus fimiliter in figura .r^ftilinea .defcribi flicitiir^ 
quando circuii circumferentia untimquodque latQs ejus in 
qua delcribitur^ contingit. ' - 

VI. 

•» • , , 

. Circulus circa figuram redilincatn delcribi didtur, quando 
circuii circumferentia unumqùemque angulum ejus óra 
quam delcribitur^ contingit. 

VII. 

Reda linea ih circulo aptari dicitiir^ quando ^jus ^x&ema 
in circuii circumferentia fuerint. 

PRpPOSITIO.I. PROBLEMA, 

In dato cìrcuhy data reSfa linea qua dkmetro ejm 
major nmjù^ aquakmreQam tineam aptare. 

Sit datus circulus a b e, data autem redia linea non ma- 
jor circuii diametro b. oportet in circulo ab e reflae line» 
Daequalem redamlineam aptare. Ducàtur circuii ab e dia-, 
meter bc. fi C[uidem igitur 
Bc Gt sèqualis ipQ d, faSùm 
jam crit quod proponeba"»^ 
tur. etenim in circulo a b e 
aptatia eft b e redse lineac d 
asqiialis. fìn miniis, major 
eibsc quam d, ponaturque 
« 3. primi. *• V*^ D asqualis ce: & cen- 
tro quidem e intervallo autem ce circulus defcribatur 
aef: & cA jungatur. ita^ue quoniam puntìoim e cen- 
trum cft AEF circuii^ erit e a ipfi ce aequalis. fed d eft 
acqualis e e. ergo & d ipfi a e aequalis erit. in dato igitur 
circulo ABC datas reóbe linex d, non majori circuii dia- 
metro, «quàlis aptata cft a e. Quod facere oportebat. 

PROP. II. PROBL. 

Tncìrcuh dato^ dato triangùh a^utanguli^n trian^ 
lum defcribert, 

r 

. ^ ^ Sit datus circulus a f. c, datum autem triangulum d e W 

oportet in abc circulo i^^^fcriberetrìangulumtriangulopsr 

A 17 certi! ^quiangulum. ducattt! ia linea g ah contingens « drcii» 

ium 
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him A B e in punifto a : & ad reStstm lineam ah, & ad 

punóhim in ea a, angulo d e f asqualis ^ angulus conftìtua* 

tur HAC. rurfiis ad redbun q 

lineam ag, & ad punéhim 

in ipfà A^guló D F E aequalis D 

* conflicuatur angulus gab^ A 

& B e jungatur. quoniam / \ { / \ I ^ aj.pnmi. 

igitur circu&m a ac cotitin- E^ ^F l 

git quaedam reda hag; à B^ 

contaAu autem in circulum 
duàa eli A e: erit hac angulus asqualis « ei qui .in al-<^ s^l. tenìì. 
temo circuii fegmento coniutir^ videlicet ipfiAfic. fed 
HAC angulus asqualis eft angulo d e f, ergo & angulus a b e 
angulo D£F eft xqualis. ^em ratione & angulus acb 
éft asqualis angulo dfe. reliquus igitur bac angulus re- 
'liquo EDF asqiialis << erit. eigo triangulum abc trianguloai. cor. 
DEF eft asquiangulum, & ddcriptum eft incirculo abcs^'P^ìi»''* 
In dato igitur circulo dato triangulo asquianguluni triangu* 
lum de(briptum eft. Quod facere oportebat, 

. PROP. III. PROBL. 

Grca Jatum circulum triangulo daidaquìangulUm tru 
angulutn Jefiribere. 

Sit datus circulus abc, datum autem triangulum def. 
oportet drca circuhim abc defcribere triangulum triangulo 
DEF aequiangòlum. Protrahatur ex utraque parte e f ad 
punfba HG, & fumatur circuii abc centrum k: & re^ 
linea k b utcunque ducatur : conftituaturque ad reótam li- 
neam K B, & ad pun&um 3U D 
.ineaK,'anguloquiaemDEG /\ /\ 
asqualis * angulus BK A, an- / \ /\ 




gulo autem dfh asqualis Z^ ./ \ ■- ^a^^priml 
-»angutasBKC, & perABc ^/Ì^kJXc tb ^ h 
punfta. ducanmr reétas li- 

neasLAUMBN NCLcir- 

culum ABC contingentes. m B IsC 

Puoniam igitur circulum abc contingunt lm mm ml 

in pundis A b IV ^ centro autem> k ^d a b e pun^ dur 

cuncur KA KB KC j erunt angqli ad pundta abc re^ ^-k t9. tmìl 

&^ quoniam quadfilateri a m b k anguli quatuor quatuor re-r 

I &ÌS asquales funt; ecenim in duotrianguladividitur^ quomm ' 

anguli K A M K B M funt redi ; erunc reliqui a k b a m b du- ' 
.cbus redtis asquales. funt autem & deg def asquales 
éiobus rcitis. anguli igitur akb amb angulis deg def 

[ F j- asquales 
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aequales fiuity quorum a.k b ipG d e g efl xxjjolis. ergo re^ 

liquus AUB reliquo d e f aequalis eric. fimikter demonftra- 

bitur angulus l n b ipG d f e acquali^, ergo & reliquus 

c&.cor. MLN eO: aequalis > reliquo edf. acquiangulum igitur efi: 

32. primi. LMN triangiutim triangulo def; & defcrìptum eft circa 

circulum ab e. Quare circa datum circulum triangulo dato 

' sequiangulum triangulum defcrìptum eft. Quod mcere o- 

portcbat. 

PROF. 17. PROBL. 

/f$ dato trianguh circulum Jefcribere. 

Sit datùm triangulum a b e, oportet in triangulo a b c'dr- 
^^.'primi.culum defcribere. Secentur ^ ahguli abc bca bifariam 
rcéiis lineis bd cd qu« convcniànt inter fé inopunflor 
& à pundfco D ad redtas. lineas a b b e e a perpendiculares 
k la. primi, h ducantur D E- D F D G. Quoniam angu- 
lus ebd eft sequaii$ angulo fbd, eft 
aucem & redus b e d redo b f d asqua- 
lis: erunt duo triangula ebd dbf, 
duos angulosf duobus angulis sequales 
habentia, & unum latus uni lateri acqua- 
le titrique commune b d, qtiod fci- 
licet uni sequalium angulorum fubtendi- 
tur. ergo 6c reliqua lacera reliquis latc- 
r25.primi.rìbus asqualia <- babebunt^ atque eric de 
aequalis df. & eadem racione jyo aequa- 
lisDF. ergo & de ipfi Doeft aequaiis. B 
tres igicur redtas lineai de df dg io- 
ter iè acquales fimt; quare cenerò d intervallo autem unius 
ìpfàrum DE DF DG circulus defcriptus etiam per reliqùa 
tranfibit pundla; & redas lineas ab bc ca conringec; 
propterea quòd reflbi funt ad g f g anguli. fi énim ipfas fe- 
cet, quae ab extremitace diamecri circuii ad redos angulos 
rfx^. tertii.ducitur intra circulum cadcc, quod eft abfurdum ^. non 
igicur centro d, intervallo autem unius iplàrum de df dg 
circulus defcripcus fecabit reótas lineas ab b c CAy quare 
ipfàs coiìtingec 3 atque eric circulus defcriptus in triangulo 
ABC. In daco igicur criangulo abc circulus efg defcri- 
ptus eft. Quod làcere oporcebat. 
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PROF. V. PROBL 
Circa Jatum triangulum circulum defcribere. 

Sit datum triaògolum a b e* ojportet circa datum trìangu^ 
lum A B e. circuhiiD defaìberé. Secentur ab Acbi&rìam«^3o.prifiiL 
in D E punOis : & àpundis o e ipGs ab a c ad reAos 
angulos ^ducantor df ef quas quidem vel intra triangu-^ ti.primf. 
ium ABC conveniant, vel in te&z linea bc^ vel extra 
ìpfkm. conveniant priibo intra triangulum in pun^ f : & 



A 




A 




BF Fc FA jungantur. quoniao) igitur ad eft seq^isD^ 
communis autem & ad reAos angulos d f ^ erit bafi^ a p 
bafi F b asquaUs e. fimiliter oftendetur & Q^^ualis f a. ^ ^ primi, 
ergo & b f eft acqualis f c. tres igkur fa f% fc inter (t 
squales funt. quare centro f, intervallo autem unius ipfaxun!i 
F A F b F e circulus defoiptus etiam per reliqua punóla tranF< 
ibit: atque erit circulus defcriptus circa triangulum ab e. 
& defcr3)atar ut a b e. fecundo d f e f conveniatit in reéta 
linea bc, in pundo f, ut in fecunda figqra, £e af junga» 
tur. fimiliter demonfbrabìmus ^un&utn f centrum e& cir- 
cuii circa triangulum a b e decripti, poftremo d li* e f con- 
verùanc extra triangulum abc rurlus in f punóto, ut ia 
tertia figura: Scjungantur af fb fc & quoniam rurfua 
a D eft asqualis d b, communis autem & ad reélos angulos 

. df, bafis af bafi FBasqualis erit. fimiUter demonftrabimu^ 
& e p ipfi f A asqualem ef&. quare & bf eft sequalis fc* rur- 
fiisigitur centro f, intervallo autem unius iplarum. fa fb 
f c circulus defcriptus & per reliqua tranfibit puhdta ^ at- 

. que erit circa triangulum abc defcriptus. Circa datum 
igitur triangulum circulus defcriptus eft. Quod iàcere 
oportebat. 

Cor. Si triangulum fit redlangulum centrum circuii cadct 
. in latus angulo reélo oppoficum. fi acutangulum cadet cen- 
trum intra triangulum, fi obtuiàngulun;^ cadet extra. 

F4. PROP. 
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PROF. VI. PROBL. 

In dato, ctreuìo quairatum dèfcribere. . 

Sic dadis circulus a bcd. oportec in a b cd ctrculo qua- 
dratum dèfcribere. Ducantur circuii a bcd diamecn a^ 
rcélosangulos intcr fé acbd: &abbc od oAJungaiif 
tur. Quoniam i^cur bs eft 
ssqualis ed, etenim centrum 
irit E, communis autem, & ad 
redios angulos e a; ^rittxdì^ 

*4. ptimi.BA acqualis * bali a d. & ea- 
idem racione utraque ipfàrum 
bc CD utriq; ba ad eft xqualis; 
y jpequilaterum igitur eft a b e d . 

quadrilacerum. dico & reftangulum eflè. quoniam eoim 
rèébi linea b d diamecer eft a b.c D circuii, eric b a d femi- 

j&jz. tenìl.circukis. quare angulus bad re£ìus<^eft. & eadem rationo 
uùufquifque ipforum abc bcd oda eft reSojS. redbmgu- 
.|um igitur eft A b e quadrilaterqm. pftenfiim autem eft, &; 
^ailaceham effe, ergo quadratum neceOàrio erie, & defcri- 
ptum eft in circulo abcd. in dato igitur abcd circulo 
quadratum^ abcd defcriptum eft. Quod fiicer^ oportebat. 

PROF. yil. PROBL. 
Orca datum chrcuìum quadratum dèfcribere^ 

Sit datus circulus abcd. oportet circa abcd drculum 
quadratum dèfcribere. Ducanmr circuii abcd duae dia* 
àetri AC bd $d redos inter (e angulos, & per punéU a b 
CD ducahjtur circuìùm Abcd "* ^ " 

4i7.t(ertij.contih^éntes«FGGH HK kf. 
Qioniam igitur f g contingit 
circulum abcd, à centro àu- 
tem E ad contadium <jùi eft 

k 18. tcrtii. ad A ducitur e a 9 emnc ^ an- 

guli ad A refli. eadem ratione, . 

ocanguliadpundaBCD redA H C K 

iimt. & quoniam angqlus aeb refius eft, eft autem & 

^&l.|>rìmf.reàus BBG^ eriCGH ipfi a e parallela e. eadem ratione, & 
A e parallela eft f k. umiliter demonftràbimus & utramque 
ipfarum gp hk ipfi bed parailélam eflè. quare 8c gf eft 
parallela hk. parallelogramma igitur funlt gk gc ak f8 

^ 3^ primi. B K, ac proptérea g f quidem eft ^ sequ^is h K, g h, vero ip6 
F j^. & quoniam a c apqualis eft bd 3 fed a e quidem ucrique 

ipfarum ;| 
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ipfinim G H F K eft << acqualis ; b p vero aequalis utrique g p . 
HK) ficutraque*GH fk utrique g f hk sequalis erit. aequi* 
laterum ig^tur efl: fghk quadrilaterum. dico & redan* 
gMlum«eflè. quoniam edam paraUelommroum efl g b s a» 
'atqueeft reousAEB angulus, .& ipfe agb redtis eric. fi- 
nmiter demonftfabimus angulos etiam ad punébi hkf 
rcdos eflè. reóbingulum igitur eft quadrilaterum fghk. de- 
monftratum autem eft & sequilaterum. ergo quadramm fit 
necefl^ eft, & deicriptum eft circa circulum a b e d. Circa 
datuffl igitur circulum quadratum defcriptum eft. Quod 
facoe òportebat* 

PROF. VIIL PROBL. 

fn Jato quadrato circuhm Jefcribere. i 

Sitdatum quadratum abcd. oportet inquadrato abcd 
circulum deicrìbere. Secemr utraque ip&rpm ab ad bi« 
fariam ^ in punétis f e. & per e quidem alterutri ipfiurum « io.ft\an, 
AB e Dparallela ^ dùcamr eh : per f vero ducatur f é'rpa* 
rallda ^ alterutri A D b e. pa»- A . E_ D *3i.Frimu 

rall^logrammum igimr eft u- 
numquodqae ipfommAK kb 

AH HD AG GC BG Gl>l fC 

latera ipfbrum qux exoppo- 
fito, funt acqualia ^. & quoni- 
am DA eft acqualis ab^ & 
ipfius quidem A Ddimidium eft B K C 

AE9 ipfius vero AB dimidium af; erit ae ipfi AFsequalis . 
quare & oppofita latera acqualia iimt. ergo pg eft sequalis 
QE* fimiliter demonftrabimus, & utramque ip&rum gh / 
. gk utrique fg gì, aequalem efiè. quamor igitur gè gp 
. GH G K mter fé fùnt sequales. itaque centro quidem g, in- 
*tcrvalIo autem uniiis ipfarum gè gf, gh gk circulus de- 
icriptus edam per'reliqua tranfibit pundbt, & xt&as lineas 
A B BC CD DA contipget^ propterea quod anguli ad e f h K 
j-e£ki funt. fi enim circulus (ècat)it reSas lineas a b B e e d 
D A, quas ab extremitate diametri circuii ad redos angMJos 
, ducitur intra cir€|Mum cadete quod à eft àbfurdum. non igi-ii 16. tnvL 
tur centro quidem g intervallo autem unius ipfarum g^ gf 
gh gk circulus defcriptus redas lineas ab bc cd d a .ie- 
cabit. quare iplàs necddàrio condnget ; atque erit deic!fìptu8 
in quadrato abcd. In dato igitur quadrato circulus dwri- 
|Cuseft. <2S}od &c«r<5 oportcbat. * *. .x:"^ 
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PROF. IX. PROBL. 

Circa datum quadratum cìrcubim dejirihere^ 

Sic datum quadratum a b e D. opertet circa a b e D qua- 
df acum .circulum defcrìbere. Jungantur a e b d, qux 
fe invicem in pundo e fecenc. & quoniam d a eft xqxialis 
ab, communis aucem ac; duasDA ac duabus ba Acse- 
quales fune ^ & bafis d e sb- 
qualis bali bc^ erit angulus 
s «. primi. ^ A c angulcr b a e «qualis *. 

' angulus igicur d a b bifàriam 
ièctus eft xt&aL linea AC^fi* 
militer demònftrabimus u- 
numquemqae an^onim abc 
BCD CD a reftis lineis a e 

' D b bifàriam fedhun eilè. quoniam igicur aqgulus d a b an« 
guio ABC eft sequalis, atque eft anguli quidem dab dì- 
midium angulus e a b, angiui vero abc dimidium £ b A^8c 
E AB angulus anguio eba sequalis erit. quare & latus e a 
b4, primi. Interi eb eft ^ acquale. Gmiliter demonftrabimus dcutrlam- 
que redarum linearum e e e d utrique e A e b aequalem eOè. 
ergo quatuor' redae lineas eaebeced inter k funta&- 
qimles. centro igitur e, intervallo autem uniusip&rum e a 
EB EC ED circulus defcrìpms etiam per reliqua punda 
tranfibit^ atque erit deicriptus circa abcd quadratum. de-K 
fcribatui!^ ut abcd. Circa datum igitur quadratum circulus 
deicriptus eft. Quod facere oportebat. 

PROF. X. PROBL. 

Ifofceks triangulum conBituerey hahens utrumque 
angulorutn qui Juut adbafim^ dupìum reUqui. 
Exponatur reda quaedam linea a Bj & fecctur in e* 
pund}x>,ita ut redanguìumcontentum fub ab bc xquale^&t 
.»:recua.^. ^^ tyi CK dcfcribimr e 

quacirato : & centro quidem 
hy intervallo autem a b circu- 
lus defcribattir b de ; aptefiur- 
que in B o E circulo reóbi li- 

b i. hojus. nea B d acqualis ^ ipfi a e qux 

non eft major diametro circuii 

ED e: &junai8 DA Dc, cir- ^' ^ 

• . caADc triangulum «^ circulus ACDdefcribatur. itaquequo- 

€ s, hujus. ^.^^ redangulum abc acquale eft quadrato quod^ fit ex 

AC* 
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AC ; xqualis autem eft ac ipfi b d; eric fub a b bc redhn- 
lum quadrato ex b r> acquale. & quoniam extra circulum 
Acp fiimptum /eft aìiquod punc^blm b, & à pondo b in 
circulum acd cadunt duac reófae lineae bca bd, quarutn 
altera quidem fècat, altera vero incidit ; atque eft re- 
dangulum fub ab bc acquale quadrato ex ed: reda li- 
nea BD circulum ac d r continget^ qucHiiam igimr b d con- « 37- <^>^ìì- 
tingit, & à contaéhi ad d. duda eft ne; erit bpc angu- 
lus aequalis d ei qui in eterno circuii fcgmento conft^- <* 3*> ««**• 
tuitur, videlicet angulo dac. quod cum angulus bdc ae- 
qualis fit ipfi D AC, communis apponatur e d a : totus igitur 
B^D A eft asqualis duobus angulis oda d a c. ied ipfis oda 
DAC exterior angulus b e D eft * aequalis. ergo &bda as-^s»-?"™- 
qualis eft ipfi bcd. fed bda angulus eft/ ^qualis angulo /j. piìmì^ 
e B D, quoniam & latus a d kteri a b eft ^quale. ergo & 
DBA ipfi BCD asqualis erit, tres igitur «n^li bda dba 
BCD inter (e asquales flint. 6c quoniam aì^u$ dbc aequa- 
ìis eft anguioBCD, & latus bd lateri d c etti atipie, fed bd^ ^- P""*'*- 
ponitut aoqualis ipfi e a. eigo & e a eft asqualis e d* quare $c ' 
angplus CD A asqualis eftansulo da e. anguli igitur cda 
DAC fìmul fumpti ipfius an^i d a e duplices funt. eft autem 
& B e D angulus ang^s cda dac xqualis; ergo & bcd 
duplex eft ipfius dac. fed bcd di xqualis altemtri ipfo- 
rum BDA DBA. quare & uterquè bda dba ipfius dab 
eft duplex. Ifofceles igitur triangulum conftitumm eft a d b 
habens utrumque eorum angulorutn qyi funt ad bafim, du- 
plum reliqui. Quod facere oportebat. 

PRÒP. XI. PROBL 

/« ifafù circu/o pentagonum ajuihterum ^ afuiangu- 
lum defcribere. 

Sit datus circulus a-bcdef. oportet in abcde circulo 
pentagonum xquilatenim & aequiangulum defcribere. £x. 
ponamr triangulum ifoiceles 
FGH habens utrumque eo- 
rum qui funt ad bafim oh 

angulorum, duplum ^ anguli \ nj^ / \ ^*io.ìMjiu, 
qui eft ad F : & defcribamr 
in, circulo abcde triangu- 

lo F G H xquiangulum * tri- ^/ . \ ^. \ \//^^X^// *a.li»j«- 
angulum a c d, ita ut angulo "^ 
I quidem qui eft ad f ae^qualis fìt angulus. cad> utrique 
vero ipforum qui ad g h, fìt xqualii uterque acd c d a. &> 

uterque 
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^ utCTque igitur acd cda angoli e ad cftduplus. fecétar 

« 9, pfiini. uterque ipforum a e d e d a bifariam ^ reetìs lincis e e d b : 

9C AB Bc DEEA jungantur. quoniam igitur uccrque 

, ipiòrum ACD CDA duplus 

eit ipTius CAD, 6c fe&i liinc 

bifariam reótis lineis e e d b, 

quinque anguli dac ace 

ECD cdb BDAincerrefunt 

asquales. asquaìes autem an- 

guli in xqualibus circumfe- w^ 

d ^tf. tertii. rentiis infiftunt < quinque ^ 

. igicur circumferentix abbccd deea sequales (ime in* 

«rx^. tercil.ter Ce, fed aequales circumferentias « asquales reéte linesD 

fubtendunt. ergo & quinque redx lineae ab bccd de 

^ £A incer fé asquales fune, aequilatemm igicur eft abcde 

pencagonum. dico & xquiangulum efle. quoniam enìin cir-< 

cumferencia AB sequalis eftcircumferentias de, communis 

apponamr b e d. tota igitur a b e d circumferencia toti àt" 

cumferentix e d e b eft asqualis, & in circumferentia qui- 

dem AfiCD infiftit tngulus abd, in circumferentia vero 

ÉDCB infiltit BAE. ergo & b ae ^ud^ulus eft aequalis an- 

guloAED. eadem ratione & unufquifque aogulorum a b e 

bcd cde unicuique ipforum bae aed eft xqualis..«9 

quianguluió igitur. eft abcde penragonum : oftenfiimau- 

tem eft & asquitaterum eflè. Quare in dato circulo penta? 

I ^onum asquilaterum, & asquiangulum defcrìptom eft. Quod 

. tacere oportebat. * 

PROF. XII. PROBL. 

Cifra Jatam circuìum penta^onum aquilatermn {y a^ 
fuiangu/um ilejcribere, 

91t datus circulus a s e d e. oportet circa circuìum abcde 

pentagonum aequilaterum Se sequiangulum defcribere. In- 

wper xz. teliigantur pentagoni in circulo defcripti^^angulorumf panda 

hujus. * elle a B e D e, ita ut circumferentiaB a b bc cd de e a fìnt 

^ 17. tenii. ^Quales ^ & per pun&a abcde ducantur ^ circuìum con^ 

ringentesGH hk kl. lmmg^ Se iiimpto circuii abcde 

centro f, junganmr fb FK fc f.l fd. quoniam igitur 

rt&A Unea k l contingit circuìum a b e d e in pund:o e, 

& à c^tro F ad contadum qui eft ad e duda eft f c, erit 

9 18, tertii. FC ad ipfam kl perpendicularis e, reótus igitur eft uterque 

angulorum qui (iint ad e eadem ratione & anguli qui ad 

pufi(^<^ B D redtifunt. Se quoniam redtus angulus eft fck, 

, . quadra- 
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quadrattttn quod 6t ex fk acquale ^ eft quadratis ex? ed 47.primi. 
CK. & ob eandém caufiun quadrads ex f b b k xqua- 
le ed: ex f k quadratum. 
quadrata ìgitur ex fc ck 
Guadratìs ex fb br dsqualia 
uint, quorum quod ex f e 
ei quod ex FB eft acquale, 
ergo reliquum quod ex cK 
reliquo quod ex B K acquale 
eric. aequalis igitur dt bk K 

ipficK. & quoniam FB eft acqualisFc, communis tutem 
FK9 duacBiS fk: duabuscF FK^uales func^ & bafis bk .^ 

eft sequalis bsfì kc; erìt angulus « itaque bfk angulo« /• priim.; 
KPC aequalis, angulus vero bkf angulo fkc. duplus 
igitur eft angulus b f e aDguli k f e, & angulus b k e du- 
plus ipGus f K é. eadem racione, & angulus e f d anguli 
CFL eft duplus: angulus vero cld duplus anguli clf<^ 
& qiioniam drcumferentia b c circumferentiac e d eft xqua- 
lis, & angulus bpc angulo cpp aeaualis /erit. atque eft/*7-^''**' 
angulus quidem b f e anguli k f e duplus : angulus vero 
dfc duplus ipfius LFC. acqualis igitur eft angulus kfc 
angulo G F L. itaque duo triangula fiint f x e f i» e, duos an- 
ffuos duobus angulis aequales habentia, alterum alteri, & 
unum latus uni lateri acquale quod ipfìs commune eft f e : 
ergo Se rài<^ latera reliquisi laterìbus acqualia habebunt ^,^ zé.prim}; 
& reliquum angulum reliquo angulo acqualem* redtSL igimr 
lineaKc eft acqualisreàoccL, &anjgulus FKcangulo flc. 
& quoniam xceftxqualis e l, erit kl ipfius kc dupla, 
eadem ratione^ & h k ipfius b k dupla oftendemr. rurfus *. 
quoniam b k oftenla eft acqualis ipfi k e : atque eft k l qui- 
dem dupla KC, HK vero ipfius bk dupla: erit hk ipii 
KL acqualls. fimiliter & unaquxque ipiarum gh gm ml 
òftendetur acqualis utrique hk kl. acquilatemm idtur eft 
o ^ K L M pentagonum. dico etiam acquiangulum e&. quo- 
niam enim angulus f k e eft acqualis angulo f l e : & often- 
fus eft angulus hkl duplus i^mus pkc^ ipfius vero flc ' 
duplus K L M : erit Se h k l angulus angulo k L m acqualis. 
fìmili rationé òftendetur & unùfc^uilque ipforUm k H o h g M 
G M L utrique h k L k l m acqualis. quinque igitur anguli g h k 
HKL KLM LMG MGH inter fé acquaìes mnt. ergo acqui- 
angulum eft GHKLM pentagonum. oftenfiim autem eft 
etiara xquilatenim dTe: & defcriptum eft circa abcde 
cirjCuUim' Quod àcere oportebat. 

PROF. 
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PROF. XIII. PROBL. 

In dato pentagono^ quod aqutkterum ^ aquìangulum 
Jit circulum Jefcribere. 

Sic datum pentagonum asquìlaterum & aequiangiilum 

ABC DE. oportec in ab e de pentagono circulum ddcri* 

4 5). primi, bere, Secetur uterque angulorum bcd òde bifariam * 

reótislineis cf df; & àpundo f in -quo conveniunt in- 

ter fé cF DF ducantur rea» Une» fb fa fé. Òioniam 

igitur Bc eft asqualis cd, 

communis aucem e p^ duse b c 

cf, duabus do cf sequales 

* iiint, & angulus b e f eft a> 

... qualisangulo dcf. bafis igi- 

& b F e triangulum sequale 
triangulo d c f, & reliqui an- 
guli reliquia angulis aèquales 

qoibus sequalia lacera fubcenduntur ; angulus igitur e B f an- 
gulo cdf asqualis erit. Se quoniam angulus e de anguli 
e d F eft duplus, & angulus quidam e d e angulo a b e eequali^ 
angulus vero cdf angulo e b f asqualis ^ erit & e b a angu- 
lus duplus anguli cbf; ac propterea angulus .abf angulo 
CBF aequalis. angulus igitur abc bifariam fedus eft re&A 
linea b f. fimiliter demonftrabitur unumqueipque angulo* 
rum B A E A E D redis lineis affé bifariam feébim eflè. 
àpunéto F ad re(3as lineas ab bc od de ea ducantur 

e ii.prlmi. € perpendiculares fg fhfk flfm* & quoniam angulus 
HCF eft àsqualis angulo kcf^ eft autem & redus fhc 
redio FKc aequalis: èrunt duo triangiilaFHc fkc, duos 
angulos duobus angulis sequales babentia, & unum ktus 
uni latefi aguale, commune fcilicet utrifque fc, quod uni 
aequalium angulorum fubtenditur. ergo & reliqua latera re- 

À Imprimi, liquis lateribus acqualia d habebunt^ atque erit perpendicula- 
ris fH perpencUculari fk aequalis. fimiliter oftendetur & 
^unaquaeque ipfarum fl fm fg ^ualis utrique fhfk. 
quinque igitur redte lineae fg fh f'k fl fm Inter fcae- 
quales flint, quare centro f intervallo autem unius ip&nim 
fgfhfkflfm, circulus defcripms etiam per reliqua 
tranfibit punóìa, & redas lineas abbccd^eea con- 
cinget^propterea quod anguli ad ghklm redifùnt. fienim 
non contmget, Ifed Jpfas fècet, quse ab extremicate diame- 
tri circuii [ad redos angulos ducitur, intra circulum cadet^ . 

e i^. cenii. quod a^furdum « efte oftenfum eft. non igitur centro f, & 

inter- 
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ifltervallo uno ipforum puo£boruin chKlm circulus de- 
foiptus reétas lìneas ab bc cd deea fecabit. quare ipfiis 
contingat necefiè eft* deferibatur ut ghklm. ladatoigi-, 
tar pentagono quod eft xqui]ate|;unì, & sequiangulum drcu- 
lue delcrìptus eli. Quod lacere oportebat. 

Cor. Si duo anguli proximi figurx sequilaterse & acqui- 
angalse bifècentur, & à pun£to in quo coèunt lineas angulum 
blfecantes, ducimtur reoas lineas ad reliqùos figurse angulos, 
omnes anguli figuras erunt bife£tl. 

PROF. XIV. PROBL. 

Circa Jatum pentagonun^ qmd aquìlaìerum ^ aqui- 
angUlum fity drcukm defcribere. 

Sit datum pentagonum xquilaterum & asquiangMlum 
ABCDB. oportet circa pent^num abcde circuiumde- 
fcribere. Secetur uterque iplonun bcd cDE<ang|Lilorutn, 
bifkrìam ledòz lineis e f pd : 
& à pundo F in quo conye- 
; niunt reflse lineae, ad punda 
B A Educantur fb fa fé. & 
unuiquiique angulorum cba 
BAE AED redis lineis B F f A 
fé bifàriam < ièdus erit. £c \\^ J>^ ^cor p,^, 

quoniam angulus bcd acculo C"^*^ ^ cederne. 

ODE eftasqualis; at^ui eft anguli quidem bcd dimidium 
angulus FCD, angult vero cde dimidium cdf$ erit Se 
p e D angulus ssquaUs angulo f d e, quare & latus e f lateri * ' 
p D eft acquale ^. fimilitcr demonftrabitur & unaqufleque ipfa- (f ^. pruni, 
mm fb fa fé aequàlis unicuique fc f d.. quinque i^tur 
fedas linesé fafbfcfdfe inter fé asquales fiint. ergo 
centro f,& intervallo unius jp&rum fa fb fc fd^fe, cir- 
culus deikrriptus etiam per reliqua tranfibit punda : atque e- 
* rit de&ripms circa pentagonum a bcd e quod aequilaterum 
eft & xquiàngulum. defcribamr, & fit a b e D e. Circa da- 
tum igitur pentagonum aequilaterum &.aequiangulum cir- 
culus defcriptus eS. Quodfacerc oportcbat. 

PROF. XV. PROBL. 
I in dato circuh bexagonnm aquìhterum^ ^ aquiangu- 
lum defcribere» 

Sit datus circulus abcdef. oportet in circuii a bcd 
fi F hezagonum aequUatemmj^ fic asquiaógulum defcribere. 

Ducatur 
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Ducatur circuii abcdef diamecer ad, fiimacui^e ceiK 
Cium circuii g^ & centro quidem d, intervallo autem dg 
.circulus defcribatur egch, jun&e eg cg ad pun&a b f 
producantur, & jungantur ab bc cd 

DE EF EA. dico hesagODUn) ABCDEP 

asjcjuikterum & aequiangulum eOè. Quo- 

niam* enim g pun^um centnun eft a b e ^ 

t>É? circuii, erit gè ipfì 6d xqualis. 

rurfus quoniam d centrum eft circuii 

EGCH, erit DE asquaiis dg: fed gè 

ipfi GD cqualis oftenfà eft. ergo gè ipfi 

ED eft sequalis. asquilaterum igitur eft 

E G D criangulutD, ideoque tres ipfius an« 
Cor, f. guli EGD GDE DEG Inter fé sequales a 
primi. lunt, & funt trianguli tres anguli xqua- 
^ 32.prìmi. les ^ duobufii reStis, angulus igitur egd 

duorum redlorum tertia pars eft. fimiliter oftendetur & 

DGc duorum redorum tenia pars, & quoniam re^ linea 

> . e G {\xpét reélam e b infiftens, anjrailos qui deincep« font e g e 

€ i^.^Timi. Q Q 2 duobus reftis aequiles * cracit ^ erit &reliquus cgb 

tertia pars duorum reótorum. anguli igitur egddgc cgb 

inter le fiint asquales. & qui ipGs ad vercicem fimc ao- 

d iS.primJ.guli BGA AGF FGE Xquales d funt anguUs EGD DGC 

CGB. quare fex anguli egddgccgbbga agffgs. 
inter fé asquales funt. fed aequales anguli aequalibus cir« 

e 26. tertii. cumferentiis infiftunt ^. fex igimr circumferenti» ab bc 
cddeeffa inter fé funt aequales. asquales autem cir* 

/ìp. certii. cumferentias sequales / redse lineas fubtendunt. èrgo fic (ex 
re&x linea inter fé «quales firn neceflè eft, ac propierea Xr 
quilaterum eft abcdef hexagonum. dico. & acquiangp- 
lum efiè, quoniam enim circumfèrentia a f circumrerentiaB 
E D eft'aequalis, communis apponatur circumfèrentia a b e d : 
tota igitur F a 6 e D circumrcrentia aequalis eft toti circum- 
fèrentia E D e B A. 6c circumferentix quidem f a b e d an- 
gulus fed infiftit, ci^'cumferentiae vero edcba inGftit 

S t;. tertii. angulus AFE. angulus igimr afe angulo d e f eft ^ aequa- 
lis. fimiliter oftenq.entur & reliqui anguli hexagoni ab co 
EF, figUlatim aequsdes utrique ipforum afe fed. ergoas- 
quiangulum eft abcdef hexagonum. oftenfum autem eft 
éc aequilaterum eQè: Scdeioipmmeft circulo abcpef* 
In dato igitur circulo hexagonum a^uilaterum, & sequian- 
gulum defcriptum eft. Qaod facere oportebat. 

£x hoc roanifeftum eft hexagoni latus, ei quae eft ex 

centro circuB as^uale effe. & fi per punàa abcdef con- 

, cingentes cirQilùm ducamus, circa cìrculum deicribetur 

hca»- 

4 i 
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hengboain xquilatemin & asquiangqlum, confequenter iis 
quae in pentagono dida font : & prseterea fimiliterin dato 
hexagono circulum inicribemuSy & circumicribemus. .Quod , 
fycctt oportebat. 

PROF. XVI. PROBL, 

/a dato emulo quindec^onum aquUatcrmn fy afUÌ* 
augUlum defcribere, 

Sit datus circulus a B e b/ opoftet in a b e b circulo quid- 
decagonum xqutlaterum & asquiangulom defcribere. Sic 
A e latus trìan^ili quidem sequilateri in ipfo circulo a b e d 
deicrìpti, pentagoni vero -aequilateri latus ab. quarumigi*' 
tur partium eft abcdf circu- 
lus qidnd^m, earum circum- . 
fèrentia quidem ab e, ter- 
tia eziftens circuii,^ erit quin- 
que^ circumferentia vero ab, 
quas quinta eft circuii, erit 
trium. er^o reliqua bc eft 
duariim. fecetur bc bifiuiam 

inpundoE. quareutraque ipfiurum be ec circumferentia- 
rum quintadecima ^m eft a b e d circuii, fi igimr jungen- 
tes BE EC, sequales iptis ih continuum redas lineas in ctr« 
culo AB CD aptemus, in ipfo quindecagonum asquilate^ 
lum & xquìang^lum deicripmm erit. Quod fàcere opor- 
tebat. \ 

Similiter autem iis qux di<3:a fimt in pentagono, (i per 
circuii divifiones,comingentes circulum ducamu8,circa ipiunl 
deicribetur quindecagonurnsacquilaterum £c asquianjgulum*^ 
èc infiiper dato quindecagono aequilatero £c dBquiangula* 
circulum inicribemus, & circumfcribemui . 
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I. 

Ars eft magnitudo magnitudinis 9 minor majorisy 
quando minor majorem metitur. 

IL 

Multiplex efl (najor minoris^ quando majorem minor 
metitur. 

III. 

Prqportio (èu ratio eil duarum magnitudinum qufdem gè- ' 
neris, fecundum quantitatem, mutua quidam habitudo. 

IV. 

Proportiónem habere inter (è mag^itudlnes dicontur, quas 
multiplicatae fé invicem fuperare pi^nr. 

V- 

In eadem proportione magnitudixiea eflè dicuntur, prima 
ad fecundam & tertia ad quartam, quando primae & tertix 
seqiie multiplices, fecundae & quartas a^ue multiplice& 
ju3Lta quamvia multiplicationem, utraque utramque, vel una 
fiipenmr, vel una a^uales funt^ vel una deficiunt, inter " 
comparata^. , 

VI. 

Magnicudines quse eandem proportiónem babent^ 
portionales vocentur. 
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^afik^jtttudimm Propartkfialium defimtìo vul^ 
ftp apud Interprete traaitur^ guain Euclidei in E^ 
iemeuto feptimoy prò mmeris fabtm ppfuit. fcil. 

Magnitodines dìcuntar elle proporcionaIe% 
quando Prima Secandas & Xercia Qgàrt^ ae* 
qaemultiplcx eft, vel easdem partes» 

Sedbmc definitio Numeris & quatititaiibus com^ 
menfurabilibus ta$aum ciMpetit i Adeoque cum %)^ 
niverfidu nm fit^ re3e ab Euclide in toc elementi 
omnium ProportianaUum prt^iitatei traditura r$^ 
jicitur I & aiiageneraiis fubjtituitur cukiù mugfu^ 
tudinumjpeciei cauffuins. Interim multì$mìabarant 
Interprete f ut Defrtitiofiem I^ lodai Eu cl id e ex- 
pofi^am^ ex vulgo recepta numerorum Proportiona^ 
lium defimtùme demonftrent ^ fedfacilius multo bmè i 

ab iBaftuit quam iUa ab bac. ^jtodfic ofiendetur^ 

Primo SinC a b c d quatuor ma^àtudines qwo 
funi in eadem ratione ; prout in dejmtumo $^^tnag^ 
nitudines in eadem ratùme effe e^onuntur^ Sifquo 
Prima multi^ex fecundée^ dico & tertiam eandem 
effe mtdùpUcem Quarta. Sitexgr. a aqualm jf b» 
erit e iequalis . jd. Capiatuf numeruì quUibet v.. 
gr.xperquem nudtipUcitur s 
^produUusfitxoiEtmam- ^' ^•' ^* ^\ 
tudinum a£?c Prima (STer-' ^a iob ac iod 
tia capiantur aquimtdtipUces 
2A 2C« Itemmagntudinum b&d Secunda^ ^^^ 
pe capiantur aquemuUiplices le b, C^ lob^ Ecper 
de^n. quintam^fizAJmtafualesxoBjerintzca'- 
ìes lOD. at quia A efi quintaplex ex bypotbe^ 
ipfius B, erunt 2A éèquales io& unde & ac aqtìales 

OD. (Se aqualis f d, boc efi erit C qmntupUx ip* 

V. q. e. d. "^V^ 

G a Secando 
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Secando. &* a fit pars qiuevis ipfius b, irit 
e eadem pars ip/ùu d. Nam quia eft h ad ^jìcut 
V ade, cumque a fit pars quadam ipjm b, ertt b, 
mdtiplex ipfius a ; adeoque per priarem eafim d 
erit eadèm, mdtipiex ipfiut e & proinde e ea- 
dem pars erit mafftitudinis d oc efi a ipfius b. 

q. «. d. 
Tertio. Sit a aqwUts quùtlmt qaarumvts 

partium ipfius b. dico & e ejSr *j««/«i» /««iwi 

faniìium partium ip/ks d ». ff. a m > f ofift w^ 

òuartam partem ipfits » qmnquies j Aor «/ , ^ 

A aqualis Jb, </iw €J C èffe aquakm |d. ÌVìm» 

qumam A ^ <rj««/M Jb; mttltiplicando utram- 

queper 4, «r»«« 4 a aqualis f; b. Capiantur ita- 

que aquimuUipUces Prima &. ^ 

Tertia fcil, 4A & 4C. item a- ' " 

Ha aquimultiplices Secund* ^ 4A fB 40 j-d 

mitionemj ^K fint aquales fB, «rairf .4C «f«^ 

/m f d. <tf o>«>w «/ # 4A "q^^f y»;. «^«'- 
j«« «^ 4C aquales erunt fo, e^ e «^«o/w io. 

Vtdverjaliter fit a « j«<i/«r ^ b m« e «^««/« 
£d. mdtiplicentur enim a& 
c/erm. B li d pern. ^' *" ''; 
£]; quomam efi a «^o^ niA ob' me no 
lis -B «ri* mA aqualis 

DB j°««^« Z»»* ^f' ^'**" *^*^ *"^' *?"^'' "° 5 ^ 
e aqualis ~p. q, e. d. 
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VII. 

# 

Quando autem asque mulciplicium, multiple^ quidem pii- 
masTuperaveric mulciplicem iecundas, mukiplex vero tertiac 
non fuperaverit mulciplicem quarta^, rune prima ad iècun* 
dam majorem proportionem habere dicìrur quam rertia 
ad quarram. 

Vili. 

Analogia eft proportionum fimilitudo. . 

IX. 
Analc^a vero in tribus terminis ad minimum confiftic 

X. 

Quando tres magnimdines proportìonales fimt, prima ad 
terciam, dupiicatam proporriojnem habere dicecur ejus quàm 
babec ad iecundam. 

XI. 

Quando autem quatuor magnimdines fune proportionalea, 
prima ad quartam, triplicatam habere proportionem diceo^r 
ejus quam habec ^d fecundaiiu & femper deinceps^ unaam- 
plius^ quoad analogia proceflerit. 

XII. 

Homològas, vel fimilis rationis magnicudines, dicuntur 
antecedentes quidem aotecedentìbus*, confequentes vero 
confequentibus» 

Xlli. 

Alterna fèu permutata ratio eft fuxaptìo antecedentis ad 
ancecedentem^ & confeqqentis ad confequentem. 

XIV. 

1. ■ -, 

Inverfii ratio eft (ùmptio confequentis ut antecedentis, 
ad antecedèntem, ut ad confequentem. 

XV. 

' * 

Compofitio rationis eft iumpcio antecedentis una cym 
confèquente, tanquam unius, aa ipfàm confequentem. 

xvx 

Divifio rationis eft fumptio exceffus quo antecedens fu- 
perat CQniequencemiad ipfam confequentem. 

Gj XVII. 
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XVII. 

* 

Converfio rationis eft fumpcio antecedentis ad exceflùm 
quo ancecedetis iplàtn confequentem fiiperat. 

XVIIL 

Ex acquo Gve ex asqualicate ratio eft^ cum plurcs ma^ì- 
tudiaes extiterint, & aliae ipfis numero sequales, ^ae binx 
fumantur & in eadem proportione, fueritque ut in prinns 
inagnicudtnibus prima ad ultimam^ ita in fecundis magoitu- 
I dimbus prima ad ulcimam : vel aliter, eft fiimptio extrema- 

rum per fubtrafSionem medi^um. 

XIX. 

Ordinata proportio e((, quando fixerit ut antecedens ad 
^ confequenteoa» ita antecedens ad coafequentem ^ ut autem 
<QQfequen$ ad aliam quampiam^ ita coafequóis ad aban 
quampiam. 

y Perturbata vero proportio eft, quando tribus eidftentibus 

inagoimdinibus, & aliis ipfiS' numero acquaiibus^ fuin-it ut in 

1>rimis magnitudinibus antecedens ad conlèquentém, ita in 
ècundis màgnimdinibus antecedens ad confèquentem, ut 
autem in primis màgnimdinibus conTequens ad aliam quaot- 
piam, ita m fecundis alia quxpiam ad antecedentem. 

AXIOMATA. 

I. • 

Ejufiiem 6ve acqualium ^fqfxe multiplices inter fé asqoa^ 
Icsfunt. ' . 

II. 

Quarum eadem ^ue muki{4ex eft. vel quarum asquales 
ipnt acque multiplices, Se ipfe inter le fùnt sequales. 

PROPOSITIO L THEOREM/L 

Si fuerint fuotcunfUf m^ignitudines fuotcunyue m^r 
gniiuJinum^ ^efuaSstm numero ^ fingul^ fif^éorum 
aque mfdttpUces^ quotupkx e fi tma magftitudo um- 
usy fotuplkes erunt ^ cmnes tmnium. 

Sint quotcunqfie magnitudines ab cd, quotcunque ma- 
gnitudinem e ^, xqualium numero, Gngulae (ingularum a^que 
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inultiplices. dico quotiplex eft a b ipQus e» totupUces efÈ & 

AB CD fimul ipiàrum e f fimuK Quoniam en^m ab asque 

multiplex eft ipfius e, ac e d ipfius f ; quot 

magnicùdiaes fiinc in a B semiale^ ipfi e, a 

tot erunc & in cd asquales ipu F. dividatur 

A B guidem in partes ipà e asquales, quse 

fint AG GB^ & CD dividatur in partes x- 

<p2dcs ipfi F, videlicet ch tiD. eric i^tur 

multitudo partium ch hd asqu|lis multi-p 

tudini ipfànim ao gb. & quoniin ag eft 

«qoalis £, & CH ssqualis f^ erunt & ag 

e u jasquales ipQs e f- eadem ratione quo* 

niam gb eft a^qualis e, & HDipfi f ^ erunt 

GB HD asquales ipfis e f. quot idtur fune 

ià A b acquaies ipu e , tot funt ec in ab 

CD asquales ipfis bf. ergo quotuplex eft ab ^ 

ipfius E, totuplices erunt & ab e d fimul 

ipfiuum E f fimul. Si igitur fuerinC quotcun- d 

que magnitudinea quotcunque magnitudi-* 

num,asqualium numero,fingulasfingalanjm asque mukipUces, 

quotuplex eft una magnitudo unius, totuplices erunc & 

omnes omnium. Quod demonftiare oportebat. 

PROF. IL THEOR. 

Si prima fecunda aque^ multiplex fuirit #c tertU 
quarta y fuerit autem è* quinta feeunJée ésque nud- 
tipkx oc (exta quarta \ erit etiam compojita frim^ 
cum quinta fecunJa a que multiplex of tertta cufit 
ftxta quarta^ 

Sit prima ab (ècundae e asque multiplex^ ac tertia 1f>% 
quartas f* fit autem & quinta bg 
mundas e asque multiplex, ^c ^ 
fexta EH quart^s f* dicoÀ compo- 
fitam primam cum quinta fcil. a g 
fecundae .e asque multipìicem eflè^ ^ 
ac tertiain cum fexta {e. p h quar- 
tasF. Quoniam enim ab asque mul- 
tiplex eit e, ac DE ipfius F; quot q 
xn^igaitudines fiint in a b asqi|»les 
e, tot eru^t & in de aequale$ j^. eadem ratilone & quot 
funt in B G asquales e, tot & in e h erunt aequale$ f. quo^ 
igicur fune in tota a g asquales e, tot erunt & in tota d h 
«qualcs' f. ergo quotuplex e/t a c ipfius e, totuplex eft & 
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p H ìpfius F. & compoGta igitur prima cum quinta a o fc"' 
cundx e «quc multiplex erit, ac tertia cum fexta dh 
quart» f : quare fi ^prima fecundje aequé multìplex fiieric, 
ac tertia quartse, fuerit autem & quinta .(ècundx aeque mul- 
tiplex, ac fèxta quartse y erit compofita quoque prima cum 
quinta aeque multiplex fecundae, ac tertia cum fexta quartae. 
Quod oportebat demonftrare. 

PROP.JII. THEORi 

^f prima fecundéB aque multìplex fuerit ac . tertui 
quarta ; fumantur autem aque multipSces prima 
i^ tertia \ erit ^^ ex aquaii^ fumptarum utraque 
utriufque aque multiplex^ triterà quidem fecunda* 
altera verv quarta. 

Sit prima a fecundae b aeque multiplex ac tertia e quanae 
D : & iùmanmr ipfkrum a c aeque multipliccs £ f gh. dico 
BF aeque multipucem 
eflè ipuus B, ac G H i{>fi- 

US D. Quo^iam enim | H 

, EF aeqiie multiplex e(t 
ipfius A, acG H ìpfius e; 
^uot magnitudines ilint 
V^ £F aequales a, tot 
emnt &: in g h aequales 
Ck dividàtur ef qui- 
dem in magnitudines 
ipfi A aequales ek kf; 
GH vero dividatur'in 
fnagnitudines aequales e, videlicet gl lh. erit igitur ipfii* 
'rum E K K F multitudo aequalis multimdini ipfiuum gl l h. 
& quoniam aeque multiplex eft a ipfius b ac e ipfius d : ae* 
quaiis autem e k ipfi a^ & g l ipfi c^ erit ek aeque mul- 
tipiex ipfius B, ac G L ipfius d. eadem ratione aeque multi- 
plex erit KF ipfius B, ac pH ipfius d* quoniam igitur prima 
EK fecundae b aeque multiplex eft, ac tertia gl quartaeo^ 
eft autem & quinta kf fecundae b aeque multiplex ac fexta 
LH quartae d : erit & compofita prima cum quinta ef, (e- 
^ X. hujut. cundae b aeque multiplex «, ju: tertia cum fexta g h, quartas 
D. Si igitur prima fecundse aeque fuerit multiplex ac tertia 
quartae, fumantur autem primae & tertiae aeque multiplices : 
erit &, ex aequali, fiimptamm utraque utriufque aeque mu^i- 
pìeXy altera quidem iecundae, altera vero quartae? (^od 
pltendiflè opórtuit! 
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PROF. IV. TH'EOR. 

Si prima ai fecundam eanJem bahet profmtionem 
quam tertia aJquartam : fy aque muhiplices primd^ 
^ tertia ad aque multipbces fecunda fy quarta^ 
jttXta quamvis multiplicationemy eandem proportio- 
nem babebmt^ interje comparata* 

Pdma A od fecundam b eandem proportionem .habeat 
quam tertia e ad quarcam d : & fumantur ipfarup quidem 
A e utcunque acque multipli- 
ces EP^ ìpurum vero b.d alias 
utcunque aeque roultiplices g h. 
dico E ad G ita eflè ut f ad h. 
Sumantur rurfus ip&rum e f ac- 
que muliiplices k l, & ipfarum 
G H seque multipliccs m n. ^uo- 
*niam igitur e aeque multiplex eft 
ipfius A, acque f ipQus c^ fii- j 

muntur autem ipfarum e f aeque 
nsultiplices k l: eric k aeque 
multiplex ^ ipfius a, atque l ipiì- 
US e. eadem ratione m ,aeque mul- 
tiplex eric ipfius b, atque m ipfius 
D. & quohiam eft. ut a ad b ita 
e ad D. fuiripcae autem funt ipfit- 
rum A e aeque multiplices k l ^ 
& ipfarum b d aliae|HHM||||p ae- 
que multiplices mn": fi * k fu- 
perat m, uiperabit & l ipfitm n; i 

& fi xqualis aequalis ^ & fi minor 
minor, fimtque k l quiden» ip(à-' 
nun E F* aeque multiplices ; m n 
vero ip&rum g h aIias~ÌBW|^ 
acque multiplices. ut igitut g a< 

G ita ^critpad h. quare fi pri- '" rj-.pcfin. 

ina ad fecundam eandem habeat 
proportionem quam tertia ad 

quartam, & seque multiplices primae ac tertiae ad aeque 
multiplices fecundae ac quarcae, juxta quamvis multiplicatiò- 
nem, eandem proportionem habebunt, inter fé comparataci 
Quod demonllrare oportebat. 

Quoniam igirur demonftramm eft Q k fuperat m, & L 
ìpfan^ N operare ^ £e fi aiqualis, aequalem eflè, & fi minor, 

minorem: 
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aìinorem : confbit etiam fi m (ìiperarat k, & n fiiperare ipiai 
l; & fiaequalis, aequalem die; & fi minor, minorem^ ac| 
(/. Deffin. propterea uc g ad e ^ ita eden ad f> 

Or. Ex hoc manifeftuin eft fi quatuor magtiicudines fin& 
{>roporcionale$, Se inverfe proporcionales eflc. 

PR01>. V* THEOR- 

Si mag;nituJo magnhudmis ajue mulitpìex Jit at(jue 
ablata abUta^ {y rcltqua reìiìjua ^que mubipkx 
crii oc tqU totius. 

Magnitudo a b magnitudinis cd seque muldpl^ fit at- 
queablata ae aUatxcF. dico & relu]uam eb reiiquae fd 
asque multiplicem eflè acque tx)Cam ab g 
totius od; Quotuplex enim eft ae ip&is 
e F, cotuplex hat & EB ipfius e 6* & quo- 
niam a e aeque multi|)lex eft e p atqué e b 
«I. hujus. ipfius cGy erit * A% aeque multiplex cf, 

ac A B ipfius G F ; ponitur auteqa ae^ie mal- e 
tiplex A E ipfius e F, ac ab ipfius e d. ' 
seque multiplex ^tur eft a b utriuique g p 
* 2. Axittm. e D ; ac pcopterea g f ipfi e d eft <» aequa- 
Jiujiw. 2i5 communis auferatur cf. reliqua igi- 

tur G e aequalis eft reiiquae d p. itaque a d 
quoniam a e aeque multiplex eft e f, ac eb ipfius cg, eftque 
-\ e G aequalis t)F; erit a e xque multiplex e F^ac^B ipfius fd* 
aeque multiplex aiitem pooitur a e ipfius qp, ac.AB ipfiui 
e D. ergo eb eft aeque muld];§||)Pr90>\ac ab ipfius e d. £c 
reliquar igicur e b reiiquae f d aeque multiplex eft> a&que tota 
A b totius e D. Quare fi magnitudo magnimdiois xque mul- 
tiplex fit atque ablata ablacae, & reliqua reiiquae aeque erit 
multiplex, ac tota totius. Q^ ^ortebat demon&are. 

PROF. VR* -THEOR. 

Si dua magiiìtudines Jumitm magniimdinufn foiu 
tnultipUces Jint^ ^ ahJata quadam fini eurundtm 
aque muìtipliccs^ erufft ^ reliqua vel eifdem ^- 
qmUs^ vd ipfarum aque multiplices. 

» • • 

Duae magnitudinips a b e d duarum magnitudinum e f 
leque jnultiplices fint, 6c ablatae a g e h earundem fine aeque 
ràt^lices. dico ic reliquasGB hd vel ipfis e f aequaies 
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.cOè^ Te3 ip&niin «eque multìpltces. 
«ocpuBs E. dico £c H D ipfi F edè as* 
<fMleaì. ponatur ipfi f acqu^i^ ck. & a 
^uofùam A G xqoe ffliildplex eft E ac i 
cHipfiusF; cAqueGBqukleniaequa* 
iis e; ck vero asqualis f: eric ab . 

seqiie multiplex *e, ac kh ipfius f. i ^ duhufts. 

asQue autem multif^ex ponimr a b 
tpuus E, ac CD icffì^ p. ergo kh ac- o 
que tDuidpiex dt f, ac e d ipfius f. 
quoniam igitur utraque ipfarum. k h 
e D eft aeque nuiltiplex F;, erit khxi* 
qualù e D. communis auferatur e h. 
ei^o reliqua k c reliquas h d eft as- 
qualis. fed KG eft aequalis f. £chd 
igitur ^ F eft aeq^aUs ; ideoque gb 
ipfi E» & HD i[5(i f aequalis erìc. fi- 
militer demonftrabimus fi g b multi- 
. plex filerìc ipfius e, & h d ipfius f ^ 
, ^aeqiae cnukiplicem eOè. !m igitur duas 
I «nagutudiiies duamm magàicudihum 
.^c^fjc màxipUces fiat, & iu>latae <}uaGr 
damfintearundemaeqiie mulcipbces, 
I erunt & reliquae, vel eifd^m a^uales, b x> £ F 
vel ipiiirum aeque mulcipÙces. Qiiod 
demonfirare oporcebat. 

PROF. VIL THEOR. 

t^/Ejjuaks ed eandem eandem òabcfrt f^^portmem^ é* 
eadem ad aquaks. 

Sinc as(}uales mjigQitudincs a b, alia aucein quxvis magpi*- 

tudoc. dico ucnupqueip&roffl ab 

ad e eandem propordonem habere : 

& e ad ucramque a b fimiliter éan- 

dem habere proportionem. Aunaa- 

tur ip&nim a b aeque roultipUoes j \ 

D E, & ipfius e dia uccunque maU 
\ tiplexF. quoniam fgitur vaopittc^* 
\ tìplex eft D ipfius A, ac e '^jàm b, 
' dcque a ipfi b aicpialss; erit &d ^ J 

I aequalìs e ; alia aotem utcunqueeft 

F. eigo fi D fuperat f, £c e ipfara 

F fupcrtbit, & fi apffiialis, aequalis ; 

& £iiXÙncr, minor, ficfunto E.qui* 

'^ dem 
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dem ipfiurum a b aeque multiplices : f Vero alia utcunqoe 
d y.Defin. multiplex ipfius e. erit i^icur « ut a ad e ita b ad e. dico 
infiiper e ad utramque ipfàralh a b eandem habere pro- 
portionem. iifclem enim conftru£bis fimiliter oftendemus d 
ipfi E aequalem eflè, fì igicur f fuperat d, ipfam Squoque e fu- 
perabit ^ Se fi sequalis, aequalis ^ & fi minor, miaor. atque 
eft'F quidem ipiius e multipiex; d e vero alias utcunque 
aeque multiplices ipiàrum a b. ergo « ut e ad a, ita oit e ad 
B. i£quale8 igitur ad eandem, eandem habent proportio- 
nem, & eadem ad zquales. Qiod oflendére oportebat. 

PROF. Vili. THE OR. 

Inaquaìium magnituJinum major ad eanJem^ majarem 
hahet propwttmem^ quam minor : ^ eadem adnà* 
norem^ major em proportiotkm babety quam adma- 
jòrem. 

Sint inaequales magnitudines ab e, & fit ab major, fit 
alia vero utcunque d. dico ab ad d majorcm habere pro- 
portionem quam e ad d. & ad c majorem habere pro- 
portionem quam ad ab* Qioniam ab major eftquamC) 
ponatur ipfi e aequalis b e, hoc ^ 

eft a b excedat e per a e. itaque ' 
V A E aliquoties muldpUcata ma- 

jor erit Guam d* mulciplicetur 
A E quoad fiat major quam d. 
Gtque ipfius multiplex f g ipià d 
major, quotùplex autem eft fg 
ipfius A E, totuplex fiat g h ipfius | | 

E b,; & K ipfius e. fiimatur eciam k H B 
ipfius D dupla quidem l, tnpl^ p, 
ot fic deinceps una amplius, quo- 
ad ea quae fumitur multiplex i- 
pfius D, fiat prima quae fit major 
quam k^ fit ula N.fitque m mul- 
tiplex ipfius *D proxime minor 
quam n. quoniam itaque n pri- 
ma multiplex eft ipuus d quas M m p l D 
major eft quam K^ent m non ma- 
jor quam k, hoc eft k non erit minor cpsm m. Se cum 
. aeque multiplex fitFG ip&is ae ac gh ipfius eb, erit fg 
à I. linjttf. aeque multiplex a e ac f h ipfius a b «, acque autem multi- 
plex eft F G ipfius A E ac K ipfius e, ergo f h ^ue multi- 
plex eft ab; ^ K ipfius Ci hoc eft f h k ipiàrum ab &c 

funt 
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iunt asque multigUoes. nirfiis quòniftm g h aeque mùltiplex 
cB: ipGtts E B ac k ipfius e, eflque e b sequalis e erit & gh 
ipfi K aequalis ^. fcd k non minor eft quam m non igitur g h * »:^**<^"'' 
minor cric quam m, fed eft p g major quam d, ergo tota "^* . 
F H major erit quam m & d. Téd m & d umul funt asquales 
ipfi N, quia M eft multiplex ipfius d ipfi n proxime minor^ 
quare f h major erit quam n. unde cum f h fiiperat n, k 
Tcrò ìp&m N non fuperac, Se fune fh & k acque multiplices 
ipfàrum a b & e, & eft n ipGus d alia multiplex ergo e ab J" 7- Defi* 
ad D majorem rationem habebit quam e ad d. Dico praete- ^"J"** 
rea & d ad e majorern habere propprtìonem, quam d ad • 
A B. iifilem enim conftruàis fimiliter oftendemus n fiiperare 
Ky ìpiàm vero f h non fiiperare. atqùe eft n* multiplex ipfius 
D, ce F H K alias utcunque ipfarum a b e aeque multiplices. 
ergp D ad e majorem proportionem habet ^, quam d ad b. 
Inaequalium igitur magnitudinum major ad eandem majorem 
habet proportionem, quam minor, de eadem ad minorem 
majorem proportionem habet, quam ad majorem. Quod 
oftendere oportebat. 

PROF. I3C THEOR. 

I ^^ adeandemy eanJem ptf^fmtionem iabenf, interfe 
^^Hales funt ; ^ aJguas eaJems eanidem habet prò- 
portimém^ ipfa interfe fmt ajuaks. 

Habeat enim utraque ip&rum a b ad e eandemproportio- 
nem. dico a ipfi b aequalem eflè. nam fi non eflet aequalis^ 
non habèret « utraque ip&rum a b ad ean- 
dem, eandem proportionem. habet autem. 
aequalis igitur eft a ipfi b. Habeat turfus e 
ad utramque iplàrum a b eandem propor- 
tionem. dico A agqualem eflè ipfi fi. nifi 
enim ita fit, non ^ habebit e ad utramque 

^ b eandem proportionem. habet autem. 
ergo A ipfi B neceflàrio eft .xquàlis: quae 

; Igitur ad eandem, eandem proportionem 
habent, aequales inter fé fiint : ce ad quas 
eadem, eandem Kabet proportionem, qp& 
inter fe funt aequales. Qiod demonftrare oportebat. 
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PROF. X. THE OR. 

Ad etmdem ffr^pcvtknem bdkntium qua majwim pffh 
fortmem babcty illa major eft ; ad qnmn vero ^#» 
dem major cm hahet proportionem^ im mmor tft. 

tìabeat emm a ad e majorem proportionem» quam b ad 
e dico A auam B m^rem eSè. fi eaim non dtmajor, vd 
sequalis eSx^ vel minor, sequalis aucem non eft a ipfi b> utTa- 
que eaim ip&mm A B ad e eandem babe» 

A 7. hujus* tct « proporcicmeiD. acque eandem non 
faabet non igicur a ipfi b eft xqualig. Icd 

éS.hujus. aeque minor |eft quamB^ haberet^enim 
A ad e minor^m proporcionem, ^uam b. 
atqui non habet minorem, ncm igicur a 
minor eft^ quam b. oftenfum aucem eft 
neque efle sequalem. ergo a quam b ma- . 
jor cric, babeat rurfiis e ad b roajorem \^ 
proportionem quam e ad a. dico b mi- 
' norem eflè quam a. fì enim non eft mi- 

' nor, vel aequaliseft, vel major, sequalis ulique non eft b 
jpfi a ^ ecenim e ad utramque ipiarum a b eandem propor* 
tionem « haberec. non habet aucem. ergo a ipfi b non eft 
sequalis.' ied neque major eft b quam a^ haberec enim e 
ad B minorem ^ proportionem qtàm ad a. atqui non habet. 
non igitur b quam a eft major, òftenfiim autem eft §nc(}ue 
sequalem efle. ergo b minor erit quam a. Ad eandem i^tur 

Coportionem hwentium qux m^orem {vopoctìoncm ha- 
t, Illa major eft; &ad quameadem majorem habet pro- 
portionem, illa minor eft. Quod oporcebacdemonftrare. 

PROF. XI. THEOR. 

^a eidem eademfunt proportiones^ ^tnter feea- 

dem junt. 

Sint enim ut a ad b ita e ad d : ut autem e ad d ita 1 
ad F. dico ut A ad % ita èflè e ad f. iiimantur enim ip&'' 
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jTum quidem a e e aeque multiplices o h k ; ipfàrum vero 
b D F alix Qccunque aeque multiplices l m k< Quoniam igi^ 
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tur eft utAad B^icacadi)^ 6c fiimptde fiimt ìplàrom a e 

seque iiMiltiplices GHy & ip&rum b d alis iitcunque dcqUe 

tnmcipUces L M « ; fi G &perat i^ 8c B ìpfiDn M fupcn^ 

fi acqualis, aequalis^ &fi mipoTy mmof« nirfiis quoniam cft 

ut e ad b, ita E ad f> Se fiimptae fune ipfànun e e acque 

DQultìplices H K, ipfarum rero d f alias utcunque acque mul- 

tiplices M N'; fi * H fuperat m> & k ipfam n fiiperabit ; & fi t„Ji|P* -^ 

9^piàU8y9cqwdis^ Se uminor^ minor, fed fin fuperat m, Se 

G fiiperabit L ^ & fi asqualifi, ie<pialis } Se fi tnitior minor ; 

quare fi g (uperat l. Se k ifmim n fiiperabit; Se fi Mualis, 

flcqualis ^ & il mipor^ minor. Se fiint g k quidem ip&mm 

A E acque mulciplices ; l n vero ip&rum b f aiiae utcunque 

ssque mulciplices. ergo « ut a ad b, ita erit s ad f. Quac igi- 

tur eidem easdem fune proportioneè. Se inter fé eaedem liint. 

Quod oftendifiè oportuit. ^ • 

PROF. XII. THEOR. 

Si qmtcìm^ue magnitudines proportmaks fuerint ; ut 
una anteceJentiutn ad unam c^nfequentium^ ita €• 
runt anteceJentes omnes ad omnes confequenHs* 

Sint quotcunque magnitudines proportionales a B e p 
E F, Se ut A ad b> ita fic e ad d^ Se e ad f. dico ut a ad ^ 
ita eflè A e fi ad b d ,f. fumantur enùn ipfiuum a e e ac* 
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que multi{)lice8 g H k> Se ip&rum b £> f alix utcunque 
asque multiplices l m n^ Quoniaòi «igitur ut a ad b, ita efl: 
e ad D«Se e aid p, Se fumptas mnt ipfàrum quidem a e £ acque 



quare Se fi g fuperat l, fuperabunt Se g u k ipfas l m k^ 
Se fi acqualis^ acquales^ Se fi minor, tninories. funtque g, Se 
G H K ipfamm a, Se a e g ^ue muItlpUces, quoniam fi 
fuerint quotcunque magnitudines quotcunque magnitudinum, 
flcqualium numero, fingulac fingjiilafum acque multiplices ; 
quotuplei eft una ms^tudo unius, totupUces ^ erunt Se^ i.hujai. 
ootties omnium. . Et ^em ratlone l Se m n ip&rum b> 
S( B o f fune acque mulfiplices. eft igitur * ut a ad b, ita 
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A e E ad B D F. Quace fi quotcunque n^gnitudes prdpor- 
tionales fiierìnt, ut una antecedentiutD ad unàin coofeqaeù^ 
tìum, ita erunt antecejdentes onmes ad omnes confequemes, 
Quod demooftrare oporcebat. 

PRpJ. XIII. THEOR. 

Si prima ad fécunJam tandem baheat proportionem 
qmm tenia ad quartam^ tertia autepn aJquariam 
majorem proporÙMcm baheat quam quinta ad [ex- 
tam: ^ prima ad fecundam majorem babebit prò- 

proportionem quam quinta ad fextam. 

— • 

Prima enim a ad feclipdam b eandem proportìonem ha* 
beat quam tercia e ad quartam d, tertia autem e ad quartam 
D majorem habeaf proportionem quam quinta e ad ièxtam 
F. dico & primam a ad fecundam b majorem proportjonem 

M G : * H ■■— ■ 

A' ' ■ ' €• ' ' ' E ■■ *■ ■ 

B- 

N- 



babere, quam quintam e ad fextam f. Quoniam enim e ad 
£> majorem proportionem habet quam e ad f, fimt qusBdam , 
ipfiirum G E seque multiplices, & ipfarum D P ^diae utcun- 
ét 7.Defin. que aeque multiplices : ut multiplex «quidem cfuperetmut* 
hujas. tiplicem D ; multiplex vero e non fiiperet multiplicera f* 
fumantur. & fiat ipfarum e e asque multiplices g h, & ipià* 
rum D F aliae utcunque aeque multiplices kl, ita ut g qui- 
dem fuperet k: h vero ipfàm l non fuperet : & quotu- 
plex eft G ipGus e, totuplex fit & m ipuus a ^ quotuplex 
autem k ipuus d, totupljsx fit & n ipfius b- & quoniam 
ed: ut A ad b ita e ad d, & (iimptae flint ipfamm a e ae* 
que multiplices "m g, & ipfarum b d aliae utcunque aeque 
h r Dcfin '^^^ìplices n k : fi ^ m fuperat n, & g ipfiun k fupcrabit j 
hi^às. ' &fisequalis, aequalis; & fi minor, minor, fed g fuperat k. 
ergo & M ipiàm i^ fuper^bit. h vero non fuperat l. fiintouè 
M H ipfàmm A F aeque multiplices, & n l ipfarum "^ f atiaB 
utcunque aeque multiplices. ergo a ad' b majorem propor- 
tionem habebit « quàm e ad f. Si ìgitur prima ad fecun- 
dam eandem habeat proportionem quàm tertia ad quartam^ 
tertia vero ad quartam majorem proportionem habeat quam 
quinta ad fextam : & prima ad fecundam jnajorem habebit 
proportionem quam quinta ad ftfcam/'tjuod oflendèr* 
òportcbat. W '/ PROF. 
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PROF. XIV. THE OR. 

Si prima ad^ fecmJam eanJem Baheat proportionem 
fùam tertid ad quartam ; prima autem major Jit 
quam tertia^ fyjècunda quam quarta major mt\ ^ 
Ji icqualis^ aqualis ; ^Ji minor ^ minpr. 

Prima eiìim a ad fecundam b eandem proporcioDem ha- 
beat quam rertia e ad quarcam d : major autem fit a quàm 
e! dico & fi quam d majorem efle. Quoniam eoim a major 
eft quam e, Se alia e(t utcunque magni- 
tudo By habebit « a ad b majorem pro- 
portionem quàm e ad b; fed ut a ad b 
Ita e ad D. ergo & e ad d majorem ha- 
bebit ^ proportionem quàm e ad b. ad 
quam vero eadem majorem proportio- 
nem habec, illa minor • eft. quare x> 
eft minor cjuàm b, ac proprerea b quam 
i> major erit. fimilicer cfemonftrabimtis & 

I fi A sequalis (it ipfi e, &BÌpfi d effe x- 
qualem ^ & fi a fit minor quam e, & n 
qui^m D minorem efle. Si igitur prima ad fecundam eandem 
habeac proportionem quam tertia ad quartam j prima autem 
major fit quàtp tertia, & fecunda quàm quarta majpr erit ; 

f & fi ^ualis, «qualisj & 'fi: minor, minor. Quod demon- 

I firare oport^t. 

PROF- XV THEOR. 

I 

VPartes tnter fi cwnparata eandmn habènt propartionem 
quam habent tarum aque muhiplices, 

I Sit enim ab ^ue multiplex e, ac d e ipfius f. dico ut C* 

> ad F, ita efle a b ad de. Quoniam ^ a 

I enim aeque multiplex eft ab ipfi- 

I US c^ ac DE ipfius F} quot ma- 

i gnitudines (imt in ab 0BquaIes 

i 4pfi e, totidem erunt £c in d e 

I aeq^uales f. dividamr ab in ma- 

Kitudines ipfi e xquales, quss 
t agghhb;&de divida- 
tur in .magnitudines ssquales f, 
▼idelicet in D K K L le; erit ^- 
l tur ipfiLrum ag gh hb multì- 
ltiick>aequalis multimdini DK KL , .. - 
^ tB. fic/quoniam sequales fiint ag gh hJ|^ funtque dk icir 
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«7.huja9. LE inter fé acquales ; ut ag ad dk, ita « erit gh ad kl, 8c 
è 12. kujus. H B ad L F. acque erit ù ut una antecedentiuiD ad unam 
coalèquentium, ita omnes antecedentes ad omnes confe- 
quentes : eft igitur ut 4G ^d dk, ita ab ad de* €ed AG 
ipfi e eft aequalis, & d k ipG f. ergo ut e ad f, ita erit ab 
ad D£. Partes igitur inter fe comparatse eandem habeoc 
proportionem quam habeiit caium atquc mukiplic^ . Qgod 
oftendeodum niit. 

PROF. XVI. THEOR. 

Si quatuor magnktu/ìmes froporùmaks fumnt^ fy 
permutata profwtiimaks erunt, 

Sint quatuor magAitudincs proportionatcs a b e d^ &• 
que ut A ad 6» ita e ad d. dico ce jpermucatas proporti(h 
nales eOè, videiicet ut a ad c^ ita eOe Bad d. Sumantur e- 

nim ipfarum qui- ^ ^ ^ 

dem^ A B acque mu)- 

tiplice^B F, ipi^nim A e " ■ ■ 

vero e D aliae utcun- ^ . p 

que asque multiplir 

ccsg h. acauomam ^ — --— — — H- " ^' ■ ■■ ■ 

acque multiplex dft E ipfioa a, ac f ipfiua b; partes aucem 

n tj.hujiu. inter fe conq>arat9C eandem habent 4 proporcioneoi quam 
habent earum asque multiplices ; erit ut a ad b iu e ad f* ut 

b ii.httjiiff. autem a ad b ijta e ad d. ergo & ut e ad d ita ^ e ad f. 
rùrfus quoniam g h fiint ip&rum e d secjue multiplices, 
partes autem eandem proportionem hat^ent, mter fe compa* 
ratx.quam habent earum asque ibultiplices^ erit 4 ut e ad d 
ita G ad H. fed ut<; ad d ita e ^ f. ergo & ut e ad f 

e 14. hujiu. ita G ad H. quod fi quatuor magnitudines proportionales 
finty prima autem major e fit quàm tertià, Se (ècunda quam 

auarta major erit ^ & fi xqualis, aequaiis ; & fi minor, mmor. 
igitur E fuperat g, & f ipfam h fùperabit : & fi asqualis, 
asquaiis; & fi minor, minor; funtque e f ipfarum a b acque 
d f . Def. multiplices, ^ e H ipfarum e D alias utcunque asque mul* 
^iplices, ergo ^ ut a ad c ita erit b ad d. Si igitur quatuor 
magnitudines proportionales fuerunt^ & permutata? piopor« 
tionales erunt. Qiod oftendere oportebat. 
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PROP. XVn. THE OR. 

r 

St caèHpoJiiie fMgmiuéms Jint profortmaksy è* ^- 
vijéc fropattìonaks ermi. 

SfUC (^mppfitae^ iXM0iitu<£iiC8 propórtionaks ìib bb co 
DF. faoceft ut A'BadBfi, itaficcD ad pf'. dico etiundi^ 
viiàs proportionales eflè, yidelìcec ut a e ad e b ita eOe 
CF ad FD. fiimadtur epim iplànim quidon a e eb cf fd 
sqjue multiplices gh hk li^ ^ C 

MN) ìp&nim vero eb fd ali^ 
utcunoue acque mUltiplices kx 
if p. Óuoniam accpie multiplex eft 

GH ipfius AE, ÌBC HK ^p&US £B^ 

erit « G H ipfius A E asque multi- 
plex, ac G'K ipfius a b. asque au^^ 
tem multiplex eft gh ipfius a e, 
ac LM ip^ GF. ergo gk asque 
mukipiex eft a b, ac l m ipfius 
e P« nirfus quooiam asque multi- 
plex eft lm ipi^us CF9 ac MN 
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A 



ipfius Yp'j erit "» LM acque mul- 
tipkx cFy ac XN ipfius CD. fed acque multiplex erat lm 
ifmus CF> ac G K ijp%ius ab. ceque igitur multiplex eft gk 
ipfius ab, ac ln ifrfìus'cD. quareoK ln ipfarumAB cd 
acque multiplices erunt. rurfiis quooiam seque tìiultiplex eft 

,HK ipfiuSEB, aCMN ipfiUS FD: cftautem &KXÌpfiuSEB 

acque mdltiplex, ac n p ipfius fd^ & compofita n x ipGua 
E B acque mulcipkx eft ^ ac mp ipfius f d. quare cum fic y 2. hujas» 
Ut A B ad fi E^ ita CD ad d f ^ & fumptac fint ipfarum qui- 
dem AB CD xque multiplices gk ln, ipfarum' vero eb 
F D aliac utcunque acque multiplices h x m p : fi « g k fu- ^ ^ Oef. 
peratHX, &ln fùperabit mpji &fiacqualis,scqualìs^ &fihujuj. 
minor, minor, fuperet igimr g k ipfam h x, communique 
abkta hk, & gh ipiàm k x iiiperabit. fed fi g k fuperat hx, 
^ L« V iuperat m p ^ itaque fuperat l n ipfam u p : pommu- 
nique m n ablata, & l m fùperabit n p. quare fi g h fuperat 
e X, & L M ipfam N p iuperabit. fimiliter demonftrabimus 
&fiGH fit acqualis kx, &lm ipfi^NPeflè acquatemi &fi 
minor, mìnorem. £mt autem gh lm ipfarum a e c piacque 
multiplices, & ip&mm eb fd aliac utcunque acque mul- 
t^lices KX N P. ergo ^ ut a e ad e b ita erit e p ad f n. Si 
l^tur compofitac magnitudines fint proportionales, de di- 
vide proportionales enmt. Quod demooltrare opòrtebat. 
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PROP. XVIIL THEOR. 

Si JivifiC magnituJittes fini froportionalcsl^ fy compa- 
fitiC proptn'tionaks nunU 

Sint divi& magnitiidines proportionales aeebcfpd: 
hoc ed ut A E ad E B, ita cf ad f d. dico eciam compdOtas 
proporrfbnales efle, videlicet ut a b ad b e, 
ita eflè CD ad df. Si enim noaeftut ab ■ 
.ad BE, ita CD ad df^ erit ut ab ad bb, > <* 
'»^^^'*%i e D vel ad minorem quàm f d, vcl ad ma- ' 
jorem. fic primo ad minorem, nempe ad 
T>Q. Se quoniam elt ut ab ad b e, ita cd ^ 
ad d G, compofìcas. magnitudines funt pro- 
portionales; ergo & divife pròpprtionales 

4 17. Iiujiu. erunt '. eft igitur ut ae ad eb, ita co ad 
CD* ponitur autem ut a e ad e b, ita cF ad 

*ix.hujus. ^D. quare&^utcG ad gd, itacF ad fd. 

at.cG prima major eft quam tertia cf. ergo & feconda 

e 14, hujus. DG quam quarta d f major « erjt. (ed & minor, qudd^fieri 
non pocefl. Non igitur efl ut ABad be, itacDad dg. fi- 
milicer oflendemus neque efTe ad majorem quàm df. ad 
ipfàm igitur d f fit neceflè efl. Quare fi divine magnitudi- 
nes fìnt proportionales, & ccHnpoutse proportionales erunt. 
Quod oportebat demonflrare. 

PROP. XIX. THEOR. • 

Sifuerit ut tota aJ totaWi ita abkta ad ahlatam : é* 
reltqua ad reliquam erit ut tota adtotam. 

Sit enim ut tota a b ad totam e d, ita ablata a e ad abla- 
tam CF. dico & reliquam eb ad reliquam \ 
' fd ita eflè ut tota ab ad totam cd. Quo- 
niam enim eft ut tota a b ad totam e d, ita 

n x^. hajus. A E ad CF. & permutando erit '•ut ab ad 

A E, ita CD ad e f. quoniam compofltas ^ 
magnitudines funt proportionales, 6c divide 

^x;. hujus. proportionales erunt ^, ut igitur be ad e a. 
Ita D F ad F e : rurfufque permutando ut « 
be ad-DF, ita E A ad fc. fed ut e a ad cf, 

« xi.hujui. ita pofica eft A B ad CD. & reliqua ^ igitur 
£B erit ad reliquam fd, ut tota ab ad to- 
tam e D. Quare fi fuerit ut tota ad totam, ita ablata ad ab^ 
latam^ & reliqua ad reliquam erit uc tota ad totam. Quod 
demonftrare oportebat. 
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C9r. Si quatuor tnagoituclines jproportionales fior, per 
converfioaem ratioms proportionafes erunt. Sic enim ut a b 
ad BE, ita CD ad df» erit permutando ab ad cd, ita be 
ad DF. quarecum eft tota ab ad totam cd, ut ablataBE 
ad ablatam d f, erit & reliqua a e ad reliquara e f, ut tòta 
A B ad totam d d. quare rurfus permutapdo & invertendo 
erit ut AB ad A E, ita cd adcF. quodcff per converfio- 
nem rationis. 

PROF. XX. THEOR. 

Sijìnt tres magni tuJines^ ^ alia iùfis numero aqua- 
ks^ qtue bina fumantur inr eaaem proportione: ex 
atjuali aùtem prima major Jit^ fuam t^tia ; ^ quar- 
Sa quamjexta major erit \ é^Ji aqualisy ajuah ; 
^Ji min$r^ minor. 

Shit tres magnitudines a b e, & alise ipfis numerò xqua- 
ies D E f^ binas fiimptae fint in eadem proportione : fitque 
ut A ad b, ita d ad e, & ut b ad e, ita e 
ad f ; ex acquali autem major fit a quam e. J 

dico £c j> quam f majorem eOè ^ & fi as- 

2ualis, sequalem j & fi minor, roinorem. 
^oniam eniiti a maior eft quim e, alia 
vero eft utcunque b, & major ad eande» 
majorem habec « proportionem qukn mi- 
nor ; habebit a ad b majorem proportionem 
quam e ad b. fed ut a ad b, ita d ad r.^ & 
invertendo ut e ad b, ita p ad e. ergo & 
o ad b: majorem habet proportionem quàm 
F ad E. ad eandem vero proportionem ha- 
bentium quas majorem habet proportionem, 
Ula major ^ eft. major igitur eft d quam f. 
fimiliter oftendemus & fi a fit aequalis e, £c 
D ipfi F a^ualem die ; & fi minor, minorem. 
Si igitur tres magnitudines fuerint, &alix ipfis 
numero aequales, quac binae fumantur, & in eadem pro- 
portione : ex acquali autem prima major fit quàm tertia ; & 
quarta quam fexta migor erit; & fi asqualis^ aequa)is; éc fi 
^inor, minor. Quod oftendere oportebat. 
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PROF. XXI. THEOR. 

Si fini tres magniimJines, fy nH^ ipfis munmo étftuh 

. /tj, quée hna Jumantm ^ in eadem propcrtÌMe ; 

Jìf autem perturbata earum analogia : ^ ex aquaU 

prima majwlit fuam tertia ; ^ fuarta juaffijexta 

major erit ; éfjiie^ualis^aqualis ; fyji mmat/nimr. 

Sint tres magnitudines proportionales a b c> & alias ipfis 
numero xquales d e f, binae fumptx & in eiuiem propor- 
tione. fit autem perturbata earum analc^ia» 
videlicet ut a quidem ad % ita e ad, f^ ut 
t ven> B ad e, ita d ad e^ & ex acquali a ma- 

jor fitquam e dicofic d quam f majorem 
eOè^ éc fi asqualis, xqualem ; & fi minor, 
minorem. Quoniam enim major eft a quam 

A%, hnjiu. e alia vero eft b ^ habebit <• a ad B'majprem 

proportionem quam cada. fedutAadi^ abc 
Ita sad F : & invertendo ut e ad b, icas ad 
D. quare & e ad f majorem habebit prò- 
portionem quam e ad d. ad oiàm vero ear 
dem majorem proportionem habet illa mi- 

i;ia.liu)ui.nor eft ^. minor igitur eft f qiàm d; ac | 

Sroptecea d quam f major etic. fimiliter o- 
endemus & fi a fit acqualis e, & p ipfi f 
, efle aequalem ; & fi minor, minorem. Si igi- 
tur fint tres magnitudinea, & alias ipfis aequa- n « p 
les numero, qux binas fiimantiir & in ea- 
dem proportione ; fit autem permrbata earum analogia : & 
ex xquali autem prima major ut quam tertia; & quarta quam 
fexta major erit ; & fi aequalis, asqualis ^ & fi mino^^ minor. 
Quod demonftrare oportebat. 

PROF. XXII. THEOR. 

Sijint fttotcunfue magnitUiSnes, ^ alia ipfis numero 
aquale^y qua bina Jumantur in eadem propcrtiwe \ 
fy ex ésquaìi in eaaein proportione erunt* 

Sint quotcunque m^itudines a iT e, & alias ipfis numero * 
scqualqs d e f« binas wmptas in eadem proportione,. hoc eft 
ut A quidem àcl b, ita d ad e, ut autem b ad £^ ita e ad ad f. 
dic9 & ex acquali in eadem proportione e^ ut a ad e, ita 
D ad F. fiimanmr enim ip&mm quidem a d acque multi- 
plices G H } ipfiurum vero ^ e alias utcunque asque multi* 

plicpg 
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ftices le L, Se ipfiirum e p alids utcomqofe leque ttìultiplices 
M K. Quoniam igitur eft ut a ad 
8y ìc« £1 ad B, Se fiimpte fimt i- 
p&mttn A D abqae maitiplices 
e Hy Se ip6nim b è attae utcun* 



que asque idoltiplices. % l^ erìt 
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tit 4 6 ad K ^ ita H ad L. eadem 

^oque ratìone erit ut k ad m^ 

St» L ad 19. 8c cum firn tres tna- 

gfdtudines G R M , & aliae ipfis 

tiamero ascpialés h l i9, bitiae 

fiimpt» 8c m eadem proportloflie ^ 

ex acquali ^ fi g fuperat m > & h 

ipftm N fiq^erabit} 8t fi sec^i$, 

«qiudis ; & fi oniior , tnifior. 

&fit^ G H ip&rum A D de<ple 

multiplices, & M N iprarutfi e f 

aliae utcunque acque multiplices. 

ut i&tur A ad e, ita erit <- D ad 

F. Quare fi fint qùotcunque magnitudines. Se alias ipfis n\y e Def. f. 

mero xquales, quas bii» fiimantur in eadem propùrtiohe, hujiu. 

&ez acquali in eadem propcutione enint. QiK>df demon- 

ftrarcoportebat. 

PROF. XXIIL THEOR. 

SijMt tres magnhndmes^ fy aUiC ìpjis numero ée^m- 
ksy quée bime jumantur in 
Ciukm tirtportme 'y Jk autem 
pertwriata eerum mnàogia : ^ 
ex aquaU in eadem ptoportio- 
ne erunt. 

Sint tres magnicudines a b e» & 
aliae ipfis numero acquales, biaac 
fiimptae in eadem proportione, d e 
F9 fit autem perturbata earum >^- 
nalogia, hoc elt fit ut a ad b, ita e 
ad F, & ut B ad c^ ita d adi- dico 
ut A ad e, ita edè d ad f. Sumantur 
ipfiuiun quidem a b d »que mul* 
uplices G H L : ipfiuura vero e fi f 
alias utcunque aòque multiplices k 
M N. fic quoniam g h aeque mul* 
tiplicea fiint ipfiuum a b^ partes 
autem eandem babent proporcignem quam / habént «que 

H 4 ipfa- 



J 



1 

I 



B 
ti 



E 
M 



l 



1 






I20 EUCLIDIS ELEMBNtORUM 

a if. hojus. iplànitn roultiplices : eric « ut a ad b, ita g ad h. & ornili 
racione ut e ad f, ita m ad n. atque eft ut a ad b, ita e ad 

4xx.hojiìf.F« ut ^iginirGadHyita-MadN.runusquoaiamèftut B 9dc 
ita- D ad E, & fumptae funt ipTarum b p asque multiplices ^ l, 
iplàrum vero e e alias utcmique acque muitiplices k m : eric 
ut H ad K, ita l ad m. oftenium ;uitetn eft & ut e ad h^ tfa 
efiè M ad n. quoniatn igitur tres tnagnitudines proportio- 
naies funt ò h k, & alus ipfis numero xquales l m m% bi- 
nac fumptx in eadem proportione, eftque ip&rum perturbata 

€^i. hujtts. analogia ; ex acquali, ù e q fuperat k, & l iplam n fiipera- 
bit ; & fi acqualis, acqualis ; & fi minor, minor, fùnt autem 
G L ip&rum A D acgue muitiplices : & k N acqtcìs muitipli- 
ces ipiàrum e f. ut igitur a ad e, ita erit d ad f. Quarefi 
fuerint tres magnimdines, 6c alias ipfis numero aequales, quc 
binx fiiman^ur in eadem proportione^ fit autem permrixiu 
earum analogia ; 6c ex acquali in eadem propòrtione eruoc. 
Quod demonftrare oportebat. jl 

PROF, XXIV. THEORi 

Si prima ad fectmJam tandem babeat prop^titmem^ 
qtéam ferita ad quartam j hfheiU autem ^ quinta 
adfecundam propcrtionent eandem^ quam^fextaai 
quartam * ^ compofita prima cum q$iinta adfecuH" 
dam eandem profwrti$nimbabebit^ quapi ferita cum 
Jexta ad quartam» 

Prima a b ad fècundani e leandem habea^proportionem, 

Quam tertia d e ad quartam f. habeat 

autèm & quinta b g adi fecundam e 

proportionem eandem qiiam fexta e h 

ad quartam f. dico & compofitam pri- 

mam cum quinta a g ad lecundam e 

eandem proportionem habere, quam 

tertiam cum fexta d h ad quartam 

f. Quoniam enim eft ut b g ad e, ita 

E H aS'F ; erit invertefìdo ut e ad bg, 

it^Fad EH. ficqupniamut ab adc^ 

ita eft DE ad f: ut autem c ad bg, ita 
f»&.liujus.pad eh; erit^exacqualiut ABadBG, 

ita D e ad eh. quoq curo divifàe ma* 

gnitudines fine prbportionales, & cpm- 
k i8. hujos. pofitac prpportionales * erunt. ut igimr 

AG adoB, itaelt DH àdHE.*fed& a e d f 
fhy^- ift^GBad c>|taHfiadF. ergo, ex^acquaU, ut ag ad e, ite 

fri? 
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eiit ù H ^^ F. Sriginir prima ftd fecundam eandem habeat 
proportionem quàm tertia ad quartam : habeat autem Se 
quinta ad fecundam proportionem eandem quam ièxta ad 
quartam : Se compofita prima cum quinta ad fecundam ean- 
dem proportionem habebit quam tertia cum fexta ad quar- 
tam. Quod oftendere oportehat. 

PROE^ifVr.. THE OR. 

Si quatuor magnitudines fuerint propwtmaksy maxi- 
ma tpfarùm ^ minimU^ duabus rettqws majorcj 
erunt. * 

Sint quatuor magnitudines proportionalès A B cd e ^)& 
fic ut AB ad CD, ita e ad f. fit autem maxima ip&rum a b 
& F minima, dico a b & f ipEs e d b ' 
E majores eOè. ponatur enim ipfi qui- 
dem E asqualis a g; ipG vero f asqua- 
lisCH. (^oniam igitur eftutAB ad ^ 
CDyita E ad f: eftque AGxqualis e, 
& cH xquàlisF^ erit ut ab ad dc, 
ita AG ad OH. & quoniam ut pota 
ab ad cotam c d, ita ablata a g ad ab- 
latam oh; & reliqua gb ad reliquam 
HD erit 4 ut tota ab ad a d totam. 
major autem eft a b quàm e a ergo 
fic GB quàm hd major erit. quòd 
cum a g fit sèqualis ipfi e,- & e h 
ipfiFj erantAo&Fipfi ch & ex- 
quales. fi autem inaequalibUs asqualià 
addantur^ tota inasqualia erunt. ergo a u e. f 
G B HD inasqualibus exiftentibus, quìppe cum gb fit major, 
fi ipfi quidem g b addantur a g & f, ipfi vero h d addao- 
tur e H & ^: fient a b & f, ipfisco & e necefiàrio ms^ores. 
Si igitur quatuor magnitudines fiierint proportionales^ maacir 
ma ip£mim & . minima, duabus reliquis majores erunt. 
Quod demonftrare oportebat. 
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DEFINITIONES. 



Slmiles figura redUli- 
neae fiinc qiuB & fin» 
guios anguloQ; ssquales 
babent, & drqi aequales an* 
gulos htera proportionalia. 




IL 

Reeiproc» figurss fiint 
quando in utraque figlia 
ancecedent:e8)& confequeo» 
ces rackxiUEn fiieriat ter* 
mini. 



■fH— 1* r 1 ■ » 



III. 




Estrema ac media ratìone fecari reóla lìnea didtur, quaor 
do fic ut tota ad majus fegmentum, ita majus fegmencum 
ad minili^ 



IV. 



Altitudo cuju(c[ue figurae 
«ft linea perpendicularù, qua: 
i vertice ad balìm dudtur. 




Ratio ex ratioiiibus compcmì didtur, cTuaiido ntionum 
guandcates incer Te roulti^icux, aliijiun) efficiunt raDonem. 



PROPOSITI O. I. 

THEOREMA. 

tiUtJiiiem, tnter ftjimt mt h^es. 

! Sintttùngulft qiàdeni abc acd, psnUelmamma Tero 
B e e F, qus candem hibeaot aìcitudinem, riddicet perpen- 

: dìcularetn à pundo a ad bd du£bun. dico ut balÌB bc id 

[ e D tnliiD^ ia eOè oiangaimn a b e ad oiingulum a e d, & 

I paullclc^raaimuni e e ad e f 

'tur BD ex unaque parte td 

.panai HL, ScipG quidcm 
B e bafì scqiiilei quo»:uiiqiic 

Boouiiur B G Q a, ipfi vero '\^ 

bafi CD ponaotur quotcun- 
que a^uales d k k l, & a g 
AB A K A e juogurtui.C^to- 
niam igitm e b b g g ^ >Q- : 

ter fc xquolcs funt, «une iSc triangula ahq aob abc 
ioter • feaqualia. ergo quotuf^x ett baT» hc iprm* bc'}^-P<'>"|>> 
foafia, totuplcx cft AHC aiaontkim mtngHl* abC' eaden 
latioae quotuplex eft l e bau ip6ufl \ma e d» totupkx 
(A flc Enaog^m alo ip&us acd criai^lì : Se fi xqi»- 
lit eft H e bafic bafì e l, & criangulum a h e irungolo a e. e 
eli ' acquale : Se lì bofìs h c bifim e l fiiperat^ 6c triangu- 
fatm AHC fiiperabir trìanguluin alc: Kfìmiiior, Bainus. 
quatuor igttur mag^iicudiubus oifteDl^M^ videiicct duab«é 
'kilìbua BC CD, oc duobua triugolu abc acd, fucnpCK 
fimt anjue multiplicÌB bilìs quideto b e, fic a b e triatwuli, 
vidclicet 
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videlicet bafis h e, 6c a h e triangulum : bafis vero e d, & 
trianguli acd, alia utcunque seque multìplicia, nempe et 
bafis, & A L e trianeulum ; atque oftenfum eft fi h e bafii 
bafiin e L iuperat, ce trian- 
gulum AHc fuperare trian- 
gulum ALC^ & fiosqualis, 
sequale; & fi minor, mi- 
nus. eft igitur ^ ut b e bafis 
Ad bafim e D, ita triangu-* 
lum ADc ad Acf>triangu- 




$ Def. s- 
^inti. 



lum. & quoniam trianguli u, À iL e 

€ 41. prìmi. ABC duplum eft' e parai- 

lelc^ammum e e, & triangoli a e d parallelo^mmum f c 
duplum f, partes autem cum pariter multiplidbus eandem 
Inter fé proportionem habent: igitur ut a bc triangulum ad 
triangulum acd, ita parallelogrammum e e ad e f paralle- 
^ logrammum. quoniam igitur oftenfiim eft ut bafis b e ad cd 
bafim, itaeflèABc triangulum ad triangulum acd; ut au- 
tem ABC triangulum ad triangulum a e d, ita paralleiomiB- 

^zi.qaìncr.]num Ec ad cf parallelogrammum; erit^ ut bc balis ad 
bafim CD, ita parallelc^rammum e e ad f e parallelogram- 
mum. Qulre triangula & parallelc^amma quae eandem 
habent aiticudinem, inter fé funt ut bafes. Quod demoor 
ftrare oportebat. 

PROF. II. THEOR. 

Si uni laterum triaftguli parallela quadatn reSia imi 

dulìa fueritj propiJTtionatiter fecabit ififius triangti 

latera. fy fi trianguh latera proportionaìiter felle 

fuetinty qua [eBhnes conjungtt reHa linea^ reliqm 

trianguli lateri parallela erit. 

Trianguli enim a b e uni laterum b c, paralielarducatur de* 
dico ut- DB ad DA, ita efiè ce ad e a. jungantur be cd. 

0. ^.primi. triangulum igimr b D e triac^o e d e eft « acquale, in eadem 
enim funt bafi d e^ & in eifdem p f & bc parallelis ; aliiid 
autem triangulum eft ade: ièd xqualia ad idem eandem 

k 7. quinti, habent b proportionem; ergo ut triangulum b de ad triangih^ 
lum ade, ita eft cde triangulum ad triangulum ade* 

e I. Hqjus. Ut autem triangulum b d e ad triangulum ade, ita f eft ed 

ad D A ; nam cum tandem alticudinem habeant, videliotf 

perpendicularem à pun^o e ad ab dudam, inter fé fiint 

ut bafes. & ob eandem caufam ut cde triangMlum ad tri- 

abgulum ade, ita ce ad e a. & igitur ut bd ad dì» 

«fM. quinti. ijta eft ^ CE ad^^A* Et fi trianguli ai|C latera ab AC 

pio. 



J 
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proportionaliter Teda fine, /. r. ut bd ad da, ita fit ce 
id E A : .& jimgatur d e. dico d e ipfi b c paraUekm 
eflè. iiklem conftrudis, quoniam tii 



laf 



ut BD ad DA, 



ut au- 



tem BDad 




tf ii.qiuntt. 



f^, quinti. 



Ita CE ad £a; 
DA, ita ^ eft BD£ trìangu- 
lum ad trianguium ade; & ut e e [ad 
E A, ita e D E trianguium ^ ad triangu- 
ium ADE, erit ut trianguium b d e ad 
trianguium ade, ita f c d e trianguium 
ad trianguium ade. quod cum utrum- 
que triangulorum e de cde ad trian- 
^um ADEeandem habeat prpportio- 
nem} erit bde trianguium /triangulo 
CDE acquale ^ & font in eadem bafì 
D e. acqualia autem triangula, & in ea- * * 
dem batì conftituta, etiam in eifdem ^ font parallelis. ergo; S^prlmi. 
DE ip(i B e parallela eft. Si igitur uni laterum trianguli' 
parallela quaedam reéta linea duoa foerir, proportionaUrer 
fecabit ipGus trianguli latera. & fi trianguU latera proporr 
tionaliter feda foetint, qux (èdiones conjungit refU Imea 
reliquo trianguli hteri parallela erit. Quod opottebat de- 
monttrare.. 

PROF. III. THEOR. 

Si truinguli anguìus bifariam fecetur^ Jecans autem * 
angumm reSfa linea jecct etiam hajim \ bafis parta . ; 
tandem profcrtimem babebtmt^ fuam reUpta trmt* 
guli latera. ^ fi bafis partes eandem propcrthnem 
iabeantj mam relifua trianguli latera \ qua à ver- 
tice ad feSionem ducitm reBa linea^ trianguli angu-^ 
ium bifariam fecabit. 

Sit trianguium ab e, Scfecetur angulus bac bi&rìam ' 49. primi. 
xéBtà linea a n. dico ut bd ad do, ita eflè b a ad aC du- , 



catur per e ipfi d a paralle- 
la^ ce, &produàa BACon- 
.veniat cum ipfa in e pun- 
Aò. Quoniam i^tur in pa- 
fìdlelas A D Ec mddit reéfai 
linea quaedam a c, erit ^ a 
CE angulus angolo cad ae^ 
. qualis; fed e ad angulus pò- B d ^^ C 

nitur aequalis angulo bad. tx^ic b ad ipfi ACEangulo 
aequalis erit. ruiifiis quoniam in paiallelas a d s e reéta 

linea 




y ^i.prjmì. 



e a^. pruni. 
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liftea BAS inciditi ezcerior anguIusBADacquaUs eft «imi 
non ASC* oftenfus autemeft &smgulu8 aceoi^Io ha 
sequaiis. ergo &ace ipfi abg xqfMlis erit : ac propt( 
^ i6. primi. Igtus AE aequalc^ latori ac. & quoniam uai laterum triao* 
guli BcE, videlicet ipfi se 
« %, hujut. parallela dudla eft a d^ erit « 
ut BD ad D C) ita B A ad A B ) 
acqualis autem eft A E ipfi AC. 
/7.qrà«.^igitur /utBDadDc> ita 
BAadAC. £tfifitutBDad 
D e, ita B A ad A Cy & A D . 

{' ingatur. dico angMlum b a e » D e 

i£mam fedfaim euè re&a Uàea a 0. iifitem enim conftru* 
SdSy quoniam eft ut bd ad d e» icaBAadAC^fed & ut 
X &. ]iujas.gp ^ jy^ iig^ ^ s^ ^ ^g^ etenim uoi laterum triaogofi 

BCE» viddicct ipfi E e panuleb du£ta eft ad, erit ficuc 
B A ad A e, ita b a ad a e. ei^o a e eltr x aeaualis a e, ac 
propcer€a& aagulua AEcangulo ec a aequaii& ledango- 
luaquideoa aec eft sequalis ^ animilo esteriori bad, an- 
h &9.prìnii. gulus vero a e E asqualis h akemo e a d. quare & b a i> an- 
gulus ipfi CAD ^eqpàìls erit. angulua igjiiur bac bifàrìam 
leéhis eft reéta lincea a d. Ergo fi trianguli angydus bi&- 
riam iècetur, fecans autem angulum reda linea etiam ba- 
fim fecet^ bafis partes eandem propordonem habebunt, 
quam reliqua trianguli' latera. oc fi bafis partes eandem 
. proportìonem babeant, quam reliqua trianguli latera ; 'quae k 
vertice ad fe&ionem ducitur retìk linca^ criang^ti ao^um 
bifiuiam fecabit. Quod oportebtt demoiiftrare. 

PROF. IV, THEOR- 

.Sjuiati^fdorum trianguìorum latera qua chrcum at/ua- 
tesanguhsfunti^oportionaliafunt ; fy b(m$Ioga^five 
Cfitfikm ratioms jmni lai9ra qtue étftkJibm MgiAs 
fiòtenJtmtur. 

Sinìt xquiapgqla triangula abg bcb, cp» aaguluoi qui^* 
dem ABC angUlo oce, anguknBa veroACB ang^loDEC^ 
aequalem habeant , & prxterea aogulum * b a e ai^;ubi 
e DE. dico trìan^orum abc DCE'proportioBÀUa tSeW 
tera quse fimt arca aequales aagylos; oc homdoga, five 
ejufdem rationis latera eflè quas acqualibys angulis fijb* < 
tenduntur. ponatur bc in diredum ipfi ce- £t quonìafll;;' 
A 17 primi ^^^^^ ^^^ ^^ ^ duaboa re&is minores «fimt, asquijis $m 
''^ 'tsxatSc angulua agb apgolo u%Ct enmc abc d kc an» 

gpli 




guli doobtts reSÓB nùnoccB; quare B4 b Bfifòdiiéte ifil«r 
fe còaveoient ^^ producamur, & convcniaiir in puaào f> i^-sucm- 
& quoniam aiìgulus d e e eft seqiudis aiigido a »c j^ emP'^'°<* 
^BF ipfi DC paralkbu rur- p^ ^^^ .* 

fitf quoniam sequalis tó. an- *^ * *^ 

gulus A e B aogulo D E e, pa- 
rallela e eric AC ipfi F E. pa- 
lallelogrammum igitur eft 
FACD^ ac propcerea fa 
quidein ipfì co, a e vero 

ipfi FDelt^aequalis. & quo- « ^ m rfiAorimL 

niani uni laterum trianguli f b e, videlk:^ i^ pe» ipuralleb 
duéla eft ACj erif ut ba ad 4F^ ita bc adcs* a»iualis«x.Imjtts. 
aucem eft AF ipfi cb. u( igito b a. ad cx>. ina bc ad ce, 
fic pemmtaodo ut b A ad b:c ica cn adcB. mrfiia quoniam 
cx> paraUda eft bf^ eric« liùtBc adcE^ ifa fd ad de. kéfr» quinci. 
FD eftxqualis a e ergo ut/B.cadc^ itaAC adi>B«pefr« 
mutanda tgicur, uc bc ad c a i^acaad ed^ itaqttequoosan» 
ofteofiim eft, ut AB ad bc icaictc ad cs, ut autem Bcad 
g A ita e E. ad E D : mt s ce asguali^ u£ b a ad Acitaìcnads ^i quinti. 
x>K. iìEquiangulorum igitur mmedorvim pcoportiofialùi 
liinc iarera quas (^cum asquales ang^doft. oc noooologay 
fiire ejoiEiem racionts^ lacera fuatqugssqualihusrangutisiul^ 
tenduafìir. Quod deiooaitrace oportiebat 

PROF- V. THEOR. 

« 

Si dm triangula ktera proportionaha haheant, aquian* 
gula erunt trÌMguU^ fy ajuales bahebunt angubs 
quibus homohga latera Jubtenduntur . 




di|o triaogulì» ABC pef, quat lafiera pioportionalit 
faabeaat^ hoc eftj^ fit ut a b quidem ad bc, ita p,ìl ad e f : ut 
autem bc ad ca» ita ef ad fd: & adhuc ut ba ad ac, 
ita ED ad df. dico trian- A/v ' 
IgulumABC triangulo def / x D 

Saiangulum e(fc, & acqua* 
habere angulòs quibus ^ 
Ihomologa latera fubtendun- 
|tur, angulum quidem abc 
langulo dèf, angulum Yp- ' 

Ito BCA àngulo EFD, & 

ipraeterea angulum bac anfi;ulo edf. Conftituatur eoìfl^ «^ ^j,p,;„i;^ 
^^^ reAam hneain e f, & ad pundla in ipGi e f, angulo qui- 
dem ABC aequalis aogulua fegs angulo autem bca an- 

gulus 




r 



n 
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$ cov. 3x. S^^ E P <2. quare reli^uus b a e angulus ^ reliquo e 6 f eS 
primi. asqualis. ideoque «quiaogMlum eft criangulum a b e trian- 

Sio EGF. triangulorum iginir ab e egf proporcionalia 
it lacera qux sequalibus angulis fiibceoduntur. ergo ut a b 
*4.1iujis. adBC c^ itaoE ad ef. fedut Afi adBC, ita de sn ef- ut 
iii.qaiiiti..gj^j^ DEadEF, ita^GEad 

E F. quod cum utraque ipfa- 

rum D E E G ad E F ean^eip 

#^.qainri. proportìoncm habear, eric« 

DKÌpfi EG aBqualis.Eadem ra- 
tione & D F asqualis f g; ita- 
que quQniam d E eft aequalis 
EG^ communis aucem e.f^ 

duxDE EP duabusGE EPaequalesiutic,& bafisDPbafiFG 
fs. primi, sequalis. angulus iginir def eft aequalis / angulo g ef, & 
D E p criangulum acquale triangulo g e f, & reliqui angoli 
reliquis angulis scquaies, quibus cqualia lacera fubcenduncur. 
ergo angulus quidém de p eft xqualis angulo g^f, ange- 
lus vero EDF asqualis angqloEGF^ & quoniam . angplus 
lii^ V ^ ^^ xqualis angulo &£ f, & angulus g e f aogMlo abc, 
f'^ ^'^ eric & angulus ABc'angiilo ped aequalis. eadem racione 

& angulus A CB aequalis eft angulo df e^ & adhuc angulus 
ad A angulo ad d. er^ abc criangulum criangulo def 
«quiangulum eric. Si igicur duo cnangiila latera propordo- 
i^ia habeinr, sequianguU erunc crian^a ; & aequafes ha- 
bebunc angul^^s quibus homologa lacera fubcenduncur. 
Quod oporcebac demonftrare. 

PROF. VI- THEOR. 

Sì duo trianguJa stnum a^gulum uni angu/o aquakm ba- 
heanty circa aquales aufem angubs htera proportio- 
nalia ; aquiangula erunt triangula^ ^ aquaìes babc' 

lunt angulos quibus bomohga latera fubtenduntur. 

» 

Sint duo Criangula abc def, uni^m angulum b a e uitf 
angulo EDF aequalem habentia, circa ax}uales aucem angit* 
los lacera proporcionalii, hoc eft, fic ac BAad a e, iti 
ED ad DP. dico criangulum abc criaiìgulo def as- 
quiangulum efle, & iingulum 4uidem abc habere «- 

Jualem angulo dbf^ angulum vero acb anguk) dfE- 
_,^,^ ?onfticuamr * enim ad reflam lineam df, & ad pun- 

' ^'^ da in ipfa D F, alcemcri angulorum bac edp acqiulii 
angulus PDG, angulo autem ACBsequalis dfg. reliqnai 

igicur 



^6/^^ 





L I B £ R VL 12? 

^tur ad B rcliquo ad o cft > asdualtó. ergo triangu- * cor. 32. 
lum ABC crìai^ufo ' d g f «quiangulum eft ; ac propterca p"mi. 
ut BA ad AC ita <eft gd ad df: ponitur autcm&utBAc4. huius 
ad AC, ita ed ad df. ut j^ ^ j - 

igitur ^ E D ad D F, ita G D /\ jy ^ ^ 1 i.quinti. 

ad 0F. quare e d asqualis /- \ /^T**-»-^ r • • 

eft Mpfi D G, & communis / \ / \ """"^ ' ^' ^'''"' 

D F. ergo duac ed d f dua- 
bus GD DF aequales funt 
& angului EDF^ zxìffjào 

G D F eft aequalisj bofis igitur k C B F 

EF eft / asqualìs bafì fg, trìangulumque pe f sequale trian*/^. primi. 
gulo ó D F, & reliqùi ang^U reliauis angulis asquales, alter 
alteri, quibus sequalia lacera fubteoduntur. ergo aogulus 
quidem dpo cA asqualis angulo dfb^ angulus vero ad g 
ugulo ad E. fed anguius d pg «qualis eft angulo a C b ; Se 
angulus igitur a cb angiolo dfe eft aequalis. ponitur autem 
& B A e anguius xqualis angulo E d F. ergo & reliquus qui 
ad B aequalis eft reiiquo ad e. Muiangulum igitur eft tri« 
ang^lum a b e trianguio d e F. Quare fi duo triangula u* 
mim angukim uni an^o aequaletn habeant, circa aequales 
autem angulos ktera proportìonalia ; asquiangula erunt tri- 
angula, & xquales habebunt angulòs quibus homologa la* ' 
tera fubtenduntur. Qiod oftendere oportebat. 

PROF. VII. THEOR. 

Si Juù tr\f^ngtda unum angulum imi angulo aquaìem 
babeanty circa aJios autem angulos ktcra propwtiona'^ 
Sày ^ relijuorum utrumfue Jimuly vel minoremy 
vel non minorem relio^ ayuìangula erunt triangula ; 
^iCquaks babebunt angulos circa quos ktera funt 
froportionaRa. 

Sint duo triangula abc def, unum angulum uni angulo 

sequalem habéntia, videlicet angulum bac angulo edf 

sequalem, circa alios autem angulos abc def latera prò* 

portionalia, ut (ìt d e ad d f, ficut a b ad b e : & reliquorum ' 

qui ad e f. utrumque iimul minorem vel non minorem 

redo, dico triangulum abc trianguio def xquiangulum 

cflè^ angulumque a bc sequalem angulo def, & reliquum 

videlicet qui ad é reiiquo qui ad f asqualem. Si inaequalis 

eft angulus abc angulo def, unus ipforum major erit; iìt . , 

■ major a b e : & conititugtur * ad retìam linea» ab, & ad ^ is-P'""»- 

' punfìum in ipfa b, angulo def eequalis angulus abg. & 

I quo- 
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quoniam aogulus quidem a eft asqualis angulo x^angulus vero 
ABG an^lo def: cric reliquus agb reliquo dfe asqut- 

irì^ì ^^' ^ ^' ^u^^^i%ulu^ igitur eft A B G Ctianguium triangMlo de f. 

e 4. hlijuj. quare ut * ab ad bg, fic de ìv 

ad£F : utque DEadBF^fic /\ j> 

j . . ponimr ab ad bc. ucigi- 

''^- ^'""-tUr AB adBC, fiCABadBG. 

quod cum ab ad utramque bc 

BG eandem habeat ptoportio- / ^^Gf 

« T Primi ^^^ ^^ ®^ *P^* ^^ «qua- jL^^^'^^^ \ ^ 
^**^ • * lis << ; ac propterca angulus ad B C JB 

e eft asquaus angulo b g e quare uterque angulorum b e 6 

BG e minor eft rofto^ igitur qui ei deinceps eft agb m^ 

eft redlo. atque oftenfiis eft angulus agb xqualis anguloqoi 

ad F. ao^us igitur qui ad f redbo major eft. atqui ponitur nos 

major : cum e non eft m^or redx>, quod eft abmrdum. non 

igitur inaequalis eft angulus ABcangulo def. ergoipfieft 

sequalis. eft autem & angulus ad a aequalis d qui ad d. 

quare & reliquus qui ad e aequalis reliquo qui ad f. gguianeu- 

lum i^tur eft A B e triangulum triangiuo def. Si igitur <mo 

àiangula unum angulum uni angulo acquaiem babean^ circa 

alios aùtem angulos latera proportionalia, & reUquoram u- 

tfumque fimul, vel minbrem, vel non miiiorem redo : ae- 

qùiangula erunt triangula, & sequales babebunt angulos 

circa quos proportionaUa lunt lacera. Quod oportebac de- 

monftrare. ^ ^ 

PROF. VIIL THE OR. 

Si in trianguh reStanguh^ ab Mguh reffo ad ha firn, par- 
pendicularis ducatur \ qua ad perpendicidarcmjunt 
triangula, ^'totiy ó* intcr [efimùìafunt. 

Sit triangulum redangulum a b e» redum habens angu- 
lum B A e : & à punóto a ad b e perpendicularis ducacuc 
AD. dico triangula abd 
adc toti trianguio abc^ & 
Inter fé fimilia eflè. Quoni- 
am eniin angulus b a e eft ae- 
qualis angulo A DB, re&is 
enim uterque eft^ & angu- 
lus ad B communis duobus 
«Cor. 32. triangulis A B e ABDjerit* 
primi. reliquus ACB reliquo b ad aequalis. aequiangulum igitur eft 
>4.hnju5. triangulum ab e triangulo abd. quare ^ ut bc quac fub- 
cendic angulum return, crianguli a b e, ad b a fubcendcn* 
' tem 
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tcm angMlum reaum trianguli a b d, fic ipfa a b fubtendens 
angulum ad e trianguli ab e, ad db fubtendentem angu- 
lum aequalem anguload.c, videlicct bad ipTius A^otri- 
anguli : & adhuc a e ad a d fubtendentem angulum ad b 
communem duobus triangulis. ergo triangulum ab e trian- 
gulo A B D «quiangulum « e i.Def. 

eft^ & circa aequales angu- A hujus. 

los latera habet proportio- 
nalia. (ìmile igimr e eft tri- 
angulum ABC triangulo a- 
BB. eadém ratione demon- 

ftrabimus etiam adc trian- , ^ 

giilum triangulo A b e fimile ^3 ' d C 

eflè. quare utrùmque ipiprum. abd adc totiABC triaa- 
^lo eft fimile. Dico infuper triangula a b d adc etiam 
intòr fé fimilia eflè. Quoniam enim angulus b d a redus eft 
^ualis rcQo a d e ^ fed 8c b a d oftemus eft aequalis angulo 
ad c^ eric reliquus ad b rdiquo dac sequalis. asquiangu- 
lum igitur eft. triangulum abd triang^lo adc. ergo ^ ut 
B D trianguli abd fubtendens bad angulum^ ad d a tri- 
anguli ASC fubtendentem angulum qui eft ad e, asqualem 
angulo BAD> fic ipfa ad trianguli abd fubtendens angu- 
lum ad b, ad De iubtehdentem angulum bAC ei qui eft 
ad b asqualem ^ & adhuc b a ad a e fubtendentem angu- 
lum rcèbìm ADC. fimile igitur eft abd triangulum trian- 
gulo A D Cw Quare fi in triangulo reóbuigiilo ab angulo 
rc&o ab bafim [xerpendicularis ducatur; qux ad perpendi- 
cularem funt triangula, Se toti. Se inter fé fiimilia funt. 
Quod oportebat demonftrare. 



Cor, Ex hoc manifeflum eft, in triangulo reélangulo, ab 
angulo re£ho ad bafim perpendicularem duólam, mediam 
proportionalem eflè inter fegmenta bafis : & prxcerea inter 
bafim Se bafis fegmentum, lamsmtrumlibet fegmento con- 
terminum;^ medium eflè proportionale. 

PROF. IX. PROBL. 
jiJafa re Sì a linea imperatam pattern abfcindere. 

Sit data reóta linea a b. oportet ab vgÙL a b imperatam 
partem abfcindere. Imperetur pars tertia^ & ducatur à 
pundio A quxdam reéla linea a e, quae cum ipfa a b ang^- 
fum quemlibet Contineat; (iimaturque in a e quodvis pun- 
éifxm p, & ipfi AD acquadcs ^ ponantur de se, deinde <» 3- pfìmi. 

I X jungatur 



1 
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^ 3i.pr4isi.jung;»tur bc; per d ipG bc parallela ^ducatur df. Itsuqot 

quoniam uni laterum trian- 

guli ABC^ videlicet ip&.BC» 

ca.huju*. parallela dudla ed fd^ erit^. 

' ut CD ad DA, ita BF adFAi 

dupla autem eft cd ipfiusDA. 

ergo & B F ipfius F A dupla 

erit. tripla igitur eft b a ipfius 

A F. quare a data tedia unea B C 

A b imperata tenia pars a f ab(ci{&i eft. Quod &cere o- 

portebat. ^ 

PROF. X. PROBL. 

Datamre&amhneamJnfeSamydat^reSta hneafeUée 
JimiUter Jecare.^ 

Sit data quidem reda linea infeda ab, feda vero ac 
oportet redam lineam ABinfedamipfi ac fedxfimiliter 
fecàre. Gt ièda AC in pundis D & E, & 
I>onantur ita, ut angulum quemvis con- 
dneant, jundaque bc per punda qui- 
l, dem D & E ipu fi e parailelse ^ ducantur 
DF eg: per d vero ipfi ab ducatur 
parallela D H K. parallelogrammum igitur 
eft utrumque iplòrum f H H b : ac pro- 

y j4.priiiìi« pterea d h quideib eft ^ xqualis f g> h k 
vero ipQ G B. & quoniam uni laterum 
triang^ d k e, ipfi fcilicei k c, parallda 

c2.huju<. duda eft he^ erit «^ut ce ad ed, ita 
KH ad HD. xqualis autem eft kh qui- 
dem ipfi BG, HD vero ipfi gf. eft igi- 
tur ut ce ad ed, itaBG ad GF. rur& quoniam uni late« 
rum trianguli aoe, nimirum ipfi eg, parallela duda eft 
?D^ ut ED &d D A^ ita ^ erit gf ad f a. led oftenium eftut 
ce ad E D, ita efle bg ad g f. ut igitur ce ad ed, ita eft 
BG ad gf, $c ut ed ad da, ita gf ad fa. et|;o data 
reda linea infeda a b, datx redx lineasfeds ac umiliter 
feda' eft. Quod facete oportebat. 

PROF. XI. PROBL. 

U)mbus Jatìs reffh Hneis tertiam propwtionaìem m- 
venirti 

Sint datx dux redx linex ab ac, & ponantur ita 
ut angulum quemvis contineant. oportet ipfis ab a e 

tertiam 



431. primi. 
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tertum proportionalem invenire. Producantur ab ac 

ad punda d e: ponaturque . 

ipli Acasquàlis BD^ &junóhi ^ 

BC,' ducanir <» per d ipfisc \ *3i.priim. 

pmllela de* quoniam igitur 

uni laterum trianguli ade, 

videlicet ipfi d e parallela 

dufbi eft BC, erit * ut ab ad \ ^^ ^^^^ 

BD, ita AC ad ce. aequalis ry ^K 

aucem eft bd il* a e, ut igitur ab ad a e, ita eft a e ad 
e E. quare datis feétis lineis a b a e tertia proportionidis in- 
venta eft e E. Quod fàcere oportebat. 

PROF. XII. PROBL. 

Trtbus datis reSits lineìs qumam proportmaìem in* 
venire. 

Sint datae tres reébe lineae a b e. oportet ìpfis a b e 
quartam proportionalem invenire. Exponantur duae reótac 
Uneas d b d f angulum ^ 
quemvis edf continentes: 
oc ponatur ipQ quidem a 
aequalis d g, ipfi vero b as- 
qualis GÈ, & ipfi e acquali 

DH : junoaque gh, pe. 

E ipfi parallela « ducatur e f. [ \^ * 3 «.primi* 

icaque quoniam uni laterum £ F 

trianguli d ef, nimirum ipfi e f, parallela dudla eft g h, eric 
ut DG ad G£ ita dh ad hf. di autem dg ipfi Aasqualis^ 
G e vero xqualis b, & d h a6(]uali8 e, ut igitur a ad b, ita 
e ad H F. quare datis cribus reSiis lineis a b e quarta propor- 
tionalis inventa eft h f. Quod lacere oportebat. 

PROP. XIII. PROBL. 

2>uabfis Jatis nffis tìncis meJiam propartionaìem in- 
venire. 

Sint datas duse redas lineas a b bc oportet inter ìp&s 
A b b e mediam proportionalem invenire. Ponanmr in di- 
redhim, & fuper iplk a e de(cribatùr femidrculus adc^ 
ducaturque ^ à punao b ipfi a e ad reAos angulos b d, & 
A D Dc jun^tur. Quoniam igitur in femicirculo eft an- « xt. primi, 
gulus A D e, is rei3xi8 > eft. & quoniam in triangulo redtan- ^ ^^^ji 

I 3 gulo * * 



> BflB- / 

squalis / 
, per Gf. 
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gulo ABC, ab anguloreélo 

ad bafim perpendiculari^ 

du<2a eft D B) eric d b me^ 
€ Or. g. dia proportionalis e inter feg- 
hujus. menta bafis a b b e. duabus 

igitur dads reétis lineis a b 

B e media propordonalis 

inventa eft. Quod facere 

oportebat, 

PROF. XIV. THEOR. 

c/£fiialtum^ ^ mnm uni ajuaktn babentium angu- 
lumj parattelogrammcrum latera qua Junt circum 
aquaks angubsy reciproca fun$ : Et quorum fa- 
raUelogrammorum unum uni aquaìem babenttum 
angulumy latera qu^e circum aquaks anguhs^ font 
reciproca ; e a inter je junt aqualia. 

Sint sequaiia parallelogramma ab bc, xquales habentia 
angulos ad b, & ponantur in dire^um d b b e. ergo & in- 

* '4* P"«i- diredhim * erant fb bc. dico parallelogrammorum ab bc 
. latera quae funt circum xquales angulos reciproca eflè : hoc 
eft ut D B ad B E ita eflè g b ad b f. Compleatur enim parai- 
lelogrammum fé. & quoniam parallelogrammum ab as« 
quale eft parallelogrammo A^ f 

b c, aliud auteài aliquod eft V^ ^ 

FÉ parallelogrammum, crit V 

^/.quinti, ut AB ad PE^,itaBC ad fé.' ^ 

ièd ut ^ B quidem ad f E, 
f I. nujus. ^j.^ ^ ^g. jj g ad B E ; ut autem 

BC adFE,ita^GBadBF;ut 

igimr DB ad be, ita gb ad ^ w 

BF. ergo parallelogrammorum ab. 3 e latera quas circum 
sequales angulos ex contraria parte fibi ipfis refpondent. 
Ce fi reciproca funt (èu ex contraria parte libi ipfis re-> 
Ipondeant latera qux fimt circum aequales angulos, fit nempe 
ut B D' ad b E, ita G B ad B f, dico parallelogrammum a b 
parallelogrammo bc asquale efie. quoniam enim eft ut db 
ad b E, ita g b ad b f, ut autem db ad b e, ita « a b paral- 
lelogrammum ad parallelogrammum fe, & utGBaldBF, 
ita ^ B e parallelogrammum' ad parallelogramum fé; crit& 
ut A B ad F E, ita B e ad F e. acquale igitur eft a b. parallelo- 
gramnjurp parallelogrammo p e. Ergo asquaium & unum 
^ uni 
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uni sequalem habentium angùlum parallélogrammoram la- 
tera, qux circum ss^uales angulos, reciproca vfunc (ea ex 
contraria parte fibi ipfis refpondent, & quorum paialle- 
k^rammorum unum uni acquaiem habentium angMlum la* 
tera, qvue circum aequales angulos, reciproca iiintj eainter 
fe mnt sequalia. Quod òponebat demonftrare. » 

PROF; XV. THE OR. 

jEjuaìium^ fy unum uni aquaUm hahenttum angulum 
triangulorum hteru qua circum aquaks angulos^ 
funi reciproca. Et quorum triangulorum unum 
uni éffuakm habentium anguìum latera^ qua circum 
aquaìes anguhs reciproca funty ea inter fé funt 
aqualia, 

Sint asqualia triangula a b e ade unum angplum uni an« 
gulo asquaiem habentia, angulum fcilicet b ac angulo da e» 
<^co triangulorum abc ade latera qux circum acqua- 
les angulos reciproca eflè, hoc eft ut ca ad ad, ita 
eflè E A ad A fi. ponantur enim ita ut indiredfaim fic CA4X4.^rìmi. 
ìpfi AD. ergo & EA ipli AB indiredum f eriC; £p 

jungatur bd. quoniam igi- B; p' 

tur triangulimi a b e «quale P 
cfi trianguloADE,aliud au- l 
tem eft abd^ erit ut e ab 

triangulum ad triangulum . -^ X *7.q«mu. 

B AD, ita^tnangulumADE * ^ ^ ^ 

ad triangulum bad. fed ut 

triangulum quidem cABadC £et. hujuf . 

BAD triangulum, ita rCAad ad, ut autem triangulum ^ii*Sl*>i<^'« 
£AD ad ipfum bad» ita «^ ea ad ab. ut ^ igitur ca ad 
AD, ita E A ad AB. quare triangulorum abc ade laiera 
quae circum aequales angulos reciproca funt. £t fi redproai 
mnt latera triangulorum abc ade, iciL'fitut e a ad a d^ 
ita e A ad A b. dico triangulum abc triangulo ade asoualo 
eflè. jundaenimrurfiisBD^quoniamutCAad AD, itamEA 
ad AB, ut autem e a ad ad, ica<? a b c triangulum ad trian- 
gulum BAD^ & ut E A ad AB, ita <^ trìangiilum e ad ad 
BAD triangulum, erit ut abc triangulum ad triangulum gk 

B A D, ita triangulum e a d ad . b a d triangulum. utrumque ^ 

i^tur triangulomm abc ade ad triangulum bad eandem \ 

nab^t proportionem ; ac propterea acquale dt abc trìan- 

I 4. gulum 
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gulutn triangulo A D E. ^qualium igitur, &.utiuni uni se- 

qualem hiit^ntium angulum triangulonim lacera quae cir- 

;^ cum aequales angulos, recìproca fiint, & quorum tiiangulo- 

' "^ rum unum uni asquaiem habentium anguium lacera, quae 

circum asquales angulos recìproca fiinc, ea incer & fimt as- 

. qualia. ■ Quod demonftrare oporcebat 

PROF. XVI; THE OR, 

Si watuor velia tiuea proportionaks fuerint^reSfangu- 
ium fub extremis cmtentum aquale eB et relian- 
guh quodfub tnediis contine tur : Et fi re ff anguium 
fub extremis cmtentum a quale fuerit ei quod fub 
mediis continetwr^ quatuor réSia linea proportio- 
nales erunt. 

Sint quamor reéte line» proporcionales a b e d e f, fit- 
que ut AB ad CD, ìca E ad F dico reébmgulum concencum 
(ub reftis lineis a b p asquale eflè ei quod fub iplis cd e 
con^inecur. ducancur enìm à punókis a c ipfis ab c d ad 
re&o^ai^os ag ch; ponacurque ipfi quidem f dcqu^s 
AG, 'vg& vero e «qualis e h, & compleanmr bg d h paral- 
lelog?-amma. Quoniam igi- 
tur eft uc A b ad e d, ica e 
adp^ eft aucem e asqualis 
CH, & F ipfi ag: eric'ut 
ab aa CD, ita oh ad ag. 
parallelogrammorum igitur 
b G D H lacei-a quse fimt _ „___ 
cì^Cum acquales angulos re- A B 

ciproca fiinc; quoniam autem aequiangulorum parallelo- 
grammorum lacera quae funt circum asquales angulos 
# 14. hujus. reciproca fixnc, ea inter fé funt ^.aequalia. ergo paral- 
lelogrammum b g sequale eft parallelogrammo d h. ac- 
que eft parallelogrammum quidem b g, quod fub rcótis 
aneis A b F contmecur, etenim a g eft aequalis f, paralielo- 
grammum vero d h quod c<Mitinetur fub ipfis cd e, cum 
CH ipfi e fic aequalij. redtangulum igitur contencum fub 
A B & F eft «quale ei quod lab ipfis e d & e concinecur. 
Ec fi redangulum concentum fub a b f fic acquale ei quod 
fub e D & E concinecur. dico quacuor retìas lincas propor- 
tionàlcs eCTe, videlicec ut ab ad e d, ita e ad f. iifdem e- 
nim conftrudtis quoniam refiangulum contencum fub a b 
& F eft xquale ei qiyad fub e D & EConiinetur, acque eft 

concentum 
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Cooteotiun quìdem fiib a b p eft reébngulum b g \ etenim a p 
eft aequalis f : contentum vero (iib e d E eil re&angulum 
DH, quod CHipfi Eficasqualis. eric parallelogrammumBO 
acquale parallelogrammo dh, & funt sequianguia. xquali- 
um aucem & ^uiangulorum parallèlogrammorum latcra, 
quas circum asquaJes angiulos recìproca fiinc ^. quare ut a b 4 i^lesipa.. 
aìdcD,ic&cHadAG, sequaiis autem eft e h ipfi e, & ag 
ìpQ F. ut igicur A fi ad e D, ita e ad f. Ergo fi quatuor 
reóbe lioeas proportìonales fìierlDC, re&angulum fub extre- 
mis contentum acquale eit ei quod fub mediis continenir : 
&:li re^bngulum iub extremis coittentum ^quale fuerit ei 
quod fub mediis continetur, quamor reólae line» proportio- 
nales erunt. Quod oportebat demonftrare. 

PROF. XVII. THEOR. 

Si tres r§£ta linea proportionales fuerint, reff^ngulum 
fub extremis contentum ^equale'ejì et quod à media 
fit quadrato^ Ea fi reSlun^uìum fub extremis con* 

tentum Jequak fuerit ei quod à media fit quadrato^ 

tres reRa linea proportionaks erunt. 

Sint ttes rciSte lineae proportionales a b e : & fit ut a ad 
B, ita B ad e. dico redangulum contentum fub a c acquale 
à& ei quod à media b fit quadrato, ponatur ipfi b asquafis 
D. £t quoniam ut a ab b, ita b ad e, asqualis autem b ipfi ^ 

d; erit ut a ad b^, ita d 
« ad e. fi autem quatuor re- 
dx linese proportionales 
fiierint redangulum fub ex- 
tremis contentum eft ^ se- 
quale ei quod fùb mediis 

continetur. ergo redangu- 

hunfiib AC contentum eft ~K B 

aequale ci quod continetur fiib b d. fèd.reótangulum conten- 
tum fub b n eft acquale quadnto quod fit ex ip(a b ; etenim b 
eft sequalis d. reótanailum igimr contentiun (ub a e eft 
sequale ei quod ex b nt quadrato. £t fi re&angulum con- 
tentum fub A e asquale fit quadrato quod fit ex b. dico ut a 
ad B, ita eflfe B ad e. iiidem enim conftruótis : ai|ontam rcft- 
anguìum contentum iùb a e atquale eft quadrato quod fit 
ex b^ at quadratura quod fit ex b eft redbangulum q[uod fiib 
ipfis b d continetur, eft enim b xqualis ipfi d ; erit reélan- 
gulum contentum fub a c sequale ei quod (ub b D continetur. 
fi autem reólangulum fub extremis contentum aequale fue- 
rit ei quod Xub mediis continetur, quatuor reóbe lineae pro- 
portionales 
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portionales ^ eninc. e^ igitur ut a ad b, ita d ad e ; seqtialis 
autem b ipfi d. ergo ut a ad b, ita b ad o Si igioir tres 
reStx lineas proportionalés fuerint, reétaogulum fub extremis 
^ contentum ed acquale ei quod à media fit quadnux). £tfi 
reélangulum fub extremis contentum acquale fuerit ei quod à 
media fìc quadrato, tres reéhe lineas proportionaies erunt. 
Quod pporcebac demonftrare. 

PROF. XVIII. PROBL. 

. ^ Jafa reffa lìnea dato reSfilineo Jimik^ ^JimUitar 
pofiium reSiitttteum Jejcrihere. 

Sit data re^ linea ab, datum autem reOilineum ce-' 
oportet à reda linea ab re&ilineo ce fimile, &f finsiliter 

[)oGtum reOilineum defcrìbere. Jungatur d f, & ad redam 
ineam ab, & ad punda in ip& a b, angulo quidem e aD- 

tf 23.priini. quàlis angulus * conftituatur 
CAB, angulo autem cpp 
angulus A B G. rdiquus igimr 
CFD angulus reliquo agb 

h Cor. ^2. eft ^ aequalis. ergo asquian- 

primi. gulum eft FCD tfiangtflum 

triangulo gab; ac propte- 'f 

c4. h^jus. rea <- uc, p o ad q b, ita fc ad 

» G A, & e D ad A B. rurfus conftituatur ad redam lineam 

b G, & ad punAa ih ipfa b *g, angulo quidem d f E aequalis 
angulus BGH, angulo quidem fde aequalis gbh. ergo re- 
liquus ^ ad E reliquo ad h eft aequalis. asquiangulum igitur 
eft triangulum fde triangulo gbh. quare ut ^ fd adG% 
ita F E ad G H, & ED ad h b. oftenfum autem eft Se ut fd 

^ii.quimi.ad GB, ita F e ad G A) &cd ad ab; & ut igitur /< f c ad 
AG, ita CD ad A b; & fé ad gh, & adhuc e d ad hb. ita-* 
que quoniam angulus quidem cfd eftasqualis angulo ag 
b; angulus autem dee angulo bgh. erit totus cfe angu- 
lus toti AGH aequalis. eadem ratione & cde eft asquìdis 
ipfi A B H, & prxterea angulus quidem ad e angulo ad a 
a&qualis^ angulus vero ad e angulo ad h. aequiangulum igi« 
tur eft A H ipiì e e, & latera circum apquales ipfius angulos ha- 
bet propòrtionalia. ergo reólilineum ah re&iUneo ce fi* 

« I, Dìtfin. mile « eric : a data igitur reda linea a b dato redtilineo e B 

^f^' fimile, & fimiliter pofìtum re&ilineum ah defcriptum eft* 
Quod tacere oportebat. 

FROP. 
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PROF. XIX. THEOR. 

SimfSa iriangula inter fé Jmt in duplicata propcr- 
titme Jaterum bomoh^orum. 

Sint fimilia trìangpla abc def habentìa angulutn ad b 
«qualem angolo ad e, & fit ut a b ad b e, ita de ad e f, 
ita ut latus B e homologum fit later i e f. Dico abc trian- 
gulum ad triangulum def duplicatam proportionem habere 
ejusquam habet BCadsF. Sumatur enimipfis «bc ef ter-^m.hnjus. 
tia proportionalis b g, ut fit ^ 

Bc ad EF ita' ef ad bg. 
& jungatur g a. quoniam 
igitUT ut ab ad b c, ita cft 
DE ad E F ; etit pqnnutando 
utABadDE, ita Bcadsp. 

fed ut bc ad ef, ita ef „ 

ad B G. . ut y igitur a b B ^ e jc f 

ad de, ita E F ad bg. quare triangulorum abg DEF^xi.qiiintL 

latera qux fimt circam asquales angulos reciproca fiidt. 

quorum autem triangulorum unum uni asqualem ha- 

bentium angulum latera quae circum asquales angulos 

reciproca fiint, ea inter fé aequalia ^ funt. acquale ieitur e i^ . Imjus. 

eft A B G triangulum triangulo def. & quoniam eft ut 

B e ad E F, ita E F ad bg ^ fi autem tres redbe linese prò- 

portionales fint, prima ad tertiam duplicatam proportionem 

à habet ejus quam habet ad fècundam : habebit igitur b e ^ ^/Def. io. 

BG duplicatam proportionem ejus quam habet b e ad e f. ut quinti. 

autem b e adBO, ita abc triangulum ad triangulum abg. 

ergo & A bc triangulum ad 'triangulum abg duplicatam 

proportionem habet ejus quam b c habet ad e f. eft autem 

ABG triangulum triangulo def asqude. & triangulum igitur 

ABC ad triangulum d e f duplicatam proportionem habebit 

ejus quam habet b e ad e f. Quare fimilia triangula inter fè 

in duplicata funt proportione laterum homologorum. Qìiod 

oftendere oportebat. 

C^. Ex hoc manifeftum , eft, fi tres re<fte lineae proppr- 
tionales fuerint, ut prima ad tertiam, ita eflè triangqlum, 
quod fit à prima ad triangulum quod à fecunda fimile, & 
umiliter defcriptum ^ quoniam ofteiifum eft ut e b ad b G, . 
ita A bc triangulum^ ad triangulum abg, hoc eft ad triaa» 
gulum'DEF. Quod oftendere oportebat. 

PROF. 
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PROF. XX. THEOR. 

!-. Similia poljgonain fimilta trìanguìa dividuntur^ fy 

numeìo aquaUa^ ^ bomohga totis ; ^ polygwum 
ad pofygonutn dupticatam proporttonem bahct ejus 
fuam ìatus homohgum habet ad bomohgum ktus. 

SintfimiliapolygonaABCDÉ fghkl, ficfic AB'homo- 
lojgumipfiFG. dico polygoaa abcde fghkl in finùiia 
triangula dividi, & numero aequaUa, & homologa totis; & 
polygpnuhi abcde ad polygonum fghkl duplicatala 
proportionem habcrc ejus quam habec a b ad f g. jungan- 
tur B E E e GL/L H. Et quoniam fimileeft abcde polygo- 
num polygono fghkl, angulus bae angulo gfl eft«- 
qualis; acque eftutBA ad ae, icaGF ad i^L. quoniamigi- 
tur duo trjangula funt a b e ^ 

FGL unum angulum uni 
{ingulo aequalem habentìaj 
circum aequalcs autem an- Ej 
gulQ5 latera proporcionalia : 
4 6. hujm. erit ^ criangu um a b e tri- 
angulo FGL aequiangulum. . 
ergo & fimi e. angulus igi- 

tur A b E sBqualis eft angulo f e l. eft autem & totus a b e 
- . . L^ci. angulus aequalis ^ toti f g h, propter fimilitudiném polygo- 
hujus. norum. ergo reliquus e b e reliquo l g ir eft xqualis. & 
quoniam od fimiiitudinem triangulorum abe fgl, eft ut 
E b ad b A, ina L G ad G F. fed & propter fimiiitudinem p(>- 
Jygonorum ^, ut a b ad b c, ita eft fg ad g h j erit ex «- 
e z I .quinti, quali Ut '^ E B ad B c, ita L g ad cìh. hoc eft circum aequales an- 
gulos ebc lgh iatera funt proportionalia; aequiangulum 
igitur eft ebc triangulum triangulo lgh. quare& umile, 
cadem.ratione & eco triangulum fimile eft triancuio lhk. 
fimlia igitur polygona abcde FGHKL^in fimilia trian- 
gula dividuntur, & numero aéqualia. dico & bon^ologa to* 
tis, hoc eft ut proporcionalia fint triangula, & antecedenti^ 
quidem funt abe ebc ecd, confequentia aucem ipforum 
F e L L G H L H K. & A B c D E polygonum ad polygonum 
FGHKL duplicatam proportionem habere ejus quamlatu» 
homologum habet ad homo.ogura latus j hoc eft a b ad fg- 
quoniam enim fimile eft abe triangulum triangulo fgl^ 
habeb^t ABE triangulum ad triangulum fgl duplicatam 
* 19. hujus. proportionem ^ ejus quam habet b E ad g l. eadem ratione, 
f xi.quinti. &triangu;um bec ad glh triangulum duplicatam ^pro- 
portionem habet ejus quam b E ad ox. eft e igitur ut a b e 

trian- 



angulo FGL aequiangulum* . -, ^ ,^ — -- 
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triangqlum ad triangulum f g l, ita triangulum b e e ad . ^ 

G L H triangulum. rurfus quoniaxn fiinile eft trìangMlum e b e ^^ 

trìangulo l g h, habebit e b e triangulum ad triangulum ^. 

LGH duplicatam proportionem ejus quam reda linea e e 
habet ad redtam h l. leadem ratione & e e d triangulum 
ad triangulum LHK duplicatam proportionem babet ejus 
quam e e od h l. dt igitar ut triangulum b e e ad triangu- 
lum lgh, ita CEO triangulum ad triangulum l hk. ofteh- 
fiun autem eft & ut e bc triangulum ad triangulum l GB, 
itE triangulum abe ad triangi2um fgl. ergo ut trian^ 
gulum ABE ad triangulum fgl> ira trian^um bec ad ' 
ghl triangulum, & trisuigulum bcd ad ipfum lhk. & 
igitur ut unum antecedentium ad unum cònicquentium 4 fic/<^*9^<'^'' 
omnia antecedentia ad omnia confequentia. ergo ut trian- 
gulum a b e ad triangulum FGL, ita A B e D E ppiy^onum ad 
polygonum fghkl: fed abe triangulum ad triangulum 
FGL duplicatam proportionem habet ejus quam latus homo* 
logum A B habet ad nòmologuìn latus f g : fimilia enim tri» 
angula in duplicata funt proportione laterum homologorum. 
er^ & A B e D E polygonum ad polygonum fghkl du- 
plicatam proportionem habet ejus quam a b lams homolo- 
gum habet ad fg homoldgum latus. Similia igitur pol]^ 
pona in fimilia triangula dividuntur, £c numero aequalia, & 
homologa totis ; fic polygonum ad polygonum duplicatam 
habet proporrionem e)us quam habet latus homologum ad 
homologum latus. Quod oportel»t demonftrare. 

£odem modo & . in fimilibus quadrilateris oftendetur ea 
eflè in duplicata proportione laterum homolgorum. often-» 
film auteoi eft & triangulLs. 

C O ,R O L L. • 

I. Ergo uni ver(è limiies figuras redilineae a 
Inter fé lunt in duplicata proportione homo- 
logorum laterum. & fi ipfis a b fg tertiam 
proportionalem fumamus^ quas fic x ; habebit 
A B ad X duplicatam proportionem qus quam 
habet ab ad fg. habet autem & polygpnum 
ad polygonum, & quadrìlateram ad quadri- 
leterum duplicatam proportionem ejus quam 
latus homologum habet ad homologum la- 
tus, hoc eft AB ad fg. atque oftenfum eft 
hoc in triangulis. b g x 

%, Univcriè igitur. manifeftum eft, fi trea redaslineae 

. propor- 
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proportionales fuerint, ut prima ad tcrtìam, ita eOè figuram 
quae fit à prima, ad eam quac à fecunda, fimilem & fimili- 
tcr defcriptam. Quod oftendere oportcbat. 

PROF. XXI. THE OR. 

§ÌiiieeiJemreSfìlineofuntJimilia^ fy inter Je^ Jimìià 
Jmt. 

Sit enim utrumque reailineorum a b fimiie reaUineo e 
dico & reaUineum a re<ailineo b fimilc eflè. ' Quoniam 
enim fimilc e(t a refliiline- zv 

um reóHlineo e,* & ipfi ae- 

n I. Def. quiangulum a erir, & cir- 

àujuj. cum acqualcs angulos ia- 
cera babebit proporcionalia. 
rurfuB quoniam fimile eft 
reétilineum b re<3;ilineo e, 
sequiangulum ipfi eric, & 

circum asquales an^os lacera proportionalia habebit'*- 
utrumque igicur redilineorum ab ipu c xquiangulum e(^ 
& circum xqualcs angulos latera,habec proportiomlia. quarc 
fic reddlineum a ipfi b eft dequiangulum , lateraque circum 
aequales angulos proportionalia habet; ac propcerea a ipfi b 
eft fimile. Quod demonftrare oportebet. 

PROF. XXIL THEOR. 

Si ^uatmr reSta lincee propcrtimaks fuerint^ é" ^cSu 
linea qua ab ìpfis fiunt^Jìmììta^ ^fimiUter deferii 
pia proportionalia erunL ^ fi rettilinea qua ah 
ipfis fiuntj fimilia^ fy fimilifer dejcripta^ proparttma- 
ha fuerinU ó* ipfa reSta linea proportionales erunt. 

Sint quatuor rcStx lineae proportionales abcdefoh, 
« t2. hajus. & ut A B ad e D, ita fic E F ad G H. defcribanturque « ab 
ipfis quidem ab gd fimilia, & fimiliter pofita reftilinea 
KAB LCD: ab ipfis vero ef gh deicribantur redilinea 
fimilia, & fimiliter pofita m f n h. dico ut k a b reAilioeum 
ad reólilineum lcd^ ita elle reAilineum mf adipfiimKH 
*ii.hujtts.re<ailincum. Sumatur ipfis ^quidem ab cd tertia propor- 
' tionalis X y ipfis vero e f g H tertia proportionalis o. & quo- 
niam eft ut A B ad CD, ita ep ad g h: ut autem e d ad k, 
. . ita G H ad o; erit ex acquali ^^ ut a b ad x, ita e f ad o. (ed 
TcoT^xo' ut A B quidem ad x, ita eft << reftilineum k a 6 ad l e d reài- 
hujuj! ' lineun). 
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liiieam, ut autem ep ad o, ita ^ reOìlineum mp ad re£H- 

linaun mh. uc ijàtur kab redilineum ii redilineum 

LCD> ita eft «re£lineuffl MP ad ' euqaìntu 

VH redilineum. £c fi fitut kab -^ 

reffilineum ad redtilineum lcd, 

sta reétilineum m p ad reétìliocum 

MH. dico ut AB ad CD, ita^efle 

E p ad GH. fiat enim ut a b ad cd, 

ita E p ad / p R, & defcribatur ab 

ipià PR alrerutiì redlilineorum m p 

KH fimile^ & fimiliter pofitum 

re&iline^In s r. ^oniam igitur efi: 

uc ab adcD^itaEPad pr, & 

defi^ipta fuDt ab ipfis ^uidem a b 

e D fimUia, & fimiliter pofita kab 

LCD reAilinea,* ab ipfis vero ep 

p R fimilià -& fimiliter pofita reótì- ^ ^ 

linea m p s r, erit ^ ut k a b refti- ^' '^ ^expriui 

lineum ad reàilineum l.cd, ita reàìlineum mp ad Rsdemon- 
re&iUneum: ponitur autem &ut reótiUneum kab ad re-^ii^ 
étiiineum lcd, ita mp reétìlineum ad re&ilineum mh. 
ergo ut reótilineum m f ad reótìlineum n h, ita m p reétìli'- ^ 

neum ad reélilineum s r. quod cum reétìlineum m p ad u- 
trumque ipforum n H s R eandem habeat proportionem, 
erit ^ redihneum n h ipfi sr «quale, eft autem ipfi fimile, h^^. quinti. 
& fimiliter pofitum. ergo g h elt sequalis p r. & ^uooiam 
ut AsadcD, itaeftEPadpR: acqualis autem PRijpfi gh; 
erit ut A B ad CD, ita E p ad G H. Si igitur quamór redas 
lineac proportionales fiierint, & re^ilinea qux ab ipfis fi- 
unt, finulia, & fimiliter deicripta proportionaUa erunt : & fi 
redminea quas ab ipCis fiunt, fimilia, & fiofiliter deicripta 
proportionalia fijerint, & ipfie redtac lioeae proportionales 
erunt. Quod oportebat demonftrare. 

L E MM A. 

Pofifis tribus reSis juihu/cunfue A, b (^ c ; ratio ^ 
prima A ad tertiam e, aauahs ejl nationi compojita 
ex ragione prima A adjècundam b^ ^ rottone Je- 
cunda b ak tertiam e. 

&t V. G. numeru$ Htnarius txfomms fiu demmma$or ra^ 
timùs A ad By hoc off pi a ttifla iffius B^ é" fit mtmirus * 
fuatemarius exponens rationis B ad €, erit numerus duode^ 
narhts ex numeri ternarit ér juatetxarU maltiflicatiem 

compo» 
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^ompojttus exponens ratimis a adc^ nam futa a comtmei^ 
ter, (^ B contmet e qu^er, conttneBit a iffum e ter fus* 
ter^fiu duodecies. idem de aliis multiplkitus pei fiUnmuH'f 
flìciius verum eH, Univerfalù vero hujus Theorematis demm^ 

ff ratio tali$ efi^ ^antitas rattonis a ad ^ efi Humerus ~ 

fciL qui multiplicans confiquA^ 

tem producit antecedentem. Et A - ■ ' ■■■ >-— ^ * ' ' » 

Jìmiliter quantità^ rattonis nad b — — — 

cefi ^ Atque ha dua quanti- e— 

tates iwter fi multiplicata efficiunt numerum !^^ aui eff 

B X e 

quantitas ratimit quam re&anguium comprehenfim fitb reéHs 
A e^ B hal^t ad reltaniulum fiàò hérc reBie. Ad^^que iiàa 
ratio reéianguli [uh ACTBy ad reiiangulum fih B iè* C ea off 
qua in finfu def y. hujuty compomitur ex rationilms Aads 
ér B ade fidper i. 6. re^angulum fui Aé'^tfi^d reS" 
angutum Jhh ^ ér c^ ut A ad e. ér^igitur ratio a ade aqua- 
, H9 efi ratiom con^fita ex rationilms had^éthadc. 

Pofitis vero quatuor reéiie quihufiunque A, fi, e, ^ D ; Ita- 
tio prima a ad quartam d aqualis efi ratiom compofita ex 
ratìone prima A ad ficuudam b, é* ratione ficunda B ad ter* 
\ tiam e, & ratione tertia C ad quartam D. 

Kam in tribus reBis A, c^ D, 

ratio A ad ry aqualis eH ratéoni A- ■ « 

eompofita ex ratiemibus a adCy . 3 . 

^ e adD. Ef baffenns efi 0^ 

^ fienfum ratiemm Aadc aqualem C» ■' ■ " ' '■ 

' elTe ratiéniHompofita ex ratio- ^ 

mhs AadB &B ade. Etigt-- 

tur ratio fy ad ìì aqualis efi ratiom compofita ex ratieuiiui 
A ad Br]B ad e é^ e ad D. Simifiter oFtendetUTy in quotcun- 
que reBisy rationem prima ad uitimam aqualem effe rationi 
compofita ex rationibus prima ad fieundam, ficunda ad ter- 
tiam, tert'ta ad quartam, ^ ita demceps ufque ad uitimam. 

Si exponantur alia magnitudines quattbet, prater re&aSy 
idem obtinebit, g^uod confi abit fi concipiantur tot reBa a« b, 
e é^c. prdine pofita quot fiànt magnitudines, ér in eadem 
ratione : ita viz. ut re&a A fit ad reBam b ut prima mo" 
gnitudo ad ficundam, & re&a B ad reSam e ut ficunda 
magnitudo ad terttam, é^ ita porro, Manifefium efi per %%• 
5. ejfi ex aquo reBam a ad uitimam reBam ficutprivut ma* 
gnitudo ad uitimam. Sed ratio reBa a ad uitimam reSam 
aqualis efi rationi compofita ex rationibus A ad b, b ad Cf Ó" 

- sta 
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iigferr0 nfyne ad iJimam reffam. EP^ex ijfAfiefiy ratio- 
tMjipihet reSa ad fibi froximatn eadem efi cum rativne 
ÀaffufaJinis ejufdem ardinis ad fihi proximam, Ef igitur 
ratio frsma magnitudinis ad ultsmam ajua/fs eH rationicom" 
f^fitéf ex ratianiius frim^ magmtudims ad ficundant^ficunda 
ad tertiamy et ita deincefs ufytte ad ultimam. ^uùd de* 
memfirare eportetat, 

PROF. XXIII. THE OR. 
tj£qwangula pàraUelogramma inter (e propcrtionetn % /j^^ 

Sint asquiaoguJa parallelogramraa ac ck sequalep ha--: 
benda BCD anmilum angulo £CG. dicops^rallelogrammum 
AC ad parallelogramiiHim cf proportio^em h^bere com-^ 
pofitam ex lacerìbus, videlicet coroppfitain ex proportione 
quam habet bc ad cg, & ex proporcione quam pc habec 

Jd e E. ponatur enimuc bc fic ip dire- a . jp h 

idcam ipÈ cG. ergo & dc ipfi CRin di- 7 

^reéhim ^erit: & compleatur dg parai- / / / e i4.primi. 

lelogrammum : exponaturque reaa li- ^ c\ — r 

Bea quxdam k, & fiat ut b e ad cOy ita 

^ K ad L, ut aucem dc ad ce, ita l ad / / / / bi%, hajas. 
II. proportiones kitur ipQus k ad l, & 
il. ad M exdem urne quas proportiones 
Ihtenun videlicet Bcadco, &Dcad 
CE. fèd proportio K ad M compofita _ 

cft«; ex proportione K ad L, & proppr- / / / * «rpcrLem- 

tìorie L ad M* quare & k ad m propor- * 1 h ' ma fapc- 

tionein liabet ex lateribiw compofitam. '^ *- ^^ ^ ""'• 

& quoniam eft ut bc ad cg^, ita^c parallelc^rammum ^ i. imjus, 
ad paraUelogranamum e h , fed ut b e ad e a> ita k ad l : 
erit e ut K ad l, ita paraUelogrammum a e ad e h psu:alle-^ 2, quinti. 
lograoimum. rurfus quoniam eft ut d e ad ce, ita e h pa- 
lafielogrammum ad paraUelogrammum e f : ut autem d c 
ad e E, ita l ad m. ergo ut l ad m, ita erit « parallelogram-^/io.^uInu. 
unum cH ad CF paraUelogrammum. itaque cum oftenfum 
fit ut K quidem ad l ita a e - paraUelogrammum ad paralle- 
logmunmum ch: ut autem l ad m, fta paraUelogrammum 
CH ad CF paraUelogrammum^ erit /«x aequali ut k ad m> 
ita AC paraUelogrammum ad ipfum cf. hapet autem k ad 
M proportionem ex lateribus compofitam. ergo & a e pa- . 
lalfelogrammum ad parallelogrammuEQ cf proportionem 
babebic compofitam ex laterilHis. i^quiangula igitur paral- 

K lelogramma 
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ologramma inòer fé |>ropottionem faftbènc ex J^r9xi8 com^ 
pofìtùxa. Quoà oporttìMX dtmoo&rixé. 

PROF. XXIV. THEOR. 

pinnis ùaraffelcgràffmiy ipae ckca MàfAeìrum funi p(h 
ralkhgramma^ fy toti^ ^ tnter fé fimìltà funi. 

Sic parallelogrammum a b e d, cujus diameter a c : eira 

diametrum vero a c parallelogramma fine e g h k. dico 

^ W^ ^ ^ '^ parallelogramma eg Hit & tori abcd, & inter fc fimifia 

\ . .^ *^ eflè. Quoniam enim uni laterum; triangoli abc^ videlicet 

^^ . * «^jt. X ipfi BC parallela du<fta eft ef, erìt * ucbe ad e a, ita cf 

ad FA. quoniam rurfiisuni latenim triànguli ac£>^ nléttipe 
ipfi e D dud:a eft parallela 
, A 2. hujus. FO, ut e P ad F A, ita * erit 

DG ad e A. fed i^t CF id 
FA ita oftenfa eft & b e 
ad EA. ergo & ut Bit ad 

h 1 1 .quinti. E A, ita ^ D G ad G A, COm- 
t iS.quinti.pQQgjjjjoqQg e Ut ^ A ad A Ej 

ita DA ad A G, & permu- fi X 5c 

tando.ut ba ad. ad^ itfit ea ad ag. paraUelogramicioniiD 

igiàir ABCD ^^ latera quse circa conttnuneni anguium 

, B AD {Aroportioàalia fiint. & quoniam parallela eft gf ipfi 

à%^.^tmà.^Q^ anguius quidera agf eft ^ dEqttalis angulo Aix:, a&* 
gulus vero gfa asqualis angulo dca^ dcangUìils i>à^ eft 
comiqiuots duobus triangulis ad e agf^ erit triaiiiguliffli 
ADC triangulo agf sequiat^ulunl. eadem tatione & t 
anguium acb sec^uiangulum eft triangulo a'fe. totum t 
tur parallelogrammum abcd parallelc^irammo eg eft ^ 

#4. luijus. quiangulum. ergo ìit a d ad d e, it^ « a g ad g f, ut autett 
bc ^d'c A, ita g p ad fa, £c iic ac ad cb, ita af ad fI^' 
& prssterea iltcBadBA, itaFEad e a. itaque quonìi 
oftenfùm eft ut dc ad e a, ita eflè <^f ad p a,* ut aac 
AC ad cb, its ÀF ad fe^ erit ex scqdali ut V^<: adCB, ii 
gf ad fé. ergo parallelogrammorum a^bcìO cg proj 
tionalia funt ktera quae circum se^uales angulos, ac { 
rea parallelogrammum abcd parallelogrammo e'g 
mile. eàdem ratione, & parallelogrammum abcd 
eft parallelogrammo kh. utrumque igitar ipforum e^ H 
parallelogrammorum, parallelo^ammo abcd tSi £ 
' quas autem eidem rediilineo funt fimilia, & inrer (è fi 

/ix.hujiis./Tunt. parallelc^ramnium igitur eg fimile eft pftnill 
grammo HK. QuaregmnisparaUelognuriàaiqùdecirca 
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tram fune paraUelogramnsa $t toti^ & *)ncj^r4è funt fimUia. 
Quod ofkendcre oporcebat. ' 

PROP/XXV. PROBL.. 

7>atù reStilìneo^ fimìk:^ i^ alteri dato aquak idem 



i4r 



conBuucr^. 



•1 <i 




b i4.primi. 



d iS.htijos. 



Sit (btum quidem redlilineum cui pportet . fienile qqpfli- 
tuere ab e, cui autèm ! aguale (ito. oportet ipà ab e I17 
mile, & ipfi p «quale idem cooftituere.. •Applicctur^^*44p"«2. 
red:^ quideni lineam bc redlUineo abc .«quale piMr^I- 
lelo^ammum b e. ad reftam vero e £ applicean; « parallelo- 
^ammum cm «quale . *" 

ipG D, in angMlo fc e, 
qui CB L an^o ed «- 
qualis. indtteóhun igi*^ 
tur^eftBcipfi CF, & 
LE ip& EH. ^mannir ^ 
e inter, b e e f mccjia ^^ 
propof ùonalis 6 h« &^^ 

ab ipfa G H defcribatur . . , . ^ 

gcauìnmm KG» fi-.** E K ^ 

mile & iìmìlicer poGtum rettilineo ab e. £t quoniam di 
ul\ b^c ad 0^ ita gh a4 cf, ^ autem ,crés,re;<£t« line« pro- 
portìona^es une, ut prim^ ad eertiam/* ita eft fi^ra qu«f'9^^'^^*' 
fie à priìpna, ad eam qu«^ Sép^nà^ fim^èin' &; iiixliliter . dé-^'^^J*^' 
Icriptam : erie ut b 9 ad e F9 ita a b c rèf^Uneum ' ad r^^ti- 
Imeum kgh. fèd & ut ]^ e ad cf, ita / p^aUelbgrammum/i* ^f^-, 
"BB ad EF parallelogràmmùro, ut xigiw.reàilin^um'ABC^"'^"^*' 
ad réÉUlinetim k g h, iea b e parallelogramtnum ad j^alle- 
Icgrammum ef. quare permueando ut abc redilinèum 
adparallelG^amipum be, ita re&ilineumcGH ad ef pa- 
rallelogrammum. eR aìuteni redìlineum abc «quale pa- 
rallelograimno be. acquale. i^tur eft{& kgh reoilineum 
parallelograxnmo e f. led e f parallelogrammum «quale eli: 
redìUneo bV ergo & reólilineum r g h ipfì d eft «quale refl: 
autem i^tn finale refitiUneo abc. Dato igitur redSiiDeo 
ABC fimile^ ^ altieri dato p acquale idem cooìftitutum eft 
kgh* Qiiod facere opoitf^t. 
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PRO P. ; XXVT, T H E O R. 

Si 4 paralkkigrammo paralklogrammUm auferatur Ji- 
tntle toùy ^Jmilker pojìtumy comfnunem ipfi an* 
gulum hahensy circa eandem Jiametrum eji toti* 

A parallelogrammo enim ab od parallelogrammum af 
auferacur, fimile ipfi abcd, 6c fìmiliter poficum commu- 
nemque ipfi angulum habens d a b. dico parallelogrammum 
AB e D circa eandem eflè diametrum parallelogrammo af. non 
cnim, fed fi fieri potdt, fit 
paralfelogramitii Bodèameter 
a h c,& producatur gf u^ue 
ad h; ducaturque per h alter- 
utri ipiàrum ad bc paral- 
lela H K* Quoìiiain igitur 
: circa eandem^amecrum eft 
AB CD parallelogrammum ___ 

A 14. huius, parallelogrammo k g j & erit * parallelogrammum a b e D 
^ s. Def. parallelogrammo it G fimile. ergo ut ^ d a ad a b, ita g a ad 
hujus. A^. "eft ajitem & prppter fimilicUdiùem parallelogrammo- 
<: II quinti, rum ABCD^rG^^ut pA ad A-Bi }ta ga ad ae; & digitar 
yf g A ad A E^ ita G A ad aKv quòd cum g a ad otramque 
li 9. quinti, ii^farum ak àe eandem proportionem habeat,- erìt ^ ae 
ipfi A K acqualis, minor majori, quod fieri non poteft. non 
igitur circa eandem diametrum eft abcd parallelogram- 
mum parallelo^àihmo a h. quare citta eandem diainetnim 
erit ipfi A F. Si igitur à parallelogrammo parallelogrammum 
auTeratur fimile toti, & fimilkèr pofitum, communem ipfi 
angulum habehsy circa eanderii diatnècrum^eft toti. Quod 
demonltrare oportebat. * . 




»j ■'• 



prof: xxvn. the or. 

Omriittm paraUehgrammorum Jéèùndum tandem re- 
lì^m lineam\applicatQrumy^ ^ deficientium fi^uiris 

. \p0raUcl(^anmis Jimilihm^ ©• JimiRter po/tttj^ ci 
qtus à dimidia defcribitur^ maximum efi qmdaddu 
midtam ejì applicatum^ fimile exiftens defe&uii 

Sit xt&x linea- ab; feceturque bifiuriam in e; & ad 
ab reétam lineam appiicemr purallelc^rammum ad de- 
ficiens figura parallelogramma e e, fimUi & fimiliter po- 
fita ei qu9e à cUmidia ijpiius ab decripta eft. dica onmium 

pacali»; 
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raUelogrammoram «d reStàm linearti 'ab applicattomm. 
defiknencimn figuris parallelogrammis fitnilibus, & fimi^ 
litcr pc^tis ipfì CE, ifiS^iftìtrtn . ^ , ^ 

eflc A D,À Aj>plìcctiir enim ad 
reStzm ìio^ain a b ;pandl6k>- 
grammum À f, deficiens figura 
parallelogramma ~h k fimili, èc 
umilicer pofifa ipfi e e. ' dico 
AD p^rtOfelogrammum ^ral- 
lelograipQK>/AF- majus efle. ' A ~^ ^^K JÉt' 
QuQniaim enim fimUe eft ■ psìraUelogràmm^m ce parallelo- ' . ^ 
grammo; ttK, circa eanden^i diame&uib' ^^flibt. ducatur eò^ 4 16. hujus. 
jTum Adiabieter d b, & cteicribacur fìg^it* qùoniam igìtiir 
CF.tfiff^quale ipfi»FEÌ;t<>tDmane ^ptìtlàtur hk/ tòtum 
igiti» e H coti K E eft\aeqviale.'fed cH<rft^*^«i}ualc CG,;q«K)(-^^43.primi. 
niam £o reéb Unei^ a (^ Ìpfi e b1 ergo & è e IpCt e k asquàld éft ^ 36 primi, 
con&chiine apponatur e f. tòtuto igttur a f eft sequaie gnoi 
moni ì> M N t quare ite fi, hoc eft A 1>* pa^allelogratiìmum 
parallelogrammo a f ^& maps. Omnium igimr pantllelb- 
grammorum (ècundum ejtndieiia redam linèaivn applìca^oram, 
oc defidentium figuris pàr^èlograromis fidiilibus^ ' St fimi- 
liter pofitisèiquxàdimicfia^defcribitur, maximum eftquckf 
ad dimidiuin eft applicatuttìV Quod dembhffrare oportl^bàtr; 

- ^ «'.I '.* ,.»» 
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Jm 



la 




datum reSiUneum, istù ^juah appUcmAm efi, m9t>. 
fnajusèffs co qtààd ad^fynidimn a^cutur ; Jiniìli^ 
hus èxmèntihu^defeilibaSyi^ eo jutfdyà dimidia^fy 
cop €uìoportet Jimile defktre. 

Sit data quidem redta linea a b : datiim autetn re&ilitieum, 
cui oportetxquale ad^acam re&am lineam a b applicare, io. 
e non majus exiftens eo oìiod ad dimidìam applicatum éfì, 
fimilibùs exiftentibus defeaibus ; cui autem oportec iirnile 
deficere fit d. oportet ad datam reélam lineam a b, dato 
re&ilineo e acquale parallelpgrammum' applicare, dcfìciens 
figura parallelogramma* quas (imilis fit ipfi d. Secetur a b 
bi^àm in E, oc ab ipu e b defcribatur ^ fimile, & fìmiliter à 18. hujus. 

C)fimm ipfi DJ quod fit e b f g, & compleacur a g paralle- 
grasunum. itaque a '6 vel acquale eft ipfi e, vel eo majus, 

K 3 ob 



dif. 



òli* 

cz6. 



dato reailmeo e «quale par^Uklogf^^^um iic« tìpl^bpatum 

cft,deficiens6jgùrapdfallelogrfqpipft;j.ji. - *^^ — 

EF ipfi D&qaiJi. ff aMtem nQ|tj?|Ì r"" 

dcqaale, etiti^k majus quàmjp^x^C-^.'ó 

que rjr «qi^ai^.eft he. crgo^'.^fcgF.-jr 

quàm e ,€ft .ttiaWs. qu9 autegì, '^ f . 

fuperat a/ et eiceffui i^qualiq, ^ 

vero D wìki & fimiliter pQgmrn^: 

^ cfe firoS^.* F, ;i fjHare :8c km ìrTi ft r. 
Krt^ *pn[i©k>gftj iptì .4e) i,^ yerp ; 

p^^^logr^mwin, . . aequ%l^ . igitii&.^t -& wu)gi 2f q; iplj^ ^ m. ¥ 
{juj«s.liW.^M firaile fifeEF.€rgQ&.A.1fi^.«>6 *p eff^<Ìmil]e...cirGa^ | 
^"J«»-^nctem igitur3d]t.f:diftm«rana';!C.o,j.p^^^ ^a- 

npietór p b, ^ ègìr^ ^ipfcribaqai:. iiaqué xjyqnian? i< f ^ft 
«quale ipfis e & k m fimuì, quorum x o eft «quale k m, erit 
refiquus r o ir fppjftpn aeqf^i? I?^?^^ e» ^-puoniam o r 
eft «quale xs, commune appóriàtiir sk. totum igitur ob 

tofi X B eft :^q«^%.M'^A fft|Eml? T V^Rniffn & U^ 
A |& lateri e b. ,quaire qc te- ip", 9 b- «quale. Communè ap- 
pònatur xs. eirgcJWtóm ^s^e^èequàicftotignotnomT^*. 
at r ** gnomòtt ipfi' e ^^imis èflr «^alis : Sc^s ìg^ur 



ipfi<: acquaie «nt. Qi^ftre ad datam coftam lincflem ab, dato 

fe^ioeo cv «({u^« par^^SfilQgmiKiKmiio t$ applicpium.^, 
4efìdeps %urav.par^!^o(ó'anpM22^;$ti^;ipfi 9 (^^ quQOiam 
SCsK fimiie eft ipff gb. Q^d àcere opórtebat. * 




PROF. XXIX. PROBL. 

^^^at^fn re&dfn ììneam dato ré&iiUnco èejuale parat 
\ khgramtnum applicar e ^ exceJens figura par^Oeh* 
gramm^ f^ fimìhs Jit^Ueri di^t^e^ 

{>it da($ r^£ta linea 4 b^ datum vorp r^eiStilìneum, cui opor« 
tee aequale ad ipfima a « applicare, fic e ^ ciai autem oportet 
fiiqile eccedere 0. oport;ec ad reé^un. lineam da;tQ redi- 
Ua^ e «quale paraUelogjFaqmum appUcgre, ei&cedens fi-. 

gura 
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, gun parallelopnamma (knili d* Secetur a b bi&rUcpi m £' . ,. 
acque ci eb ipfi ofimile, & fimiliter * pofimai psuaiUélo"* ^^-P"*"- 
grammum defcribatur e l. & utrìufque quidem.EL & e SB' . 

quale, ipfi vero d fimikèy^'Sc fimili- •__" . j 

ter polìcum idem é cpnftitujjtvr g h. • \ ^ . ^ * ^i"- ^"J' 

fimue igitur eft g h ipfi È C fitqiie 

K H quidem latus homologum lateri 

FL, KG vero ipfi FÉ. & quoniìM^ 

paiallelogrammum g h majus eft i- 

pfo E ify «rk reStsL li|ie^ f, ^ itiajor 

quàm F L, & K G major quàm f e. 

prpdp^ai^mr f l f % ^ ipfi qui- 

^ejp fc Pf asqua^is fi; f^m, jpfi vero 

KG aBqualis FEi|7, & cqmpleatur 

1^ N pafaUe}ograéunuip, efgo m n 

asqu4ceftiÌElimilfs ipfiG^. iè^pH 

eft Qmile e l ; m n igitmr if^ p j. fi- p — rz — y. jrKTT 

mile e erit ^ ac propterea circa ean- \ \ ^Mr^ ^ ^ j Ij^l^, 

dem diametrum ^^ eft e l ipfi m n. *. ^ ^ ^ d x6. hiiju*. 

ducatur ipfprum diametér f x, & figura defcribatur. itaque 
quoniam g H ipfi e L & e eft xquale, fed g h eft acquale 
MNi eric gc MN asquale ipQ él & e. copmune auferaJ^r 
£L. reliquus igitur <^Ti' gnomoQ ipfi e eft ^qualis. & . 
quoaiam a e eft aequalis eb, acquale eric £c am parallelo- 
grammum parallelogrammo e p, hoc eft ipfi l o. commune 
apponatur e x. totum igitur a x acquale eli gnomoni * Y *. 
fed ^rir gnomoa eft acqualis e. ergo fip ax ipfi c erit ac- 
quale, ad datam igitur redtam lineam a b dato redtìlinep 
e acquale parallélogrammum. applicatum eft a x» excedens 
figura parallelogramma p b, ipu p fingili, quoniam & ipfi e p 
finiile eft op. Quod fecifle opórtcbat. , 

PROF. XXX. PROBL. 

7)atam reffam lineam termiffaUm ex frema a^ tne^^ 
raùme f ecare. 

Sit data reéh linea terminata a b oportet ipfum a ]3 ex- 
trema ac media ratione fecare. Defcriba.tur 4 ex ab q^a-^^.primù 
dratum b e, & ^ a e ipfi b e acquale parallélogrammum 
k appUcetur e b, excedens ^ figura ad ipfi b c fimili. qua- ^ ^9. huiui* 
dracuip autem eft bc, ergo & ad quadratum erit. & quo- 
niam bc eft acquale cd; commune auferatur c e. r^iquum 
igitur B F reliqqo a d eft acquale, eft autem & ipfi acqui- 
^fngi^um. ergo jjpiqrum b f a d latera quac circum aequale^ 

K 4 angulos 
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r 14.. hujus. ^ngulos reciproce font e propoitionalia. ut igitur fé ad 

ED, ita eft A E ad e b. e(t 
d 34..priinì. autem F E acqualis ^ a e, hoc 

Cftipfi ABJ &ED ip(i AE. 

^ quare ut b a ad a e, ita a e ^ 

ad EB. fed ab major eft 
' quam a e. ergo^ a e quam 
« i4..quìnti. E B éft * major, refla igitur 
linea a b extrema, ac media 
ratione feda eft in & & majus ipfius fegmentum eft a E. 
Quod fecere oportebat. 

Aliter. Sit data reda linea a Bt oportet ip(am ab es- 
trema ac media ratione fecare. Secetur enim ab in <^ ita ut 
/ii.fecun-reàangulum / quod continetur fub ab bc acquale ut qua- 
^' drato ex ac quoniam igitUr fc<a3mg^lum fub a b b c a5- 

r 17. hujuf. ^^^ ^ ^ quadrato ex a c, erit ut b a ad a e ita ac ad c b. 
' ergo A B reda linea extrema 2iC media ratione feda eft. 
Quod facere oportebat. 

PROF. XXXI. THEOR. 

In reSangulis triangulis^ura quafit à Intere reffum 
- angulum fuhtendente^ aqualis eB eis qua k ìateru 

hus reStum anguìum contìnentibus fiunty Jimilibus^ 

j^Jimiìtter defcripùs, 

Sit triangulum redangulum abc> redum habens angu- 
ìum bac. dico figuram, quae fit ex bc aequalem eflèeis 
quae ex ba ac fiunt fimilÌDUS,^& fimilit^r defcriptis. du- 
catur perpendicularìs a d. Quoniam igitur in triangulo reA- 
angulo ACB ab angulo re-, 
do, qui eft ad A, ad bc ba- 
fim perpendicularis duóbi 
4 S. hujus. eft AD, erunt ^ triangula 
ABD A DO quse funt ad 
perpendicularem (imilia ro- 
ti a bc, & inter fé. & 
quoniam fimile eft ab e tri- 
angulum triangulo abd, erit ut «<:b ad ba, ita ba ad 
fi D. quod cum tres reóhe linea? proportionales fint, ut prima 
h Cor. 10. ^d tertiam, ita erit h figura quae fit ex prima ad eam qux ex 
hujus. iècunda, fimilem, & fimiliter defcriptam. ut igitur e b ad 
b d, ita figura quas fit ex cb ad eam qux ex ba, (imilem 
& fimiliter defcriptam. eadem ratione, & ut b e ad e d, ita 
figura quae fit ex Bcad eam quaé ex e a. quare & ut bc ad 

. ip&5| 
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y&BBD Bc, ita «sfigura quse exBC ad eas quasex ba AC,tf24^a«Kt. 
umUes, & fimiliter deicriptas. aequalis autem eft bc ipGs 
BD Dc. ergo figura quas fit ex bc sequalì^s eft eisquae ex 
B A A e fiunt, fimilibus, & fimiliter deftriptis. in iieóhuigu^ 
lis igitur. triangulis, figura qux fit i latere rtdum angu- 
lum (ùbtendente, asqualis eli eis qux à lateribu$ redum 
angulum continencibus fiunt, Ginilibus, &fimiliter defcriptis. 
Quod oftendere oportebat. 

PROF. XXXn. THEOR. 

Si dtéo trìangula twnpmantur ad unum atimìum^ qtue 
dm latera dmhus ìateribm prépùrtionatta bàheant^ 
ita ut bomologa latera iù forum etìam fint parallela^ 
reìioua trianguhrum latera in dire&um Jiht ipfis 
coff^ituta ènmt. : e 

Sint duo triangula abc dce quse duo latera ba a,c 
k duobus latcribus e d d e proportionalia habeant, fcil. fit fi- 
r cut b a ad A e, ita e D ad D E ; parallela autem fit a é ipfi 
i DC & AC ipfi D E. dico bc ipfi e E in difeaum eflè. Quo- 
niamenimAB paratela etto e, & in ipfas incìdit rcóla li- 
nea A Cy erunt * anguli ^' k . ' . ' 
temi BAc ACD aequales ^ ' «a^.prìmù 
incer fé. eadem ratione, 
& angulus e D E sequalis dt 
anguloACD. quare&BAc 
' ipfi CDE eft aequalis. 6c 
quoniam duo triangula funt _ 
ABC DCE, unum anpilutn b ' ' . C ' ''ifc 
ad Ay uni angulo ad d aequalem habentia, circuoi * sequales 
autenr angulos latera proportionalia, quod fit ut ba' ad 
A e, ita e D ad D E i erit * triangultìm abc triangulò; 'd c è 1 6, hajiui 
aequiangulum. e/go abc angulus eft sequalis angulb dce. 
oftenfiìs autem eft & angulus a e d a^ualis angulo b a c^. 
totus igitur ACE duobus abc bac eftsequalis. communis 
apponatur acb. ergo anguli ace acB angùlis bac acb 
cba «qùales funt. fcd bac acb cba anguli duobus 
reftis fiintacquales. & anguK igitur ace acb duobus rè- 
ftis aequales erunt. itaque ad quandam redam lineam a e, 
8c ad pundum in ipfa e, dux redae lineac b e e e non ad 
eafdem partes pofit^, an^los qui deinceps funt àce acb 
duobus reétis ^uales cfiKiunt. ergo bc ipfi e e Jn dire£kiim 
«erit. Si igitur duo triangula componantur ad unum angu-^ 14. primi 
}um quas duo latera duobus làteribu» proportionalia na- 

beanc 
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W^yiUL Ut, hQopdloga Utera ipibrum edam fiat pm^ìt^i 
reliqua triangulprun) l^ter^ in diredvim fìbi ipfis contatila 
drunt. , Qioq cjemppfti'are oportebat. 

' V fXOV: XXXIII. VTHEOR, 

jtt^\^hmUs dfqmiUhus anguR eanJem inhent propqrt^ 
noky quam circumferenti^ fHtkuf t^fififmty jfh^ 
ad centray fine ad circumferentias injiìiant : adlm 
autem ^ JiStwéSy quippt quiad cantra funt cm- 
Bitutu 

. Sint asqualéJs prcuU ab e 0£f^ &^ ^ cenau qqòdem 
ipf<>ru|n G H fine anguli bgc £h f, ad circuinferentias vero 
anguli BAc EDF. dico ut drcumferentia bc ad ,ef cir- 
cumferehtiàm, ita eOe ' & b g e angulum ad anguliùn ehf, 
2c angulum b a e ad angulum e d f : & adhuc ièé^orem b 

oc gd E Ji f fedtorem- ponantur ei>im ciraimfere^ti^ qui- 
deoì b c asquales quotcunqué 
"deinceps ck kl; circum- 
fer^ntisp vero e f, rurfiis «- 

riles quotcunqué fm mn. 
jiingantur g k g l h m 
. « H N. QKioniam igitur circunw - 
ferei^tiae bcck kl iiy»r 
fé funt sequdes, & ^gul^ 
i»27.tcmi.BGc CG^ KGL ii>iér fé fcquales * emnt. quotuplex igitur 
eft cir9umferentia b l cir<^mferentis^ b c, totyple^ eft & 
BG^^angulus anguli bgc. eadem ragione & quotuplex eft 
cirdtfDfereotta-N s-eiraiinferentix p f, totuplex & e h n an- 
^ìiilus. anguli ^H|^. fi vero aequalis ^fi: bl circunjiferei^ 
circumferentise e»;; ScangulusBOL stpgulo ehn er^ tì- 
qqalis.; 3c fi circumferentia B l major .eft circumferenda e n,^ 
major erit àc B G L ^ngf4u^ angulo E |i ^ ; & fi nùnor^ minor, 
quatuor igitur exiiiencibus magnitudinibus, d^M>^s vàxEàr 
rum.circumferentiisBc ef, & duobuj; ju^lis /^^c £^hp> 
fumptas iìint circùmferèn^is quìdem bC) & bgc anguU 
mue multiplici^ videlicet circumferentìa bl & bgl an- 
^la$ ; circumfeg^ntii» vero e f, & eh f anguli aeque mul- 
tjplicia, nempe circumferentia E n, & angulus ehn. acque 
Qft^ndun eft fi circumferentia bl fuperat drcum&rentiam 
s N, & 3 G L afigulup fuperare angulum e h n ^ & fi aequalis, 
h Def. f. ^<p4^^ \' & u minor, minorem elle, ut b igimr circumfe- 
guioci. ' rentiaBc ad ef circumferentiam, itas^lgulus bgc adan- 
gigiium E{»F. ibd uc BGC aogulus acjl angulum eh f, i£a- 

arigulus 





«aagulq? bac ad s^ p ^ ^ angul^m, .uteriwe;,-«i^ nuiitlqii^f iy.qai«L 
eftauplex> £c ucigimrBg dro^mferentii: «4 c^rcuioforcò-t 
, tìam Eti', ita& angiflus bgc adangulum e.h(V £ciagitlii9 
I B A e ad E D F angulum. quare in circulis ssquaiibus' anguli' 
eandetn habent propQrtioQanì qy^m ^ circuDbferentix qui- 
bus infiftunc, five ad cenerà , live ad circumferentias in- ^ 
aftant.. difp iofupcr & *^Cr »C jcìrqmfyìf^rk wi Wtuwfe- i 
rcntiam fe f^ ' ìAeffc fbapr^f» g « c ad » r i: Ì^Ù»rtmrPiaf 
gannir enim qc ck,» &; fuflnptis ià cir<2Hlpftp«tìls^BC ck 
pun£Us y, o, jungantu^ fic .fi ^ x e c<> QS-hittqì^iqMmtt^ 
duse fio oc duabu9. cq ,qK seqMal^ font, & aogqbs.9cqat*« 
les cpntinjsQt^ crit iBcJbafis, . ,. .^^ - « t> 

BC bafi ck' aequaKs. sequalc x^/^***^ - ' y^^'H^ 
I «^tur eft GBc crìangulum / /\ ; ?^ / ^ i >^ . * 4. primù 

triangulo. G e k. & quoniam 
I drcumftremia b<: circum- 

feréntiafe c£ eft a^u4lis> & 
i reliqua ' .circaraif'<?ronda quae 
Icomplettotum circulum A fi- 

c asqualis elt-rdiqusè quae eundoip circifiuni conipkt li^piMff^ 

X e legàientuni Tfgio^^^^o k ; ^ fw$ ìp ^ioiitHii r^tf 

cuIoriitn''fègmema, & inter fe/^iM^ac6<ni^.tfSQÌÌ!g|»eoMt»/H- «nil 
B X e eft acquale fegmento e o k. eft autem & b g e criangu- 
lam triangulo e gk acquale. & tocus igicur fe&or bgc fedlori 
CG K asqualis erit. Eadem racione & g k l fedtor utrique ipfo- 
rum gbc GCKeftaequalis.tresigiturfedoresBGc cgk kgl 
sequales fune inter fé. iìmiliter & fe£l:ores hef hfm hmn 
inter iè lunt aequales. quotuplex igitur eft l b circumferen- 
tia circumferenrix b c, totuplex eft & g b l fedor fe&oris 
GBC. eadem ratione & quotuplex eft circumfèrentia ne 
circumferentix ef, totuplex eft & he n fedor feótoris 
HEF. Sed (i. circumfèrentia bl circmnferentix en eftx- 
qualis, & fedor b G L xqualis eft fedori e H n 5 & fi circum- 
ferentia b l fupcrat circumferentiam e n, fuperat & b g l 
ft(^or fedppefn jsiff-N, & fi minor, minor, quatuor igitur 
exiftiehtiblfs biàgnirudinibus, duabus quidem bc ei^ cir- 
cumferentiis, duobus vero feéloribus gbc ehf, fumpta 
,func xque multipiicia circumferentias quidem bc & gbc 
fedtoris, circumfèrentia b l, & g b l feaor. circumferentix 
vero e F, & feftQris hef xque multipiicia, circumfèrentia 
EK, & HEN feftor, atcpae oftenfutn eft fi bl circumfèren- 
tia fuperat circumferentiam e n, & ièétorem b g l fuperare 
re<%orem ehn^ &fi xqualis, xqualem eflè; & fi minor, 

minorem. 
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toittorem. dì igituf ut b e circumferentia ad circumfen 
tiai& E F9 itft f^ét G B e ad H E F fedofrem. Quod of 
derc <^)ortebat. 

> . * ^ * 

>GO R O L L. 

I. Angelus ad ceiitnirh eft ad quataor te^s, ut arcus 
ìoBS^it ad totatn circumferentiam : nam ut angulus b a e 
ic&am, ita é c àrcus ad circuii 'q;uadrantem 9 quare qi 
dn^cando conTequentes, erit anguius bac ad qua 
mbosj ut arcus bc ad totam drcumfereiitiam. 

a. loacqualium circulomm arcus ilbC qui xquales 
cendunt angulos, five ad cen- ' ^ 

tra,' five ad periphèrias, fuht * 

fimiles. Nam eft X L ad totam 
pcrìpberiam ile, ut aneulus 
I A L ad quatuor reftos: eft ve* 
rout I AL feu BAC ad quatuor ^ 

f redos, ita arcus b e ad totam 
peiiphenac& bcp. quare ut > -^ 
IL ad totam periphertam i l e, ita b e ad totam peripberiam 
BCP. ac proinde ara» i l bc &ne fimiles. J 

^ Doae (èmidiafflietri ab ACà cónqentricis peripherSsJ 
.arcua auferuot fimiles il bc. 
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LJBEJl VNDECIMVS. 



DÈFINITIONES. 



M •' 



I. 

S. ♦ 

GBiduni eft, quod ' lon^tudinem, ladCudinem & ìcrafli- 
^ tudinem babec. 

II. 

SoM terminusefflòpe^des. 

in. . 

ReQa linea ad ptanum reàa eft,' quando ad omnss fedUa 
Imeas qu« ipfcm contingunt, & m fubjédlo fùnt plano, 
redlos ^gulos effidt. 

, IV- 

Planum ad Planum' redum eft, don redae lineas qùae 
communi planorum fefiionii^ reétos ang^os in uno plano 
ducuntur, alteri plano ad tù&os fiint ao^os. 

... a 

Redte lineae ad planum inclinado eft, cum ò, fublimi ter-- 
mino re£be illius lineas ad planum deduéla fiierit perpendi- 
culatir; atque à punélo quod perpendicularis in ipfo plano 
^flfircQrii^ ad propofitae illius Imeae extremiim, 'quod in eo* 
dem eft plano^ altera re^ linea fucfit adjiinaa^ eft, iip 
quam, afl^uf acutus inSftente linea^ & adjunda compre*' 
heafiis, 

VL 



n 



if^ EucLiois Elemintorum ^ 

Plani ad planum inclinatio cft, angulus acutus ,rc^ li- 
nds còrilentus, (quaè^n #roqu6 planormn ad idem còtnma- 
nis feajonis pi4<aiiib d^«, i^aps c^ fcaione angulus 
cflìciuitt. '*- *^- v' 

VII. 

Planum ad plantun fimiliopr inc)inari didrur, \ atqut 
^terum ad alcerui% tum didti inclinationum anguli inter & 
racrint scquales. 

Parallela plana (iint, quas inter fé non conveniunc 

IX., 

Similes folidae figiirae fiint, quse finnliixis planis -OMìtuioi- \ 
tur, multitudine aequaiibitó. 

X* 

jEquales & fiipiles folidas figura^ funt, quas finiilibus 
planis multitudine & magnitudine asqualibus contìnentur 

XI. 

Solidus angulus eft, plurium qu^ duarum lineanan qux 
fc mutuo contingjimt, nec in eadem font fuperficie, ad omncs 
lineas inclinatio. Vel folidut angulus eft, qui pluribua quàm 
duobus planis angulis in eodem non confiftentibus ra&o^ 
ftd ad Unum puiaoum òonftitutis continetùr. 

XII. 

Pyramis eft figura folida planis comprehenfa, qusc ab 
ung plano ad unum pun<ftum conftituuntiìr. 

xin. 

Prifina eft figura folida quae planis continetùr, quorum 
adverlà duo funt & aequalia & fimilia, & parallela; alia 
vero pacalktogramma. 

XIV. 

« 

Spbatra eft, quando femicircoli ^manente diafiftecro^ dr« 
oiindiiflus finnicirciiitis in feipfiim nirfùs levoMtor' unde 
Qioveci coepentt^ ctrcum afltimpta figura* 
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XV. 
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XV. 

Axis autem fphxrse efl: tpiiéfcens illa ttS^ lintitk, titCOm 
quam (cmicirculus convcrtitur. 

XVI, 

Centram fphaerae cft idem qtìod & fcmlcirculi. 

KVH. 

Diametier auiem fplye»s eft red» q^osdao» linea per 12190- 
tram duQày & utrinquc à fphacraB fuperficie termifl^c^^. , 

XVtlI. 

Cotms eft, quando redianguli trianguli manate uno. in- 
tere eoram quK circa re&mx ahgUlum, circumduaim trK 
angulum in feij^iun rarfus rèvtrfvitur, unde moveri coeperat^ 
at&àm ìd^pca&g^ra, AtqUe fi quiefei^ rèa» linea àeqila- 
lis fit reliqux quas circa redum tìagnkaa cc^tuMXiTiì ix^ 
thogonius eric conus : fi vero miiror, amblygonius : fi vero 
major, oKygonios. 

Axis autem coni eft quiefcens ìlla linea, circa quam Cri« 
angulum Vfertitur. 

XX. 

Bafis veto coni eft'circuluà qui à circumduÀa reflalineft 
defcribitur. 

XXI. 

Cylàidntf eft, quando re<9ingidi pafdìtlogMtìtni ma- 
nente uno latere eomm qux cirta return lai^gttlam, cit«» 
cumdudum parallelogrammum ili Hdpìkfnm^s revolvkur^ 
unde ccéperac moveri, circum aiàbi^figum* 

XXIL 

Axis autem cylindri eft quiefce^ ilk itfta lin^ cit^ÒMii 
qnaiA parallelc^ammum conveititiur. * ^ 

XXllI. 

Bàfes vierb cyUacki fent 6Jr<3Mlià iÌulJbu»>Éid|^dtfid tKetìboh 
quae circumagunmr, cteferipci, ^ 

XXI\»«\ 

• SiteÉéà coni & cylindri funt, quorum & axes,.& bafium 
diametri proportionales funt. 

XXV. 






vtfo BucLiDis Elbmektorum: 

XXV. 

Cubus eft fig^ra folida fub fex quadratis aequalibus con- 
renta. 

XXVI. 

Tetraedrum eft figura folida fub <]^atuor triangulis se^u- 
libus & asquilaceris contenta. 

XXVII. 

Odtaedrum eft figura folida fiib o6to triangulis asqualibus 
'& sequilateris contenta. 

XXVIII. 

Dodecaedrum eft fi^ra folida fub duodecim pentagoius 
xqualibus, & sequilateris, & asquiangulis contenta. 

XXIX. 

Icofiiednim eft figura folida fub viginti triangulis sequali- 
bos fic 0Bquilaterìs contenta. 

XXX. 

N Parallelippipedum eft figura folida fex figuris quadrilateriSi 

quaruin quae ex adverfo pajraUel» font, contenta. 

PROPOSITIO L THEOREMA. 

£eff^ Snea pars quadam nm eft in fabjeSo planoy 
quésdam vero mfublimì. 

Si enim fieri poteft, reflas lineae ab pars quidem ab 
fit in fubje Ao plano» pars vero b e in fublinii. eric reOa 
linea quaedam ipfi a b 
in direoum continuata in 
lùbjedto plano, fitque db. 
duabus igitur datis re&is li- 
neis ABC ABD conununé ^-.— . 

fe^entum eft a b, quod fi- A 

eri non poteft : rctìa cnim "'^^^"^^ 
Hnea cum re£ta linea non 
^ convenit in pluribus punfiis, (juam uno. Non igitur redae 
lineae pars quaedam m in fobjedx) plano, quaedam vero in 
fublinu. (^od deaoonftrare oportemt. 



PROP^ 
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PROF. II. THEOR. 

S Jua teff a linea fé invkem Jeceni^ im uns^ fmtphmy 
^ omne trUn^ìnmin uno plan% ionfiffii. 

Duaè cnim reftae linea ab cd fe invicem in pmtìto e 
fecent. dico ipfas a b e d in uno eflè plano, & orane tma^ 
gduni in uno plaaa confi- ^ ~ 

fiere. Sumanmr emm in tpfia * 
BB se quxvis pao&ai fg; 
junganmrque ce fg^ & f» 
IGK ducancur. dico primum 
SBC triangulum confiftere 
in uno plano, fi enim trian- 
goli e bc pars quscdam f He, C H K 
vel 6 B K in futjjedlo plano eft^ reliqua vero in alio itolo j 
^c &' linearum eb ec pars in fubjeAo pfano, oc pars 
io alio, quòd fi tfianguli e e b pars f e b g fiC in fUb- 
jeSo plano, reliqua vero in alio, iKrarurRque reébtrum li- 
nearum EC EB quaédam pars erit in iùbjectp plano, qilK- 
ém vero in alio: quod abfurdum efife ^ oQendifntis. trian-^ j. ba^ii^ 
golum igitur e bc in uno eft plano, in quo autem piano eft 
BCE triangulum, in hoc eft utraque ipfiunim e e e b : in ^o 
futem tftraque ipfàrum e e e b, in hoc dt a b c d. Ei^q 
itftae.lineae ab c d in uno font plano, de omne triangutunt 
la uno plano confiftit. C^od eratdemonilTandQm. 

PROF, im THEOa. 

^i duo piana fé invicem fecent^ eomtntmis ipforumfe- 
8io reffa ìineà erit. % 

Duo plana ab ftc ft invicela ftcent, conmiunift auteni ' 
ipiorum fkOào fic db linea, dico, lineam db redam eflè» 
u eaim non ita fic, ducatur 
à pundi;o D ad b in plano 
^^ludem A B r9&A linea dsbj 
mplano autem bc rpétà li^ 
^ea D F 9. erunt utique du^ 
nimrefiianun linearum deb 
BPB iidem termini^ dcipiat 
fpitium cominébunt, quod . 

tìk abrurdum«. non igitur deb dfb redte line» funt. 6-^^,^^^ ^^ 
I ttùliter oftendemu» neque aliam quampiam, qu« a punfto 
]>adB ducitur reStam eSè, pneter ipiàm db communem 
I fciUcet planomm A B bc fe£Ì:ioneiiì. Si igitur duo pknaie 
ìo^icem fecent, communis ^pforusa ieSào re^ Unea eric^ 
QM^ prèndere oportcbatrf L PROF. 
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PROF. IV. THEOR. 

Si re&a Itnca Juahus reSits Ttneisfe invicem fecantìhu^ 
in comffmni feSfione aJreffos angulos inJiSìat^ etiant 
JuSlo per ipfas plano ad reSfos angulos erit* 

Redla linea quxdatn e f duabus reélis lineis a b C4> ic 
invicem fecantibus in e pun£to, ab ipfo e ad re<%os angu- 
los infiltat. dico e f etiam plano per a b e d duòlo ad re- 
Aos angulos e(Iè. Sumantur reélaB linex eaebcede 
incer fé acquales : perque e 
ducatur reo^ linea geh uc- 
cunque: & jungantur a d e b; 
deinde à quovis pundto f du- 
cantur fafgfdfcfh 
]^B. & quoniam duae re<^ 
^ linex A E e D duabus re<2is 
lineis CE EBasquales funt,& v^ r \^tfL 

éL ix.primi. angulos -» aequales a ed c e b contìncnt, erit ^ ab balìsbafi 
^ 4. primi, e B «qualis, & triangulum a ed triangulo geb acquale, 
ergo & angulus d a e aequalis eli angulo ebc- eft autem 
& angulus A e G -• «qualis angulo beh. duo igitur triangola 
funt A GÈ BEH, duos augulos duobus anguUs «qualesha- 
bentia, alterum alteri, & unum latus a e uni laceri e b x- 
quale quod eft ad acquales angulos. quare & rdiqua latcra 
e a^-Frimi. reliquis lateribus xqualia habebunt ^. «rgo g e quidem eft 
aequalis eh; ag vero ipfi bh. quod cum a E uc aequalis 
E B, communis autem, & ad reélps angulos f e ; erit ^ bafis 
A ip bafi F B aequalis ; eadcm quoque rationc 8c e f aequalis 
erit FD. praeterea quoniftn ad eft aequalis cb, & af ipfi 
FB,erunt duae fa, ad duabus fb bc aequales, altera al- 
d j: primi, tcri; & oftenfa eft bafis n f aeaualis bafi fc. angulus i ig^. 
tur F A D angulo f b e eft «quaìis. • rurfiis oftenfa eft a G ae- 
qualis BH, fed & AF ipfi F B eft aequwm duac igitur f a a G 
duabus FB BH aequales funt, & angulus fag aequaKs eft 
angulo F bh; ut demonftratum foit, bafis igitur g f bafi fh 
eft * aequalis. rurfus quoniam gè oftenfa eft aequalis eh, 
communis autem e f ; «runt duae g e e f aequales duabus 
H E E F j & bafis H F eft aequalis bafi p g. angulus à igitur 
g E F angulo H E F eft aequalis, & idcirco reflui eft uterque 
angulorum g e f hg f. ergo f e ad g h utcunque per e du- 
dtam redtos.efficit angulos. fimiltter oftendemus fé etiam 
ad omnes redtas lineas, gux ipfam contingunt, & in fub- 
jedto funt plano, reftos angulos efficere. reóta autem ad 
e 3. Dcf. planum reóla eft « quando ad omnes reflas linea* ipfam con- 

nngentesi 
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tiilgédì:es, & ' codem exiftcntes plano rèdlos eflBcit angu- I 

los. quare f e fubjedo plano ai;! reélos angulos infiftit. ac ^ 

fiibjeàum planum eft quod per ab cD redas lineas duci- 
tur, ergo FÉ ad redos angulos erit duòlo per a b cd 
!)lano. Si igitiir tc&sl linea duabus reótis lineis fé invicem 
ècantibus in communi fedtìone ad redos angulos infiitat, 
edam duòlo per ipfiis plano ad re^os angulos erit. Quod dt^ 
ooonftrare oportebat. 

PROF. V. THEOR. 

Si teQa linea • trihus relìis lineis fé Jè t ameni ihus^ in 
communi jeSlioney ad reffos angulos inJìBat^ tres ilìa 
refia linea in uno plano erunt. 

Redia linea quaedam a b trìbus redis lineis bc b d be, in 
contaéhi b^ ad xeSios angulos iniìffat. dico b e bd be in 
uno plano eflè. Non enim, ièd fi fieri poteit, fint b d b e qui-» 
dem in fubjedto plano.,' b c vero ih fublimi, & planum per 
ab bc producatur. com- AT 
iDunem utique (èéHonem in 

fubjcdo plano fàciet -• re- ^ -• 3- t«ia«- 

Aam lineam; faciat bf. in 
tino igicur funt plano per 
' A B Bc duòlo, tres reòlae li- 

neac a b b e b f. & quoni- ^^=c^zzzzi~!F 
am AB utrique ipfarum bd ^ 'H 

BE ad re&os angulos iniìftit, & duSbo per ip&SDB be 

J>lano ad redos angulos erit. planum aucem per db be eft 
ùbjeduth planum. ergo a b ad fubjeòlum planum reda ^ eft. à 4.. Iiajai; 
^uare & ad ^ omnes reòbas lineas ipfàm concingentes, quaecs.Dei 
in eodem plano funt, reòlos faciet angulos j fed ipiàm tan- 
gìt bf in liibjeAo exiftens plano, ergo angulus abf re£tus 
eft. ponitur aucem & a bc angulus redus. equalis igicur 
eft angulus abf angulo ab e, & in eodem lune plano; 
quod fieri non poteft. reda igicur linea b c non eft in fub« 
limi; quare tres reótae lineae bc bd be in uno funt piano. 
Si igitur reStà linea tribus reòtìs lineis (èie tangencibus, in 
coirìmuni fedbione, ad redibs angulos infiftar, tres illae reòbe 
Uneas in uno plano erunt. Quod demónftrare oportebat. 

prof/ VI. THEOR. 

« 

Si dua reSìa linea eidem plano ad refi os angulos fue- 
rintj illa inter fé [e parallela erunt. 

Duas enim xtOòst linese a b e d fubjeòlo plano fint ad 
le^os angulos. dico a b ipG cd parallelam cìlb. occurrant 

Li cnint . - 
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^oim fubjcéko pkuio in punàis b o^ jimgaturquc BDVedi 

linea^ cui ad re&os ao^os in (ìibjeda plaoo ducatiiF db, 

& pofiu Ds ipfì A B 9S^aii, jungantur b% ak aq;. Qiio^ 

niam igitur a b reéta dì ad Jlibjeétum 

planum) &ad omncs re(2:aslineasaus6 

ipfatti continguat, Se in fiibjeào Urne 
«^ 3. Def. plano, rcàos angulos « ef&ciec; concin- 
hujus. git autem a b ucraque ipfarum b d b e 

exiftens in fubjcdiko plano, erso uter- 

que angulorum abd abe reAus ed. 

eadem racione redus eciatn eli uterque 

ìpforum e D B QDE.Sc qubniam a b as- 

qualis ed iplì dE) communis autem b d. 

erunc duas a b b d duabus ed d b ae- 

quales, &c re£kos an^plos continente 
^4. primi. 5||gs igicur ad bafi Be eft ^ acqualis. 

rur&s quoniatn ab eli aequalis de, £cad ìf& be, dUsitf 

ab bs duabus ed da aequales fuiit, & bafe ip&rum ak 
e 8. primi, communis ; ergo angulus abe ttìgulo e d a eft ^ «qu»' 

lis. fed ABE redius eft re^s igttur 6c bda; Se ickrirco 

ed ad pA eft perpendicularis. fed&perpendicutaris eft td 

ucramque ipfarum b d d c- quare e d tribus reéìis Hneis* bd 

DA Dcin Contaótu ad reaos infi^it angulos. tres igituf 
d s, hujus. re<a« lineae b d d a, d c 'in uno font ^ plano, in quo autem 

font B D D a, in eo eft a b, omne enim triangukim in una 

e i. hujus. ^ eliplano, ergo ab bd d c in uno plano fint neceflfe eft : afr» 

. qjue eft uterque ;mgulorum a bd bdc re^s. parallela ign 

/j.8. prmii. ^yy y gfl. ^ b ipfi c D. quare 15 duse retìas linea eidcra plano ad 

ie&o6 angulos foerinr, ili» incer feparallei» erunt. C^E. Dt 

PROF. VII. THEOR. 

Si dua reSfa linea partdkìie Jìnty [itmantut autem in 
utraque ipfarum (ju^eliket punBa ; qu^e diUa punffa 
cenjungit reffa in eodem erit fhmo^in qm (yparaileke. 

Sint dux rcdx linese paraUelse a b e d, & in tttraque ip&» 
rum fomaptur quselibet A £ a 

punéh E F. dico reótam li- ' ' ' k ■ ■ ■ ' - t 

neam quas punàa e f con* 

jungit, in eodem plano eOè, f |q 

in quo font ^arallelx. non 

enim, fed fi fieri poteft, fit 



•^r*««^ 



infoblimi, ut egf, & per (v _ 

^ £ G F, planum ducauir quod 
à 3. hujus. ìA fobjedto plano iè^onem facici; « re<!Um liiiean> fiicM 

ut 
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Ut EF. ergo <}utf reéhe lincae egf £F Ipatium contine* . 
bunr, quod fieri non ^ poteft. non igitur qaae à punico e ad ^ io. axio. 
i7<lucit«u: red^ linea in iubiiaù eli piano, q«are «rie in eo^^''^™** 
quod per a b e d parallelas traofic. Si igjxur dkx xcQsfi ii- 
neie parallelas fint, &c. Quod oportebat demonflrare, 

PROF. VIIL THEOR. 

53? Jiuff re&a ime^fmraikìée fini^ aiterei Htffm ij^- 
rum plano Scutfit ad reflos angnhs^ ^ relifua ei- 
dem pbmo ad r^Btos ^mgulos erti, 

Sint^duse redte lineas 'parallela^ a'9 cd, ^dxcmìpCixnìmvidejtj^ram 
AB fcbjecSo plano fic ad reélos angtflos. ^co & reliquam frop.fexu, 
t D cidcm plano ad redos angalos cflè. occutrant^enitn a b 
e D fiibjedto plano in punótis b d, 6c s d jungator. ergo a b 
e D B D in unoiunc b plano, ducafur ipfi b d ad redoe» an^a--^ ;. huji». 
Ics in fiibje^o plano die: : de ponatur t>ìe. ip& a b asquaus : 
junganturgue be a e ad. & ^oftiam as perpendiculatts 
eft ad riibje<ftani pianum, & ad otnnes reoas tineas qù^ 
ipfTatn 'Cominguìi| fiintque in rubje<9:o plano, perpcndicu- 
laris a crtt. mbxs idrur cft utcrque angulomm a « » ab e.* 3. pef. 
qaod cum in paranelas redas liaeas ab *€£) Tcfìatnddit 
^ Dj erunt angmi a bd cdb duobus refiis ^ «qnales. teftas^ z94>rimi. 
tutem eft A B D. ergo & cd b eft rc&ofi ; ac praptcrea e d 
pcrpendicularis eft ^ bd. 6c quoniam aib eft isequaKs de, , 
communis autem bi»^ du^ abubd duabus t£b db aequales 
funt; Scangulus abd eftàequalis,angulo e db, reétus^nini 
trcerque cft, bai» ijgicur ad ■baKi b*e ^^ * acqualis. nirfiis ^ ^. primi. 
ffuoniatB AB aE^aUs «ft oE^ >6c be ip& a d^ emine «duas , 
AB be duabus £^ì>a n^uales, ^cera alteri^ & òai^ ea- 
nun communis a e. quare angulus a b e eft ^ aequalis ai^lo 4 8. primi. 
%T^A. reftusauremcft abe. ergo ecET)A ^tOTtas,&Ea> 
ad DA pcrpendicularis, fed 6c petptndicularis eft ad bd. 
ergo E d etiam ad planam per b d da perpencHcuiaìis «^erir, e 4. huju^. 
& ad onataes re£tas lincas qus in codem exiftemes phno , 
ipiàm contingun^ rcdos / feciet ^ngtrlos. at in plano per/ 3. oef. 
BD DA cft Dq, quoniam in phno per b^ t)A font^ ab^ 1. hujus. 

bd: in quo autcHD font ab BDtneod«n'*eftipfaj)c.guarev ^. 4v»ju«. 
ED ipfi DC eft ad reCtos angulos: idcoqtte CD ad ìtAos 
angulos eft ipfi de ; *fed 6t etiam ipfi db. ergo cd duÀus 
redtis lineis d e D b ife mumofecanabus in communi fcdio- 
ne D ad re&ós angulos inffltit ^ ac po pr enca piano per de 
D3 «ft « ad reSios angulos. {rfanum autém per d e db , eft 
fubjedum pianura, ergo cD^fubjcao plano ad rd^os angu- 
los erit. Quod demonftrare opcirtebat, 
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PROF. IX. THEÒR. 

Si^a eiJef^ reSìiC lincie funt paraìkla^ non extfienics 
in eodem in qm ipja phnOy etiam inter fé pa- 
ralkU erunt, 

Sìt utraque ipfarum a b cd parallela ipfi e F,,non exiflsen- 
tts in eodeiD) in quo ipfa plano, dico a b ipfi e d^ parallelaip 
eflè. fumatur in ef quodvis pundtum g> a quo ipfi ef, in 
plano quidem ppr ef ab A H ^ 

cranfeunte,ad reaos angulos 
ducacur gh; in plano au- 
tem tranfeunti per ef cd, 
rurfus ducacur ipfi ef ad 
redos aftgulos g k. & quo- 

, niam e f ad utramque ipfa- 

rum GH GK eft perpendi- C K 

é 4. hujiM. cularis, erit e f etiam ad redos * angulos plano per g h gk 
tranfeuute. atqueeftEF ipfi ab parallela, ergo & ab pla- 

^s.hujus. no per hgk ad rcSos angulos ^eft. eadem ratione&cD 
plano per hgk eft ad reSos angulos. utraque igitur ipfii 
rum AB CD plano per hgk ad redlos angulos erit. Siau- 
tem du» redfcae lineae eidem plano ad reaos angulos fue- 

«^.hujus. rint, parallete e erunt inter fé. ergo ab ipfi cd eft pa- 
rallela. Quod demonftrare oportebar, 

PROF. X. THE OR. 

. Si dua reBa linCiC fife conttngentes^ duahus reBìs li" 
neisfeje contingeniibus Jint parallihe^ nm autem in 
eodem plano ; aqmles angulos cof^finebunt . 

DuaB reélt» line» fefe contìngentes a b bc^ duabus reflis 
lineìs D E E F fefe contingentibus fint 
paralleke^ non autem in eodem plano, 
dico angulum a b e angulo d e f aequa- 
lem eflè. aflìimaptur enim ba bc ed 
ef inter fe asquales: & jungantur ad 
CF BE AC DF. quoniam igitur b a ipfi 
« 33.prìmi.E D asqualis eft & parallela, erit & <« ad 
$equalis & parallela ipfi be. eadém ra- 
tione & e F ipfi B E ^qualis & parallela 
erit. utraque igitur ipfarum a d e f 
ipfi B E aequalis eft & parallela, quas au- 
tem eidem re(3^ lineas funt parallela?, T^ 




non exiftentes in eodern plano ^ & in- 



t^r 



L I B E i^ xr. 167 

ter fé parallelae ^ erunt. ergo ^d parallela eft ipfi cf Scf^. hujus, 
sequalis. atque ipTas conjungunt a e d f , & a e igitur ipfi 
z> p asqualis eft & ^ parallela. & quoniam duae re£tx lineae a b^ ssp^i'^i* 
B e duabus de ef cequales fiint, & baiìs ac eft asqualis 
bali D F ; erit à angulus a bc angulo d e f gequalìs, Si igitur^ ^* ?'""'• 
duas redbs lineas iefe contingentes, duabus redi^ lineis fefe 
contingeotibus fint parallelx, non autem in eodem plano; 
aequaies angulos concinebunc. Quod oportebat demanftrare. 

PROF. XI. PROBL. 

« 

^ dato punQo in fublimiy adfuhjeSum planum^perpen- 
dtcuUrem reliam lineam ducere. 

Sit datum quidem punólum in fublimi a, datum autem 
fubjeaum pianura bh. oportet à pundlo a ad fùbjcàum ' 
pianura perpéndicularem redtara lineam ducere. In fubjedo 
plano ducacur ^uxdara reda linea uccunque b e, & à pun- 
gilo A ad BC perpendicu- 
laris agamr^^ ad. fiquidem 
igitur A D perpendicularis 
£kt etiam ad fubjeóhim pia- 
nura; fàdumjam erit, quod 
proponebatur : fin minus ; 

ducatur à pundlo d ipfi B e, __«.^_ 

in fubjeéto plano, ad redios B n C 

h angulos de: & à punólo a ad de perpendicularis « du-^n. primi. 
catur A F. denique per f ducatur g h ipfi b e parallela. «" nprìmì. 
Quóniam Bcutrique ipfàrum d a de eft ad reótos angulos, 
cnt ^ & B e ad re&os angulos plano per e d da tranfeunti. à 4. hujui. 
quinipfi BG parallela eft gh; fi autem fint duae redbs lineas 
parallelae, quarum una plano alieni iit ad reàos 'angulos ; 
& reliqua « eidem plano ad retìos angulos* erit. quare &* 8. hujus. 
G H plano per e d d a tranfeunti ad re£l:os angulos eft : ac 
propterea ad omnes reAas lineas, quse in eodem piano ex- 
' iftentes ip&m contingunt eft / perpendicularis. contingit/j.Def. 
autem ip(am a f exiftens in plano per e d d a. ergo e h 
perpendicularis eft ad af. & obidAF. eft perpendicularis 
ad gh: eft autem a f ad de perpendicularis, ergo af 
perpendicularis eft ad utramque ipfarum hg d e* fi autem 
re(3:a linea duabus redis lineis fefe contingentibus,. in com- 
muni iè<3:ione, ad redos angulos infiftat, etiam plano per 
ip(às du£tp ad re(3:os angulos à erit. quare a f pUno per 
ED gh dudto eft ad reSos angulos. 'planum autem per 
ED OH eft fubjeétura planum. ergo af ad fubjedum pia- 
nura eft perpendicularis. A dato igitur punito fublimi a, ^ 

L 4 fub- 
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filbjedhim plaaum, perpeodicularìs reda liaca duOa eft ai; 
Quod iacere oportebat.^ 

PROF. XH. P R O B L. 

' I>4fo pìim^ d ftmSh qmdin ^pfo iatum effy ai re&ài 
mpilos rtHam lineam cmjUtuere. 

Ste dttum qiiiclem pianura lìAjeaum, puaftiim (ratett 

quod in ipfo m a. pportec à B B 

pundo A fubje^ plaiio ad 

teOios angulos redlam lineaci 

conftituere. Ineelli^atur ali- 

quod pundhim fublime b, % 

quo ad fiibjeóium {^am a- 
4 ii.liujaf.S^^ ^ perpendicularis bc ; 
731.pnmi.oc per A ipfi Bc parallela^ 

ducatur ad. quoniam igicùr du9b redas lineacparallehefitt 

A D e 6, una autem ipfàruiQ bc fiibjefto ^ano cft ad red» 
f 8, hnjus. angulos y &: reliqua ^ a d fubjeOo chno ad reSsos angolof 

cric. Dato igitur plano à punito quod in ipfo t& datum, d| 

redo$ angulos refia linea co«ifticiiCt eft. Quod énest» 

oportebac. 

PROF. XIII, THBOR. 

Thh plano j i punSio ^md in ipfe eB^ éhue teff 4P Sma 
ad rtShs anguhi nm conftituentur ex eaiem pitrte. 

Sicnim fieri poteft, dato plano, \ punfto quod in ^ cft 
Éky du« reOas line» a b a e ad reótos angulos conaituantar 
C9C eadem parte : flc ducaeur i^ 

planum per ba ac^« quod ^ ^ 

tàciec feidion^m per a ta 
#3.|mjus. iiibjeAoplaiio^Feaamline* 
am. faciat D A E. ergo refi» 
liaeas ab ac dab ih ^no 
funt plano. & quonten e a 

fiit^efio pkno ad reftos an- a : ~^ A ' V 

' " ipla» 




^j.Dcf, 



fabjofto_ 
^iflcntes ipfiim contingunt, refioe fadét angulos. coessa^ 
autem ipfam d a e, quas eft in fubjeóto plano, angodos «gì*» 
tur e A E redus eft. eadem ratkme 8c redos eft b a e. ^go 
anguhis cae ipfi bae eft soqualis. 8c io ubo fimtplanoii 
quod fieri non poteft. Non igitiir dtfto plaaK), i pu&dfcOy 
quod in ipfo eft, du«B redss Jinede ad redos «ngaloscoiifti^ 
tueacur Ci: eadma part». Quod oiporidMX: dcnnonftsire. 
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PROF. XIV. THEOR. 

Reffai quaedifid Urna a^ ad utnifnqae jplbnim pbiianBii 
ci> BF^c peipc&dNfculatis. dicoeafla* 
sutpaftUeh'eaè. Sioismnonitaiit^ro* 
diKàa -convcaiem ihrcrfe : oon^enÉanc^ 
& conomcmem feftioneaì fadutc m^seoi 
iiaeam g h v& ^^ ipiàcK iiinipco qucK 
▼is punéio E, juagimr a k bk. C^k>^ 
fdam ìgitur ab pcrpeiidicultrìs cft ad 
EF pkEMm; ent<& ]^eif)aA£cftlaré ad 
ip&tn Bs: roftam ikieiiQ id fìaiio si? 
prcxludo exifleooetttcBQ. quuope «ngiduB 
ABIC reéluseft, eaHem ratione& bak 
cft redhis : ideoque cpitaguli as« duo 
anguli ABK BAic duobus reftis funt 
^uales, quod fieri ìion » poteft. non iigittrr pflansi cd e t^ ^i i7.prìnM< 
produrla inter fé convcnient. ({usuv CD &v pardlefa (ìnt 
^ neceflè eft. Ad ^juaeigicur plan^ eadeoi redta linea eft «r- 
pendiculam^eapacj^Qdaiuac. Qlu)d 4eixK)n(ltrare opoaeUt» 

PROP. XV/THEOR. 
^/ ^Hi^ re^a line a (fejè tm^entes éuéAms wtBHs Jmeis 

plano ; ^ qua ftnr rpfas trMlfeunt ,flana ptnraUeh 
erunt. 

Duae redse lineae firfe mgettees a b s e, drabos ra&is K- 
iieis fefe Cftfigeatibus «de EFfstndlebs&ii^ 6c aoa in et»- 

' dem plano, dico plami^quaBper ab b<c, de «Ftnofeuntjfi 
producantur. inter iè lum 
convenire. Duoatur à pm- 
&o b ad planum, quod per 
DEEP tranOc perpeadictt» 
}aris BG, qus pkno inpnn- 
&o G oocnrrac, •&: per g 

. duoanir ipfi^idem e d pt« 
nQda oa^ ?q)fi' voi© «f ©'^ ^^*" 

pftrftUek «ic. itaque iquamian bg perpéndicularis eft ad 
planum per de e^; a: adoìnaes redas Hneas opat ìpSaa 
contingunt, & in eodera funt plano, reCtos faciet ^ angulos. ^ 3- ^^ 
j^(mtto^c autem ipiàm qtraqiie e^um g h G k> qux funt in 

eodem 




I7P 
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fcodem plano, reólus igicur eft uterque an^orutn bgh 
. . bgk. & quoniam ba parallela eft ipfi gh, angoli gba 

k i9.primi. BQji duobus reélis fimt ^acqualps. rewis autem cft bgh. 
ergo & GB A redus erit, ideoque gb ad ba eft perpendì- 
cularis. eadem ratione & a b eft perpendicukris ad b g 
cum igitur re<3:a linea b g duabus re&s lineis b a b e fé 
invicem {ecantibus ad redos angulos infiftac ; eric bg edam 

4 4.httjus. ad pianura per ba bc duótum ^ perpendicularis. acque eft 
ad pianura per de £F perpendicularis. ergo bg perpendi* 
cularis eft ad ucrumque planorum quas per ab bc, de ep 
tranfeunc. Ad quse vero plana eadem reda linea eft per- 

c 14. hujus. pendicuiaris, ea parallela « lune, parallelum igitur eft planum 
per A b B e plano per d e e f. Òuare fi dux reébs lineae fefe 
tangenres duabus \tdù& lineis (^ cangentibus fine parallelasi 
non autem in eodem plafio, & quas per ipfas tranfeunt plana 
parallela erunc, Quod demonftrare oporcebat. 

PROF, XVI. THEOR. 

Si duo plana pàraìkh ab \hquo plano fecentur^'^f ommth 
nes tpforum feSliones paralkU erunt. 

Duo plana parallela ab od à plano aliquo kphg fe- 
centur; commuaes autem iprorum fedtiones fine ef gh. 
dico E F ipfi g H paralleiam eflè. Si enim non eft pandlela, 
produca E F GH Inter fé conveniente vel ad partes f h^ 
vel ad partes eg« producantur prius, 
ut F H, & conveniant in k. quoniam ^ 
igitur E F s: eft in plano a b, & omnia 
quas in E F K fiiraunmr punéìa in eo- 
dem plano emnt: unum autem punAo- 
xura quas funr in efk, eft ipfum k ^ty 
pundum. ergo k eft in plano a b. ea- ^k^ '■ 




dem ratione & k eft in e p plana ergo 

plana a b e d produdla inter fé conve- 

nient. non conveniunt autem, cum pa> 

rallela poqantur. non igimr e f g h ^ 

TtQsp, Itneae produdx convenient ad sT 

partes fh; fimiliter dcmonftrabimus ne- 

que^ partes e g coiivenire,. fi producantur. quae autem 

neutra ^x parte conveniunt parallelae fiiiìt. ergo ef ipfi 

GH eft parallela. Si igitur duo plana parallela ab aliquo 

plano fecentur, communes ipforum fe&iones parallele enmt. 

Quod demonftrare oportebat. 

PROF. 
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PROF. XVIL THEOR. 

JSS iiu^ reSt'df Ttncée ì parallelis fecentur phmis^ injieaf' 
Jem fropartiones fecabuntur. 

Dux re&ae lìneac ab CDàparallelis planis gh kl mn 
lèccntur inpunétìs ae bc fd. dico uc ae re£ta lineaad 

ip&m EB, ita cfle cf ad fd. Jungaiitur ^ 

cnim AC B rr A D : & occurrat a d pia-» ZT A 
no KL inpunào x: &£x XFJungan- Q 
tur. Quoniani igicur duo plana parallela 
KL MM à phuio EBDX fecantuT, com* 
xnunes ipforum fefliones ex bd paral- 



If« 



N 



znunes ipionim lecciones ex bd parai- r i ' 

lelaé * flint, eadcm ratione quoniam duo [^ z^y\ ^ \* x5.Iinia& 

.plana parallela gh kl à plano axfc x { 
lecantur, communes ipfòrum feótiones 
A e F X fimc parallela^. & quoniam uni . 

laterum trianguli abd, vidélicet ipfi / ^ 

B p parallela dudba eCt e x, uc ae ad e b i 

ita ^ erit À x ad x d. rurfiis quoniam uni M ^ ^, £^g^ 

laterum crianguU adc, nempe ipfi a e parallela duda ed 

XF, jcrit uc Ax ad XD^, ita cf ad fd. oftenfum autem 

eft ut A X ad X d, ita eflc a e ad eb. ut igitur a e ad 

E B, ita e(t^ e f ad F D. Quare fi duae reSae Imea à paral-c ii.qamti. 

leìis fecentur planis, in eaidem proportiones fecabuntur. 

Quod demonftrare (^ortebat. 

PROF. XVIII. THEOR. 

' Si refi A linea plano aìkutjit ad nffos angulos^ Ó* 
omnia fua per ipjam trauftunt plana eiJem plano 
ad teff OS at^ulos erunt. 

Reda linea qusedam a b fiibjeao plano fit ad redlos an- 
gulos. dico & omnia plana quao per ip&m A b tranfeunt^ 
fiibjedlo plano ad redos an- 
guloseflè. Producatur entm 
per ab planum de, fitque 
plani d E, & flibjedi {>iant 
communis fe<Sbio ce: & 
fiimatur in^c e quodvis pun- 
^m f; à quo ipfi ce ad 
redos angulos, in D E plano, 

ducatur fg. quoniam igitur ab ad fiibjefhim planum ed 
perpendicuiaris ; & ad omnes re&as Jineas, qux ipfam con- 
Ùngi^nt & in eodem fimt plano perpendicularis * erit. ^quare^ ^. i>ef, 

etiam 
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ctiam ad e E eft perpcndicularis. angulus ìmxxx a bf _ 
cft: fed& GFB eft reflus; ergo A3 parallela eftipfi fi 
«ftautem ab lUbjeiao p.a- - - 

noadreólosangulos. &fg 
igicur eidem plano ad rcflos 

* 8. hujus. gngute» ^ erit. at planum 

ad plftouro re^m eft,qtian- 
do commimi planoram fe- 
doni ad reétos %ngu}o5 

dudbe xt&» lincse in «no _ . . -, - 

planorum, leliquo phtno ad reé£bs angùlos « fiat T\t cornai 
muni planorum fedionice in uno planò de ad xedus m*\ 
gulos duda fg, oflcnfà eft fiibie(9x> p'ano ad rcAos 
tngulos ergo planum r>% ret^um rft ad tfiibjedum plani 
iimiliter demonllrabunetir & omnia ^oae per ab tmoiè 
plana fubjedo plaqo reda dOb. Si agitar refta linea pi 
* àlicui lic ad reétos àiigdos, te omnia qtise per ipOun trara^ 
plana eidem plano ad oredos angulos erant. <^od oport< 
demonUrar^. 

PROF, XIX. THEO R. 
Si duo plana fé invicem fecaniia plano altcui Jint 

flam nd reStM 4mguhs trM» 

Duo plana fé invicem fecantia ^a b B e fubjefto planai 
fint ad redosanguloe: commtiins autem ipfoiMim feétio Gei 
B D. dico B D fubjedo plano ad redos angulos eflè. Non 
enin^ fed fi fieri pottft^ non fit bi» «i 
iedos aogulofi fahpSio pUno; & % 
pundo D ducatur in plano quidem a j, 
ipfi A D redas linex ad redos angulos 
l>€ : in plano aocem hc 4tidftur 'ipG ^ 
ci>adred08 angiilo6 dv. ftquooiaa 
planum a b ad fubjedbm planum-fodun 
• eft, & communi ipforiim fediooi Ai» 
ad redos «ngulos in plano Afiduftaieft 

# 4. Def. D E, erit <> D £ ad fubjedum planum fitr* 

pendicukiris. fìmilicer oftendemus & d F 
perpendicn^arem eflè ad fubjediM pki*- 
num. quare ab eodem pundo b lùb- 
jedo p:ano tiu» redx liness ad mdbos angulos <S0ttftiuiaa 
è 13. hujus.ltint %st taden porte, qaod fieni non ^ poteft non 'igiwr 
fufcjedo plano >à punito Dad «oftos atigulos eonftinieanfr 
tìm red» liaumy fircior Jìpfina db, «comoaiiiKna plaaoieai 

AB BC 
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AB te feAionenu quare ]>b fiibjiB<9o plano eff petpeadla»- 
hris. Ergo £ duo plana fe invicem fecanria pIi»io alicui 
fiat ad red:o« anguio», & cemmimis ipforum (tStìo eidem 
plano ad reAos angulos erìc. Quod oportebat demgnftr^e; 

PROF. XX. THEOR. 

SJoliJus anguks Sribus anf^mtìs pknìs cmimeat$tìry 
dm quilibet reliqup majmx fiènì^ jmmodo^mfm 
fumptù 

SoUdiM anguhis ad à tribus aaguli^ pbnii, ba e ca i> ba » 
cwrineatur, dijca angulorum baccad da» duca quoC- 
iioec reliquo majores eOè, quwiodocikqBe fumptoft. Si 
cQun BAccADDAaaor j^ 

Siti inter le asquales fint^ 
petjpicuum eft duoa quoili- 
MC reliquo majores eSéj 
9oiZ)odocunque fumptos. 
m minus, Qc major b a e» 
&ad rcdtam lineam ai> & 
tó punótam ir^ ig6 a, con- , 

fiituatiflir ' ang^lo dao^ in plano per ba ac traolciinte^ji t3.prh»L 
acqualis angulus bae; pcmaturque ipG ai> «qualis as^ Se 
perEduàaBEciècecreda^lineas AB a e in pundìis B^c» & 
^B D e jungantur. itaque quoniam d a eft «qualis a e, com- 
ffiunis autem A B, doas D A a b asqtiales &iik duabusAE ab; 
& angulus D a B sequalis eft angulo bae. bafis igitur d b bafi 
Heit^ aequAlis. £c quoniam duas i>b dc tp& Bc majorca^^. pria& 
'^t, quarum d b aequalia oftenfà eft ipii b s ; erit reiiqua * 
i>c quam reiiqua e c major^ quòd aup d a (ìc aequalis a e, 
^^^^OMiunis auccm a e & bafis d c major bafi e e ; erit * an- e ly .prizaL 
gultts D A e angulo e a e major, fed ex conftrnaionc eft d a b 
^gulus xqualis ipfi bae. quare dab> dac ^^^^^ ^^ 
P*6> B A e majores &nt. firoiliter demonftrabimus, ot fi duo • 
yuKbct alii fumancur, eos reliquo eflè majores. Si igitur 
jolUtis angulus tribus angjolìs plania contineatur ; duo quì-i 
'j^reliquo majores funt^ quomodòcunque fumpti* Quod 
*D*)nftrare oportebat. 

PROF. XXI. THEOR. 

^^t^fihJus aftguhtSf mifmièus f9$am fmt^Pim tt&is 
^ff^iilis ^lanis continctur. 

ibUdtaa^ aBgukK ad A^ piani» iKigiili0 iac qad dajt ^ 




\- 
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1^ contentus. dico angulos iac cao oab quatuor 

*^^ eflè minores. Sumanoir enimin unaquaqueipuurum ab a e 

*' AD quxvis pundla b c b>& bccd db jungamur. Quo- 

niam igicur iolidus an^Ius ad A 

^ tritms angulis planis con- 

tinetur cba abd cBD^duo 
»o»«»jtt».qQJii[j^ rcliquo majorcs^fiint : 

angulì igitur cBAABD, ^n* 
gylo e B d fiiQC majores. ea- 
dem ratione, & anguli qui- 
dem BCA A CD majores lunt jf ^ 

angulo bcd; aoguli veroci>A adb majores angolo e d^ 
quare (ex anguli cba abd bcaacdadcadb tribus 
angulis CBD BCD CDB fiint majores. fed tres angnli e bd 
Ì3x.prìim.BDC dcb funt ^ acquales duobus reóUs. fèx igitur anguli 
CBA ABD BCA ACD ADc ADB duobus recUs majorcs 
funt. quod cum finmiiorum trìangolorum abc. acd a db 
tres anguli fint aequales duobus redis, erunt crium trìangu- 
lorum novem anguli cba acb bac acd dac cda a- 
D3 dbà BAD asqualis fez redis. quorum fex anguli 
ABC BCA ACD CDA ADB DBA duobus redis fUnc mt- 
jores: reliqui igitur bac cad dab tres anguli, qui {òlidum 
continent angulum, quatuor reétìs minores erunt. Quare 
omnis folidus an^ulus, minoribus quam quatuor redis an- 
gulis planis contmetun Quod oportebat demonftrare. 

PROF. XXII. THEOR. 

Si fin f tres anguli plani y fuarum Jua rehquojint ma^ 

' jores, quùmodocunque fumpti , conUneant autent 

ipfos velia Une a a^tMÌes ; fieri poteBy ut ex iis qua 

reEtas^aquales conjungunty triangulum conftituatur. 

Sint dati tres anguli plani abc def ghc, quorum duo 

reliquo fint majot«s, quomodocunque fumpti : contineant 

autebi ipfos aequales refiae lineas abbc deefghhk,& 

A e D F G K juQgantur. dico fieri poflè ut ex xqualibus ipfis 

AC D F G K triangulum conltituacur : hoc eft duas reliqua 

majores c& quomodocunque fumptas. Si igitur aùguU ad 

4 4. primi. ^ b e h fint aequales, & ac df gk aequales, * erunt, & 

duae reliquà majores. fin minus, fint inaequales aoguli ad 

b E H, & major fit angulus ad b utrovis ipforum qui fiuC 

i t4.prlmi. ad E H. major igitur eit & ^ reda linea a c utravis ipfarum 

D F G K. & manifeftum eft ipfàm a c una cum altera ipfii- 

^ . rum DF GK, reliqua eOèmajorcm. dico&DF gk ip& ag 

\ majores 
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; ffìàjores efle. conftiruatur e ad reAam lineam ab, & ad pùn- e a^ priaù, 
£lum in ea B, angulo g h k aequalis angulus a b l, & uni 

R EH 






Ir 

ìp(krum ABBCDE efgh hk ponatur asqualis bl, & . 
A L QL jungancur. Quoniam iginir duas a b bl duabuscH 
HK xquaies funt, altera alteri, & angulos aequales conti- 
nente erit baGs a l bafi o k squalis. & quoniam angui! 
ad E H, angulo a b e niajores funt, quorum angulus g hk eft 
sequalis ipiiABL, erit reliquus qui ad e, angulo lbc ma- 
jor, quod cum dux l b b e duabus d e e f asquales funr, 
altera alteri; & angulus def angulo kbc major; bafisDF 
bafi LG major ^erit. oftenfa eft autem 6k sequalis a l. ^ 24.pr2im« 
ergo DP GK ipfis AL LG funt majores; fed al lo ma- 
jores funcipfa a e. multo igkur df gk, ipfa a e majores 
erunt. quare redìarum linearum a e d f g k dua^ reliqua 
majores funt quomodocunque fumptae; ac propterea fi^ri 
poteft ut exdequaltbus ipfis a e df gk triahgulum conlti- 
tuatur. Quod oportebàt demonftrare. 

PROF. XXIIL PROBL. 

« • 

£!x tribus anguìis planis^ quorum duo rcìiquo /ini ma- 
jores^ quomodocunque Jumpti^ johdum angulum con-- 
Bituere, oportet autem tres angulos quatuor reSiis 
effe minor es, 

Sint dati tres angui! plani abc def ghk, quorum duo 
reliquo fint majores, quomodocunque fiunpti, hntque tre* 






anguli quatuor reAis minores. oportet ex aequalibus ipfis 
ABCDEFGHX fòUdum angulum conftituere. abfcindantur 
dsquales ab bc de ef gh hk; & ac df gk jungantur. 

fieri 
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fieri igituc poteft ut ex sequalibus ipfis a e d f g k conftH 
****^>^tuatiir ^ triaagulum. Itaque * conftituatur lm n, il» ut a e 
* is-P"""- quidem fit aequalis l m, dp vero ipfx m n : & prxterea gk 
#/. quarti, ipfi LN^ & circa LMN triangulutn circulusLMN ^ deferì- 

batur ; fumaturque ipfius centrutn x, quòd vel erit in* 

tra triangulum l m n^ vel in uno gus latere, vel extra. 

fit primo intra: & lx mx hx jungantur. dico ab 

majorem efle ipfa l x. 

fi enim non ita fit^ vel 

a b erit aequalis l x, 

vel ea minor, fit pri-* 

mo agqualis. quoni- 

am igitur a b eS ae- 
qualis LXf atque eft 

AB i|!fi BC XÌ^\àZÌÌSi, 

erit LX aequalis bc,, 
eft autem. 'l x aequalis K" 
XM. duae igitur ab bc duabus lx xu aequal^es fimt, ^ 
tera alteri^ & ac hafis bafi lm aequalis ponimr. quare 
àf, fvifltt. d ai^gulus ABC angplo l xm eft aequalis : eadem iatione2c 
an^ius quidem def eft aequalis angulo mxn» anguhis 
vero GHxangulo nxl* tres igitur anguli abc dee qhs 
tribus LXM MXN K X u asiquaies funt. fed tresLXM, mxk 
« Cor. if, 19 X L quatuor reiutis funt « aeqiiales. ergo Sc'tres abc d e^ 
ptìm* 6 H K aequales erunt quatu(» re<3is. acqui ponuntiK quatuctf 
rediis minores, quod eft abfurdum. non igitur ab ipfi lx 
eft aequalis. dico prsetcrea neque ab minorem efiè ipfiiLX 
fi enim fieri poteft, iit toinoc,, & ponatur i|^ quidem a b 
aequalis x o, ipfi* vero b c aequalis x p, & o p jungatur. quo- 
niam igitur a b eft aequalis bc, de x o ipfi xp aequalis erit. 
ergo& reHqua pLreliquae pm eftseqdalis^ ac propterea 
/a. fextL ^j^ parallela / eft ipfi op; & lmx triangulóm trìjtfigMlo 
ir4- «"• Q|^5^ arquiangglum. eft s igitur ut XL ad lm> ita xo ad 
OF^ & pennuti^o ut xl ad xo, ita lm adop. xoapi 
autem eft lx, quamxo. ergo &,lm quam op eft major. 
fedLM pofita eft aequalis ac & ac igitur quam opma' 
jòr erit. itaque quoniam duae r^dae lineai a b b e duabus 
è*r.prìmloxxp aequales funt, & bafis a e major bafi opj erit Aan^ 
gulus ABC angulo oxp major. fimUtter demonftrabimus 
. oc DEF angulum majorem eflè angulo mxn^ &angulum 
GHK angulo N XL. tres igimr anguli abc def gh k* Gi- 
bus LXM MXjM NXL fimt majofes. «t anguU abc def 
g'uk quatuor re£tis minores ponuntur. multo igitur aogMli 
iCùT.is, li X M M X N N X L midores erunt quatuor reétis. fed 6c^ x^ 
primi. qjoales. quod eft ^bSÀàam* noa igitur ab minor eft, quam 

l,Xi 
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L X. oftenfum autem eft neque eflè aequalem. ergo major fit 
QecdTe eft. conftituatur <apund:dx circulÌLMNplano ad/^ia.huju«4 
reftos angMlos x r. & excelliii quo quadratuin* ex a b fu- 
perat quadratum ex l x, ponatur acquale quadratum quod 
ne ex R X, & R L R M R N jungantur. quoniam igitur r x 
perpendicularìs eft ad planum d m n circuii^ & ad unam- 
quamque ipfàrum l x m x n x eric / perpendicularis. & / 3. Def. 
^oniam lx el^ xqualìs x m, communis auccm & ad redos 
tngulos X R, eric b^ l r aequalis »» bali r m. eadem,racione W 4, primi. 
& R N ucrique ipfarum r l r m eft aequalis. tres igitur 
refiat linese r l r m r n inter fé sequales fune. & quoniam 
quadratum xr ponicur asquale excafiii, quo quadratum ex 
A B fuperat qwidratum ex l x ^ eric quadratum ex a b qua- 
dracìs ex l ìc x r aèquale. quadracis autem ex l x. x r 
acquale eft » quadratum ex rl^ redus enim anguluseft^^^nf^iol^ 
L X R. ergo quadracum ex a b quadrato ex r l acquale erit ; 
ideoque a b ipii r l eft sequalis. fed ipfi quidem a b sequa- 
li8 eli unaquaeque ipfarum bc de £F gh hk: ipfi vero 
R L aequalis ucraque ip(àrum r m r n. unaquaeque igitur 
ip&nun AB BC DE EF GH HK unicuique ip&rumRL rm 
RN eft xqualis. quod cum duiac rl rm duabus ab bc 
asquales fine, & lofis l m ponatur aequalis bajQ a c : eric 
» angulus L R M acquali^ angulo a b e. eadem ratione & an- • 8. primi. 
gulus quidem m r n angulo d e f, angulus autem l rn an- 
gulo GHK eft aequalis. ex cribus igitur ang^lis planis l rm 
M R N L R N« qui aequales fimc tribus datis abcdefghk 
folidus angulus confticutus eft ad r. 

Sed fic centrum circuii in uno laterum trianguli, vide- 
licet in M N, quod fic x, & x l jungacur. dico rurfus a b 
majoremeflè ipfa LX. 

fi enim non ita fic, / R 

vel a b eft aequalis l- 
X vel ipfii minor, fic 
primo aequalis. dux 
gicur AB B e, hoc 
eft de ef duabus mx 
XL, hoc* eft ipfi MN 
asquales fune, led mn 
ponicur aequalis df. 
ergo DE EF ipfi DF fimc aequales. quod firn non p poteft^ ^^^pii;iii]^ 
, non i^tur a b eft aequalis l x* fimiliter neque minor, multo 
' enim magis id quod fieri non jpoceft fequeretur. ergo a b 
iplà L X major dt. & fimilicer u exceflùi quo quadracum ex 
AB luperat quadracum ex lx acquale ponacur quadracum 

M « 
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ex nx, & ip& Rx circuU plano ad rcAos aogulos eoe- 
fticuatur, fie^ proUema. 

Sed fic cencrum circuii extra trian^uhimLMNy quodfics^ 
& L X M X H Xs jungancur. dico $c tic a b ip<à lx majorem 
tflé. Si enim non ita fit, vel aequalis eft, vel ipinor. fit pri- 
. mo aequalis. ergo duae ab bc duabus mx xl soquaks 
fiint^ altera alfieri; ^ bafis ac cft squalis bafi u L* ang^ 
li» igicar ABC aequalis ed angolo mxl. eadetn ratione&. 
G^HK anguius i- 
pfi L X N elt ae- 
qualis; ac prò- 
pterea cotus m* 
XN asqualis du- 

Obus ABC GHK. 

fed & angoli 

ABC GHK an- A e 
guk) DEP majores font. 

D B F eft major, at quo* 

niam du» de ef du- 

afous MX XN a^uales 

fttnr, & bafis p ac- 

qualis bafi mn, erit 

MXN anguius angolo 

DEP aequalis. olten^ 

fus ameni eft major^ 

^lod eft abfiirdum. 

non igitur a b eft ac- 

qualis Lx: deinceps vero oftendemus neque min^em efife. 

quare major neceu&rio erit. & fi rurfiis circuii pkino ad 

reStos angulos conftituamus xr, & ipfam xquaiem pò- 

namus laceri quadrati ejus, quo quadratura ex a ^ fiipent 

quadratum ex l x, problema conftituecur. Dico vero, neque 

minorem elle ab ipfii lx. fi enim fieri poteft^ fit minor; 

& ipfi quidem a b asqualis ponamr xo^ ìpH vero b c aeq^ir 

lis XP, & OP jung^tur. qùoniam 

^tur AB ipfi B e eit xqoalis, erit 

xo aequalis xp. ergo & reJiqua o l 

reliquas pm asqualis. jparallela igi- 
f 1. fc«ù tur j eft L M ipfi P o, oc triangulum 

LMX triangulo pxo a^uiangulum eft 
r4..rcxti. quarcutxLad Cm, itaxoadop: 

éc permutando ut l x ad x o, ita lm 

adop. major autemeft lx quam 

xo. ergo LM quam op eft major. 

fed LM oft aequalis ac & AC igitur qwMD pp major ^ 
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tic. itique quoniam duae ab bc duabu$ o x x pj font 
lequales altera alteri^ & balìs a e major eft bafi o p ^ erit 
/angulus ABC angulo oxp màjòr^ bmiliter & fi xr fii-/xf.priim« 
inatiir aequalis utrivis ipiarum xo xp, & jungatur o r, 
ofte&detnus angulum g h k angulo o x r majorem. contìi^ 
cuatur ad re&am lìneam l x, & pundhim in ipfa x ai^lo 
qoklem ABC sequaiis angulus lxs, angulo autetn ohk 
»]ptlis isXTj Se ponatur utraque x s xt ipfi o x sequaits : 
junganturque os or st^ & quoniam duae ab bc duabus 
ox xs flBquales funt, &aQgulus abc aeoualis angulo oxa 
cric bafia a c» hoc eit lm^ bafi os asqualis. eadem radone, 
Bc LN eft «qualis ipfi or* quod cum duas m l l m duabus 
OS or fint sequales, & angulus m l n major an^o sotj 
cric & bafis MN bui st major, fed mn eft acqualis qp. 
crgo& DP quamsT major erit. quoniam igicurduasDE 
EF duabus sx xt a^uales fimt, & bafis df major bafi 
STj erit ang^us def angulo sxt major, aequalis autem 
eft ang^us SXT angulis abc ghk. ergo def anj^ua 
angulis ABC GHxmajoreft: fed&minor. Quodfierinon. 
poteft* (^od demonftrare oportebac. 

PROF. XXIV. THE OR. 

Si foUdum puraSeks piami €<mtin€Miur^ (^pf^ta iffius 
plma^^éRqiéaUa^^paraììehgrammaevunt. 

'Solidum enim cdgh parallelis planis ac gf bg ce 

F b A e contineatur. dico oppofita ejus plana, & sequalia, 

f te parallelogramma eflè. Quoniam enim duo plana paral- 

i^lela bg e E^ à plano a c fecantur, communes iplorum fedi- 

ones« paralleke funt : ergo a b ipfi e d eft parallela. rurfiis« i6.1nijtti« 



ergo 
quoniam duo plana parallela 
B F A E fecantur \ plano a c, 
communes ipforumfééliònes 
pa^'allelaB'* funt : parallela igì* 
pir eft A D ipfi B e. often& 
auten) eft & ab parallela 
CD* ergo Acparalleic^ram- 
mum erit* fimiliter demon- 
foibjmus, & unumquod^ue ipfbrum ce fg gb bf ai 
parallelogrammum m. jungantur a h d f. & quoniam pa* 
rallela eft ab quidem ipfi dc^ bh vero ipfi cf^ enmt 
AB bh fefe tangentes, duabus dc cf fefe tangentibus pa- 
rallèlaBy & non in eodem plano : quarc aequaies ^ angulos^ tclnijui. 
eontìnebunt. ai^us igitur a b h angulo d e f eft aequalia. 
EtquQOiamdud& àbbh duabus dc cf asqoaltsfiint,flcrH-.priiiii^ 

M % angulus 
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d^^^tittiL iDgulus ABH xqualis angiilo ocPy erit ^.bafis ah baGDP 
. . asqualis : & abh criangMlum xquaìe triangolo dcf. quod 
^ ^^ cum ipfius quidem abh trìanguli, duplum « fic b e parallele- 
lograramum: ipGus vero dcf trìanguli. dupkim paraUelo- 

Ì;rammum e E: erit bg parallelograininum sequaie paralle* 
ogrammo ce. fimiliter demonftrabimus & ac parailelo- 
grammuiD paralleic^rammo 6 f, ^6c parallelogrammum a& 

f)arallelograrDmo b f acquale effe. Si igitur foUdum p^ralle- 
is planis contineatur, oppofica ipGus plana, & sèqualia, & 
parallelogramma funt. v^od oportebat demonftrare. 

Cér. Ex jam demonfliratis conftar, & folidum pàrallelis 
còntineatur planis, oppofita ipfius plana, £c xqualia eidè, & 
fimilia, quippe qux & fingulos angulos asquales, & circa 
aequales angulos latera proportionalia habeam. 

PROF. XXV. THEOR. 

Sì foUJam paraJkkfipeJum plano fecetur oppofitìs 
plani s par alido ^ crii ut bafis ad hafim^ itajolidmn 
ad [oltaum. 

Solidum enim parallelepipedum abcd plano yb icce- 
tur, oppofitis planis rad h parallelo, dico ut e f <^ a bafis ad 
bafim EHCF, ita eflè ab f y folidum ad folidum eocd* 
Producatur enim a h ex utraque parte : & ponantur ipu 
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quidem eh sequales quotcunque hm mn; ip(i vero a e 
xquales quotcunque a k k l, & compleantur parallelo- 
gramma lo K^ Hx MS, &folida LP KR hA m t. quo- 
niam igitur xquales inter fé funt lr k a ae reOae linex; 
erunt & parallelogramma lo k ^ a f inter fé >» sequalia : item- 
que xqualia inter fé parallelogramma k s k B' a g, & adhuC 
. parallelogramma lì' kp ar inter fé ^aequaiia^ oppo&u 
*i4,hujus.^jjjjjj fimt. eadem ratione & parallelogramma ec hx ms 
asquaUà inter fé funt; itemque parallelogramma hg hi in 
inter fé xqualia: & infuper parallelogramma dh mQ nt. 
cria igitur plana folidorum l p k r a y tribus planis acquali^ 
(ime : fed tria tribus oppofitis font xqualia. ergo cria uÀida 

LF 
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L P K R A Y intcr fé aequalia * erunt. eadem ratìone & tria e io. Def. 
tblida ED H<ì MT fiinc aequalia inter iè. quotuplex i^turHujtu. 
di bs£s L F ipfius A F bafis, cotuplex eft & l y folidum lolidi 
A Y. eadem ratione quotuplex eCt n f bafis ipfius bafis h f^ 
totuplex eft & folidum n y ipfius e d ibiidi : & fi bafis l p 
eft aequalis bafi nf, & folidum l y foltdo n y acquale erit 3 
8cfi bafis LP fuperatNF bafim, & ly folidum ny fiiper* 
abic ; & fi minor, minus. quatuor igitur magnimdinibus ex- 
iftencibus, duabus fcilicec bafibus a f f h, & duobqs folìdis 
AY ED^ fiimpta flint aeque mukiplicia, bafis quidem af, & 
A Y folidi, videlicec bafis l f, & folidum l y : bafis vero 
hf, & E D folidi, nempe bafis k f, & folidum n y. & de- 
monttiattim eft fi bafis lf fuperat bafim nf, &lt foli- 
dum folidum NYfuperare^ & fi aequalis aequale^^ & fi minor 
fiìinus. eft igimr ^ ut a f bafis ad bafim f h, ita a y folidum d 6. Det, 
ad folidum e d. Quare a folidum parailelepipedum plano fé- (i^^ntL 
ceUiTy oppofitiR planis parallelo ; erit ut bafis ad bafim, ita 
folidum ad folidum. Quod oportebat demonftiare. 

PROF. XXVI. PROBL. 

jfj datam reStam lineam^ ^ aJilatum in ipft pun- 
Sum dato anguh joìido tCfuakfn jolidum angltm 
cmBitucYC, 

Si^ data quidem reda linea ab, datum àutem in ip(a 
pun<fxum A, & datus folidus angulus ad d qui e d e b d p 
f'dc angulis planis continetur. oportet ad datam reélam - 
lirieam a b, oc ad datum in ipfa pundhim a, dato angulo 
folido ad D sequalem foli- 
dum angulum conftituere. 
Sumamr in linea df quod- 
vis pundum f, à quo ad 
planum per e d d e tranfi- £^ 
cns ducatur * perpendicu- 
laris FG, & plano in pun- 
tìo e qccurrat; jungaturs- 

que DG, éc ad re£tam lineam ab, & ad datum in ipla 
pundum A, angulo quidem ed e aeoualis angnlus^ coniti- ^^j. primi. 
tuaÀirBALj angulo autemEDG conltiruatur asqualis bak. 
deinde ipfì d g ponacur squalis a k, & à pundto k plano 
per B AL ad re<3:os.angu'os cerigatur hk^ pQpaturque ipfi'x* ^"j"»- 
QF asqualis kh, & ha juiigatur. dico angulum folidum ad 
A <]ui angulis bal bah h al continetur, asqualem eflè 
folido angulo adD, angulis edc cdf fdc concento, fu- 

M 3 raantur 
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matitar eoim aequales reOas ìineSR ab de, 8c Junguitur h * 
KB FÉ GÈ. quoaiam igicur pg perpendiailans m ad fiib* 
jeéhim plamun, & ad omnes reaas lineas quas ipiàm coir 

i ;. Def. tingunc, funtque in fiibieéiio plano, reétos faciet d angulos* 
uterqùe igicur angulorutn f a D pop re&us eft. eadem nt* 
tione, & ucerque ipforum hk a hrb eft reébis. & quo- 
niamduaB ka ab duabtis ^ x> 

GODE sequalis fune altera 
alteri, ,& angalos acqualea 

• 4/ P"«icontincnc; erit • ba£i bk 

bali Eoacqualis.. eft.autem £^ 
& KH asqualis gf, atque 
angulos redfcos continent. 

apqualis^ « igitur erit hb ipfi H J^ 

FF. mrfus quòniam d\m ak kh duabus do op asqualei 
flint, & redos continent angulos: erit bofis a h bafi dp 
aequalis: eitque ab asqualis de. dux igitur ba ab doa- 
busFD DE mnt aequales; Scbalis hb eftsequalis bafi p e. 

/ 8. jttimi. ergo angulus /bah angulo e d f «qualis erit. eadem ra- 
tiòne, & angului hal angulo fdc eft «qualis, quando- 
quidem fi afliimanus aequales a l d e, & jungamus k l a l 
GC pc^ quoniam totus b a l eft acqualii toti edc, quorum 
BAK ipfi ed G ponitar aequallsi erit reliquus kal aequa- 
li8 reliquo gdc. & quoniam duae k a al duabus od dc 
Muales funt, & angulos xquales continent ; bafis k l bafi 
oc aoqualis erit. eft autem & kh aequalis gf. dua& ig^ 
LK KH, duabus co gf funt sB<iuales: angulofque reBbos 
continent: ergo bafis hl aequalis eft baii pc. rurfus quo- 
niam dux H A AL, duabus pd dc asquales fuHt, & bafis hl 
^ualis bafiPB; eritang^lus hal aequalis angulo pdc ac- 
que eft angulus b al angulo edc pBqualis. Ad datam igi- 
tur re^m lineam, & acfdatum in ipu pundum, dato aa- 
Silo folido asqualis angidus folidus conftitutus iBL Quod 
cere oportebat. 

PROF. XXVIJ. PROBL. 

jfj datam reSiam lineam daip foRJo paraUeìe^ipedo fi^ 
mik^ fyjimiliter pofitum foHdum paraUehfipedmm 
Jefcribere. 

Sit reAa quidem linea ab ^ datutn vero Iblidum parallele- 
pipedum cd. oportet ad damm re£kam lineam ab datofblido 
pandleHpedo od fienile, 8c fimiliter pofitum iblidum parala 
l$lepipedtim ddaibere. Couftiniatur ad re^tam lineiun' a b, 
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Se ad datufn in ìpfà pundum a angulo folido ad e sb^k^ 
Us-angulus, qui angulis bah har kab contineatur, ita 



«■: 
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vero BAK angulo bco, & 1^ 

fldhuc anmius h a k angulo [^ 
G e F, & Ba|; ^ ut E e ad ce, 
ita B A ad Ai^, uc autem 
Gcad CF9 ita ka ad ah. 
ei^o ex aó(|uali ut e e ad K 
cp, ita ent b a ad ah. 
corapleatur "parallelogram- a!' ^ ^ 

tnum b H, & A L folidum. quomaro igitur eft uc e e ad 
co, ita B A ad ak, nempe, circa «qaales aa^los e co b ak 
ktera funt proportionalia j erit paranelogrammum k b pa- 
rapelc^raimno gè fimile. eadem q|Lioque ratioae paraUe- 
lograimium k h fimile eft parallelograinino g r, & pariUe- 
logranunum hb. p^allelogrammo fé. triak^tur psu^lelo- 
gramma folidi al tribus parallel^ammìs tolidì cd Smi- 
USL funt : fcd tria tribus oppofitis funt e aB<|ualia, & fimiH». «<?>«•' 
ergo totum al folidum toti folido cd fimik erit. Ad data» *"'*•' 
igicur reékm linèam ab dato ioUdo paralleliptpedo ei>fi* 
mile, 6c fimiliter pofinim folidum paralleUpìpedum al d#^ 
foiptuan eft. Qiod facere oportebat. 

PROF, xxvm, THÈOR. 

Si foUJum paraìkìepipedum plano ftcet^ per Sagù- 
naks oppojittìrufn pUnwUm^ ab ipfo plano èìf ariani 
fecahìtur. 

Sdidum enim paralleiepipcdiim ab piano c0ef Iccetutf 

Sr diagonaks oppofitomm pknoruni^ viddicci e F DI. dico 
idum ABàpfauiocpEpbmmmfecail 
Quoniam enim aequale >* eft c^ f criao^ 
gMlom triangttlo cbf, triangnlum rero 
ADE trìangulo DEH^ dt 8Utem & ca0 
parallelogramroum parallelogrammo be 
aequde ^, oppofitum enim i& ; & para^ 
leiogrammum g e xqùale parallelogram- 
mo ch; eric prifina concemum duobus 
triangulis cgp ade, & «tribus paralle- 
logrammis gè ac ce sequate prifmati^ 
quod continetur dùobus triangulis e f b A 
DEH 9 & tribus paralldogrammis cH 
B£ qs; etenim sec^iratibus ptanis, & 
numero & magnitudine continenmr. efgd fbtttffi ab Tofi- 

i^ 4 .dum 




« 34.priin,i. 



^24.hujits. 
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^ dum à plano cdef bifàriam fecatur. Quod dcmonfiiait 
oportebac. 

PROF. XXIX. THE OR. 

Solida paraìkkpipeJa qiue in eadem [uni bafi^ fy etC 
dem altitudine, quorum Jiantesjunt in etfdem reSit 
lineis, in ter fé funt aquali a. 

, Sint cnim in eadem bafi ab lolida parallelipipcda cm 
e N, eadem altitudine, quorum ftantes afaglmlncd 
CE BH BK fint in eifiem reftis lineis fn dk, dico foli- 
dum CM foltdo c^ acquale B s K 

eflé. Quoniam enim paralle- 
logrammum eft utrumque 
ipfonim OH ck; erit cb, 

4 3^^rimì.utfìque ipfàrum dh etk "t as- 

(jualis, ergo & d h eft aequa- C' 

lis E K. communis auferatur 

EH. reliqua igitur de a©- a ~~~ — T# 

y & primi. qualis eft reliquae h k. quare & ^ d ec triangulum éft acquale 
trianeulo hkb. parallelogrammum autem Dceft acquale 
parallelogrammo h n. eadem ratione & a f g triangulum 
acquale eft triangolo l m n. eft àutem parallelogrammum 

e 04. hnjiM. e F parallelogrammo ^bm> & parallelogrammum e g pa- 
rallelogrammo B M acquale : oppofita enim funt. ergo tx, 
prifma contentum duobus trian^lis afg dec, & cribus 
paiallelogrammis ad dg G e eft acquale prifmati, quod 
duobus rriangulis lmn hbk, & tribus parallelogrammis 
9 M N A B N continerur. commune opponatur folidum, cu- 
jus bafis quidem parallelogrammum a b, oppofitum autem 
ipG GEHM. ergo tocum cm folidum parallelepipedum roti 
lolidQ parallelepipedo cn eft acquale. Solida igitur parallc- 
.lepipeda quac m eadem fune bafi, & eadem altitudine, 
quorum ftantes (iint in ei(clem reétìs lineis, inter fé fimt x- 
qualia. Quod demonftrare oportebat. 

PROF. XXX. THEOR. 

Soida paralkkpipeda qua in eadem funt bajt^ ^ ea- 
dem altitudine % quorum ftantes non funt iniifdem 
reSfis lineis^ inter fi funt aqualia. 

Sint in eadem bafi a b iòlida parallelepipeda e m . e n fic 
pa^cn; altitudine, quorum ftantes af ag lm ln(:dce 

bh 
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AH BK non fint in cifdem rcftis lineis. dico folidumcM 

fo^do CH acquale eflè. producantur enim nk dh, & gè 

F M, conveniant- 

que Inter fé pun- ^ ^ 

Àis R oc; & ad- 

huc producantur 

FM GÈ ad OF 

punéta : & ax 

I, o e p B R jun- 

gantur. folidum 

CM, cujus baiìs 

quidem acbl pa-* 

ndldogranunum, 

oppoGtum auxem 

ipu PDHM eft^ 

« «quale folido e o, cujus ^ oaiis paraueiograroniuin a e b t* 

& ei tìppofitum X P R o, in eadem ènim funi; bafi a e b l, & 

ipfbrum fùntes af ax lm lo cd ex bh br fune in 

eiflem reftis lineis fo dr. fed folidum co, cujus. bafis 

quidem parallelogrammum agbl, oppofitum aurem ipfl 

X P R o elt * aequaie folido e n, cujus bafis acbl parallelo- 

grammorti, & ipfi oppofitum gekn. -etenim in cadém 

funtbafi ACBL, & eorum (tantes ag ax ce cp ln lo 

BK BR font in cifdem reókis lineis gp nr. quare & cm 

folidum folido e n acquale cric. Solida igitur parallelepi- 

peda qu« in eadem fune bafi, & eadem altitudine, quòrum 

ftantes- non funt in eifdem refiis lineis, inter fé funt aequalia. 

Quod demonftrare odortebat. 

PRO P. XXXL T HE Rt 

SoriJa paraUekpipeJa (jtue in aqualihus junt hafthuSy 

:éf eaJem altitudine^ inter fé Junt aqualia. 

Sint in sequalibus bafibus a b e d folida parallelepipeda 
A E e F, & eadem altitudine, dico folidum a e folido e f 
acquale eflè. fint primo ftan- A k O 

teS HK BE AG LM. OP DF 

c3 Rs ad re(%08 angulos 
bafibus AB e D : ' angulus 
autem alb angulo cro 
fic ìnaequalis, & producatur 
ipfi e r in direoum r t : 

conftituaturque ad reftam * -n. y a x 

Mneam r t, & ad pundtum in ipfà r, angulo alb aequa- 
Ijs « angulus t r y. & ponatur ipfi quidem a l asqualis a ij.primì. 

R ri 



i 
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KT, ipfi vero LB «qualis RY, 6cad punOom t ipfi n.X 
parallela ducatur x t, compleaturque paraUdogrammum 
"ex, & ^T folidupi. quoniam igitur duac tr rt dudbui 
AL LB «quales (unt, & angulos continent acqpiales; eril 
paràlklogrammum r x acquale & fimile paraUdo^mmo 
hl; &quoniam rurfiis al eft asquaKa r t, &lm ipfi R^ 
tngqlofque ssquales continenc, parallelogrammum rì^ pa- 
rallelognunino a m xauale & fimile eric. eadem raticme l b 
paralleiogramnium ipb s y «quale eft & fimile. txìà iatur 
parallelogramma iblidi a e tribus pmllelogrammis kriidi 
Oy acqijalia & fimilia fimt. fed & ùria tribus oppafita Se 

t M^hujnt- ^ aequaua fimt Se fimilia. totnm igitur a e iblidum parallde- 
pipedum tod folido parallelepipedo «y eft acquale, prcxltt- 
cantur dr x y, conveniantque inter fé in punoa a, & per 
TipG DO parallela ducatur rq^ 8c producanmr to od^ 
il co&vétùanc in v, compleanisque folida Q ♦ r i. f^idom 
igituri^a cu}U8 bafis eft r 'f purallelqgramnnim, oppofitum 

« ftj^. hnjoj. autem ipfi or eft^acqttale iolido ì^y, cujus bafis eft Ri' 
paralleiogrammum, & oppofitun^ ipfi y o> in eadem eoim 



H^ 





Y a. 



fimtbafi Ri^, & eadem altitudine, ^eorumftantesR a ry 
TQTX sz su *t i* o in eifdem funr redis lineis a X z^. 
fedìblidum irr acquale eft folido as. ergo Se irQ fatido 
A E eft acquale, practerea quonom parallelogrammum r y x r 
eft acouale parallelogrammo n t, etenim m eadem eft bafi 
R Ty oc in eifdem paralleiis r t p x. & paraUeiogrammiam 
RYXT parallelogrammo cd eft acquale, quoniam & ìf& 
A B eft sequale } parallelogf^mmum a r acquale eft parai* 
lelogrammo e d : aliud autero eft paralleiognunmam d t* 
t& igitur ut CD bafis ad bafim dt, ita pr ad ipfiun dt. 
éc quoniam folidum p^rallelepipedum e i iècamr plano r p 
^ ft j*. hajas. planis oppofitis parallelo; erit ut ^cd bafis ad bafim 2>t, 
Ita folidum e f ad r i folidum. eadem ratione quoniam fo- 
lidum parallelepipedum Q i fecatur plano r i^ oppofitis pla- 
nis parallelo, ut Q t bafis '*'< ad bafim d t, ita ertt folidum 
Oir ad R I Tolidom. fod ut co bafis ad bioSm dt, ita bafis 
af ad ìpto 7* D. ut igitur fdidum e f ad ri fcCdotìi ita 

folidum 



-^ 



Miduit) a* ad It^Edun; r 1. qiiod cum utniinque foliifofum 
e F a i- ad Iblidum r i eandctn habeat proportìondn) Ibli- 
dutQ e F folido a *' eft «quale, folidum autem a* oftótTuin ^^ 



cft acquale lòUdo a e ergo ^ ' a É ipG C F «quale erìt, 




SednoD6ntltaiuet Ao hk be LM ck op w RS ad regina 
an^los i^ AB CD bafibus. dico turfiia fbUdiun ai acqua- 
le effe rolide Cf- ducuuur/à pun^ i: s o u P F n 8/ii.1i 
ad fubjedum planuffl perpendicuUies ks et gt u* rs 
F * uà 5 T, oc plano in pun£tis u t r * * ttt occUr- 
rant, & ìungintur iT t* tt t9 tl* sQ Di -I-i. acqualo 
ì^tur e» K« roUdum folido pi; in a»]Ualibus onim lùni 
qafibus em fs, 2c eadem altitudine, quorum ftaccea ad 
' redos angulos fumbafibus. fcd k4> folidum folido ab eft 
s lequale : Iblidum vero p i zquale g folido e f- fi quidem in^ 19, h 
eadem finu ba^ & eadem aldtudine, quonim mntes ooo 
fiint in eifilem nOis lincia, eieo Se foliduro a e Iblìdo cf 
acquale erìt. Solida igimr paraUelepipcda qux in a»}ualitwa 
fuot baGbua & eadem altitudine, Inter fé fiint ac^ualia. 
Quod demcHifirare oportebat- 

PROP. XXXn. THEOR. 

SoS^a ptr*lkkpiped* jt^e eandem òaient ahituJi- 
uem inter fi futtt ut infet. 
^t foUda.panllelepipeda a« co, quae eindem airìtu- 
dÌQem 'hid>east. dico Inter fé cflbuc bafes^ boc di ut a£ 
bidìi td b«6m cf tt u K 

iti Iblidum A B ad Y~ 



CD folidum. 

plicetur enim ed 

nfiamlineam ra 

piralldoenunino \ 

AEasqudCFH, 6c \ 

ì tiafi F» fadem. «C" 

altitudine ipfì e o folidum parallelepìpédum e K compleatur. 

IpUdiun iginir ab folido OK eft 'zqualeì in xqual)bus«j,,i,Qja, 




\ 




^ 


■^^ 




t 




^ 




-^ 
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cairn fiint bafibus a & e h, Se eadem aldtudme. iraque quoùiì 
am (blidum partllelepipedum e k plano dg fecacur oppofitìi 
ii/« hnjus. planis parallelo; cric uc ^ h p bafis ad ix£ni f e, ita (otiduni 
H D ad D e folidum; acque eft ba&s quidem ph bafi a e ^ 
qualis, folidutu vero g k squale folido a b. eft igicur 
ut A E bafis td bafim CF, ita iblidutn ab ad folidumc 
Quare. (blida paraUelepipeda quas eandem habent aldtudi-* 
oem inter fé fune uc bafes. Quod demonftrare oportebat. 

PROF. XXXIII. THE OR. 

SimibaJoliJa paraUelepipeda inter fé ftmt in tripBcaU 
propcrtione bomologorwn laterum. 

. Sint fimilia (blida paraUelepipeda ab cd. latus autem a e 
homologum ficlateri e f. Dico iblidutn a b ad e d iblidum 
trìplìcatam proportionem habere ejus, quam habec a e 
ad CF. producantur enim ek el em in diredum ipfis ae 
GÈ he: & ipfi quidem cp xqualis ponatur ek, ipfi vero 
FN. sequalisEL; 
& adhuc ipfi F R 
asqualis em, & 
K 1:4 parallelo- 
grainmum,& k o 
folidum compie- 
atur. quoniam i- 
gicur duse ke el 
duabus e F f n 
aequalesfuntjfed 
«& angulus K E L. 
angalo cfn eft 
asqualis ; quia & 

angulus AEG ipfi e F N ob fimilitudinem folidorum a b e d : 
eric & K L paralielogrammum fimile & xquale parallelo^m- 
mo e N. eadem ratione, & paralielogrammum k m acquale eft 
& fimile parallelogrammo e r, & adhuc paralielogrammum 
o E ipfi DP paral.elogrammo. tria igitur parailelc^ramma 
folidi Ko tribus par^Ielogrammis cd folidi asqualia &c fi- 
à 14. hujus. milia fune, fed cria cribus oppoficis acqualia ^ iimc & fimilia. 
tocum igimr ko iblidum xquale eft & fimile roti folido 
CD. compleatur gk paralielogrammum; & à bafibus qui- 
dem G K K L parallelogrammis, altitudine vero eadem ipfi 
A B, folida compleantur e x l-p* & quoniam ob fimilitudi- 
nem iolidorum* ab c d eft uc a e ad c f, ica eg ad f n ; & 
EH adFR: aequalis autem fc ipfiEK, & fn ipfi el, & 

FR 



L I B E R 



XÌ. 



189 




FR ipfiEM. eric ut A£ ad ek, ita gè ad bl, & he ad 



EM. Ifed ut AE quidemad ek, ^ita ag parallelogrammum ^ i.fexti 
8(1 parallelogrammum g k : ut autem ce ad e l, ita g k ad 
kl: & ut^HE ad em, itapEad km. &utigitur ag P^* 
raUelogrammum ad parallelogrammum g k, ita g k ad, j$: l, 
& p E ad KM* kd ut AG qyidem ad gk^ ita*' a b folidum^ 3^* ^»jus> 
ad folidum ex: ut autem gk ad kl, ita folidum ex ad • 
p L folidum; & ut p e ad km, ita pl folidum ad folidum 
K o. & ut igitur folidum a b ad folidum ex, ita << e x ad p l, ^ i t.qaìntì. 
& PL ad KG. fi autem quatuor fint magnitudiiiés deinceps 
proportionales, prima adquartam tripticatam proportionem 
« babet ejus, quam habec ad fecundam. ergo & a b folidum ac^ « 1 1. De£ 
lolidum Ko triplicatam habet proportionem èjus, quamAB^^»^ 
ad EX. fed ut ab ad ex, ita a g parallelogjrammum ad pa- 
rallelogrammum GK ^ & a e reóta linea ad ipfam e k. quare 
& A B folidum ad folidum k o triplicatam proportionem ha- 
bebit ejus, quam a e habet ad ek. acquale autem eft foUdum 
KO foUdo CD, & Tt&SL linea ek redtae e f eft aequalis. ergo 
& A B folidum ad folidum e d triplicatam habec proportio» 
nem ejus, quam latus ipfius homologum a e habet ad e F 
homologum latus. Quod demonftrare oportebat. 

C^r. Ex hoc manifeftum eli, fi quatuor refiae lineae prò* 
porrionales fiierint, ut prima ad quartam, ita eflè folidum 
parallelepipedum quod fit à prima ad folidum quod à. 
lecunda fimile, & limilit;pr defcriptum '^ quoniam & prima 
ad quartam triplicatam proportionem habet ejus, quam habec 

ad iecundam. , . 

■ 

r PROF. XXXIV. THE OR. 

x^/Bqualium folidcrum parallekpipedorum reciprocantur 
bafes fy ahùuciinesj^ quorum folidorum parallckpi- 
peJorum reciprocantur bajcs ^ altitudtneSy ea inter 
fé funi aqualia. 

Sint xqualia fòlida parallelepìpeda a b cd. dico ipforum 






'. i 



\x 



"bafes & altitudines recipro- i^ 
cari, hoc eft ut e h bafìs ad 
bafim N P, ita efiè altitudi- 
nem folidi e ò ad foUdi a b 
altitudinem. Sint enim pri- 
mo ftantes AG £F L6 HK 
CMNXODPRad rc€to^ 
angu!o8 bafibus ipfomm. ^, ^ ^ 

dico ut E H bafis ad bafim np,' ita eflb cm ad^AO. fi i^tur 
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' Ì>afis 9H baQ NP fic asaualii, eft aucem & ab foUdum » 
auale Iplido e d; erit & cm sequalis ipG jlg. ùdemxn bt» 
Cbm EH H p aequalibus eziftentìDus non fint ag e m akitiif 
dines ^ual^ n<qqe a 9 folidum folido e d «]utle crils 
ppnitur aucem xquile, non i£icar inflequalù eft alàtudo cu 
altitudini- 4 e ergo sequalii & neceflè eft ^ ac propcerea ai 
s H bafis ad bafim n p, 
ita erìt e M ad A e. 
At vero non fic bafis 
EH $eqMalia bafi hp« 
ied EH fic niajor. eft 
autem ^ a a (oli- » 
dum fblido e P ^* 
quale* ergo major di ^ 
e M ipra AG} alioqui .> 

nurfua feqqeretur io- -^ k c jr 

lida A B cp asquaiia non elle, qùas ponuntur acqualìa. iii- 
^e ponatur ct a^qualis ipG ag : & àMì quidem mf, al* 
, titudine aucem ct foUdum paràllelepipedum ve compket- 
tur. quoniam igit|ir foUdiun ab folido cd eft asquale» aliud 
#7. quinti. autem aliquod eft vc> & asqualia ^ ad idem eandem habeoc 

S^roportionem: eric ut a b folidum ad folidum e v, ita e d 
òUdum ad foudum ct. fed ut a b folidum ad folidum e V| 

^3^*linjtt«*ita^bafi8BHadNPbafimjaBquealtaenimruntAB cvfoUda. 

« a./, bujttj. ut autem folidum od adiplùm cv> ita^MP bafis adbafim 
PT, & M e ad CT. & igttur ut baus eh ad n p bafim^ica 
Mc ad CT. eftautem cTaequalia ag. ergo & utEHbaSs 
ad bafim np, ita mc ad ag. quare folidorum parailelepi- 
pedorum a b e p We$ & alcitudinef redprocancur., Ruiw 
lòlidomm parallelepipedorum a b e d baies 6c altitudinei 
redprocentur : fitque ut eh bafis ad bafim np, ita foUdi 
CD altitudo ad altitudinem folidi a b. Dico folidum a b fo- 
lido CD acquaie eflè. (ine enim mrfus ftantes ad reftos an* 
' gulos bafibus. 6c fi quidem bifis eh fic aequaUs bafi kp. 
eft^e ut eh bafis ad bafim np, i(a altitudo folidi cd ad 
folidi A B altitudinem : eric fplidi e d alcimdo altitudini fo- 
lidi a b xqualis. folida autem parallelepipeda, qua: fiint ia 

d ^oihttjas.asquaUbus bafibus & eadem alatudine inter Te d asmialia fune 
ergo foiidnm a b folido cd eft 9e(iuale. (ed non ut e h ba- 
fis flequalis bafi m p> & fit e h m^r. major igitur eft & io- 
lidi od altitudo altitudine folidi ab, hoc eft cm ipia a 6. 
ponamr ipfi ag àequalis rurlus CT, & fimiliter folidum cr 
compleamr. itaque quoniam eft ut eh bafis ad bafim mp, 
ita mc ad ipfim ag ; asqualis autem ^ ag ipficT ; erìtut 
bafis eh ad hp b#p> icaMC ^ ct- fed uc bafis itu ad 

N 
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m r bifiiB, ita A B fUidum td ù^ànax vc^ teate tkt enim 
fiiBtfoUda AB cv. ut viwnucadcT) itti &MP Miiad 
bafim PT, &rolìduiD csad qv fididura- & iórar utlòli- 
«hun AB tà fiilìdum ct^ ita cD Iblitlùai ad loiidum cv. 
niòd cum umimque fòUdomin ab CD od iffvm cv «ao- 
éem prt^xntionem habeat; erìt a» Midum foUdo cd k- 
^utilc. Quod demonftrare (^KHtdMt. 

Honìiìuaiitemftaiuea »'k bl ga kk ih do uc rf 
•d leQos angulos bafibui ipforuai : & à puni^s r o b k 
X M D R adpiaoabolìuinEH n r dwcaniiir perpeodicularei, 
quB phnii in Mjn§is s t t ? (l^a ** • occurrtnt flc com- 
pleancur IblUk fv xa. dico & Gc anpulibiu eziRentibuB 
lòlidu AB cDt bafes Se allitudjaea reciprocarì. Sài uc ku 
bofìi ad bafìm n p, iu 
eflè aldtudioem folidi 
e D ftd folidi A B alti- 
tudinem, quoniam e- 
oim foUdum a b fiili- 
doCDcAxquale; Ib- 
Kdo autem ab acquale ]|^J 
eft •folidum BTi io *" 
cadetn namque fum j___^ _ 
bofi FÉ, ficeademst- A K 
tiiudiae; quorum ftontes non furu ia ei((lem re^ liocis : 
Se folidum Dc elt '^ zquale folido dz, quòdin eadem Qnc 
bflfì X R, & cadem altìcudine^ quorum Itanus oon funt ia 
eifocmredis lineisi erìt & folidum sTlblidobz xquale. 
■equalium autcm folidonim parallclcpipcdoruoi, quorum al- 
dtudines bafibus jplòrum fimt ad recti» angilos, balès/fic/Eztim 
ddnidioes reciprocaotur. eft igitur ut f K b^ ad bafim x R, <*« — *~- 
ita foUdi D% altitudo ad aldrudinem folidi bt> Uque eK*" 
balìa quidem f k bafi e h a»]ualit, bafis vero x r xqualis 
b^ HP. quare uc eh balis ad bafim kp. ita eft altitudo fo- 
lidi DZ ad folidi BT altinidinem. eaedem aucem fune aldtu- 
dinct folidomm d z d e, iccmque folidonim b e b A- eft 
igitur ut E H bafis ad ba&m h p, ita folidi dc altimdo ad al- 
tinidinem folidi a b- ergo libiid<Hiim paraUelepipedoruiQ 
AB CD bafes Se alcitudines redprocantur. Rurfijs folido- 
nim parallclepipoiorum ab go bafea & altitudines re- 
ciprocentur , licquc uc E H ba£s ad b^m n p, ita alti- 
tudo folidi co ad folidi ab altitudincm. dico folidum ab 
iblido CD «quale effe, iildem namque conttrudìis, quo- 
niam ut e h baGs ad ba&m Np, ita folidi e d alcicudo aaal- 
titudinem folidi a B} & bafis quicjem eh eft xqualis b>& 
Ficj/Np veroipCi zr: «it uE fk bffis ad baSm XR, ita 
• -aicintdo 
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alcitudo folkU cd ad firiidi a b altitudiaem. eaedem autem. 
^* liinc altìtudines fididonim ab bt, & ipforum cd dx. 

^inirut FK bafis ad bafim xr^ ita iòiidi dz aldtudo 
aiticudinem foikli bt. quare foiid(Hum bt dz parallele 

Esdoram bafesSc alcitiidiiies rèdprocantur, quorum aut 
lidoniiD parallelepipecbrum altitudines iiinc ad redtos an- 
gulos bafibus ipTonun^ & bafi» Se altitudincs reaprodantur, 
ca imer fe fiint aaqualia. ergo bt folidum folido dx eft asr 
quale, fed folidum quidetn b t acquale eft folido b a, etenim 
iD eadem fune bafi f k, & eadem altitudine, quorum ftant^ 
non Cunt in eifiiem redis lineis : folidum vero d z eft ssqualè 
folido t> e, fi quidem in eadem fune bafi x r, & eadem aK 
titudine, Se non in eifilem rcSds lineis. ergo & folidum a ir 
Iblido e D eft acquale. Quod demonftrare oportebat. 

PROF. XXXV. THEOR. 

Sìjint Juo anguJi pkni aquaksjjudrum veriicibus fiibS- 
mes reR^ linea ìnJiHant^ qtue cum reSis lineis i 
principio pqfitis anguìos cmtineant a^uales^ alierum 
éiieri ; in fublimibus autem fumantur qtuevis punSa^ 
gtfue ab ipjis ad plana in qmbus fimt anguU per»'' 
penJiculares Jucantur ; ^ a punffis^ qu^e à per^ 
pendicukribus fiunt in planis ad pritnos angubs jun- 
gantuf reSta linea-, cuni fublimibus aquaks an* 
gulos continebisni. 

Sint duo angui! reétìlinei xquales bac edf: & àpun» 
Aìs A D fublimes redss linee ag dm conftituantur, quas 
cum redtis lineis à principio pditis aequales aogqlos conti- 
neant, alterum alcen : angulum quidem m d s aequalem an- 
gMlo cab» angulum ^ 29 

vero MDF angulo gag 
asqualem : & Tumantur 
in ipfis AG DM quas- 
vis punda G M, à qui- 
bus ad plana per bac 
EDF ducancur per- 

pendiculares gl mn, ^ ^ ^ 

occurrentes planis in *7^.*^-^" ^ 

punOis L Ni & LA G^ ^ 
N D jungantur. dico angMlum gal angulo m d n aequalem 
tSk. ponatur ipfi dm sequalis ah,& para ipQ gl parai* 
Ida ducacur as* eft autcm gl perpcodicularis ad plaoum 

per 
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fa fiAC. ergo 6c hk ad « planum per bàc perpendìculArift . 9.ìmjM, 
txit. ducantur à puAdis k n ad redas lineas abacdpde 
peipmdiculares K e nf kb ne,£c hc cb mf fé juDgan«> 
tur. quoniam igitur quadratum ex h a asquàle ^ eft quadra* 
tis ex HK K a; quadrato autem ex ka aequalia ^func ex^ 4^. primi. 
Kc CA quadrata: erit quadratum ex ha quadratis ex hk. 
Kc e A acquale, quadratia autem ex hk kc acquale eli qua- 
drttum ex ho. quadratum igitur*ex fi a quadratis ex h e e a 
acquale erit: & idcirco angulùs hca « eft reàus. eadem ^ ^t.pf imi 
ratìone & angulus d f* m recfais eft. ergo ane;ulu8 a e h ipG 
dfm eft' asqualis. eft autem & hac angplus xqudis an- 
gMlo M D f, duo igimr triangult fune m d f hac duos an- 
8Mk)s duobus angylis aequaies habentia^ alterum alteri, te 
unum latus uni lateri acquale, quod uni aequalium anóilo- 
nim fiibtenditur; videlicet ha ipG dm» ergo & reuqua 
latera Yeliquis lateribus d acqualia habebunti alterum alteri, d iCpri*^« 
quare AC ^ xqualis d f. fimilter demonftrabimus & a b ipfi 
DEaequale effe, jungantur enim hb me. ficquoniam cpadra- 
tom fx A H eft acquale quadratis ex ac k h ^ quadrato au>- 
tem ex A K acqualia flint quadrata ex ab b k : erunt qua- 
drata ex A B BK K h quadrato ex a H acqualia. fed quadra- 
ta ex BK KH acquale eft ex bh^ quadratura^ reétus enim . 
angulus eft h K fi, propterea quòd & h k per^ndkularis eft 
ad fubjeàum planum. quadratum* e igitur ex ah acquale eft 
^ladratis ex. a b b h. quare angulus a b h reólus eft. eadem 
catione & angulus obm dlrectus. eft autem & bah an- ^ 

Kulus acqualis ungulo e b m, ita enim ponitur : acque eft a h 
?B9M^ DM» ergo & AB ipfi DE <^ eft acqualis. quoniam 
ì&tUTAc quidem eft acqualis df, ABveroipfi de^ erunt ^ 
^CA AB duabus fd de acquales. ièd & angulus bac 

a^o f D e eft acqualis. bafis « igitur bc bafi e f, & trian- e 4. primi, 
um triangulo, Oc reiiqui anguU reliquis xquales fimt. ergo 
angulus ACB aimulo DFE eft acqualis. eft autem & redhià 
ACK acqualis itcEo dfn. quare & reliquus bck reliquo 
£FH acqualis. eadem ratione, & cbk angulus eft acqualis 

aSUlo F E N. itaque duo triangula funt bck e p n, duos an- 
06 duobus angulis acquales habentia, alterum alteri, & 
unum latus uni lateri acquale, quod eft ad acquales angulos, 
^licet BC ipfi EF. ei^o & d reliqua latera reliquis late- 
™i8 acQualia tobebunt, acqualis igitur ^ e k ipfi F n. eft 
^tem oc AC ipfi DF acqualis. quare duac ac ck duabus 
^F PN acquales funt : & reÀos continent angulos. bafis igi- 
^ AK eft acqualis bafi dn. £c cum ah ut acqualis dm> 
^ & quod fit ex A H quadratum quadrato ex d M acquale, 
ied quadrato ex ah acqualia fimt ex a k KHquadrata^ ete^ 

N nim 
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aim redus ^ft angulus akh« quadrato autem ex d m aoqw 
lia fuat quadrata ex D N MM^quòd angulus DNMre^Sus fli^ 
qu^rata igitur ex ak kh quadratis ex dn n m flint asqu%^ 
lia. quorum quadratura ex a k acquale eft quadrato ex nm 
ergo reliquum ex kh quadratum reliauo quadrato ex nk 
eft acquaie. & ideo reoa linea hk ipiÌMN aequalis. quoi 
cum duae ha ak duabus md dn asquales fiat, altera at 
teri, & baGs hk bafi nm oftenià fit aequalis^ angulus hak 
/8. primi, an^o MDN acqualis / erìt. Quod oportebat demonftrare* 

C»r. Ex hoc manifèftum eft^ fi fint duo angqli plani rédi- 
linei asqulles^ ab ipfis autem conftituantur wblimes reOae 
line^ asquale^ quae cum re^ lineis à principio poBos 
aequales contineant angiilo^ alterum alten, perpendicub- 
res^ qiix ab ipfis ad ptena in quibus fimt primi anguli du* 
cantur^ int^ fé acquues e(fe. 

PROF. XXXVI. TREOR^ 

Si tres re Ha Hnea prcpcrtmaks pni^ foUdumfard* 
kkpìpedum quod i trthusfity ajuaie eH fobdo fMh 
ramepipedo quod fit k mediay equilatero fmdemj 
é^qm^nguh autem antedìSto. 

Siftt tres redfae lineac proportionales a b e, fit (cil. ut a ad 
^ B ita p ad e. dico iblidum quod fit ex ipfis a b e, acquaie 
cflè (blido quod fit ex b, acquilàtero quidem, ^equiang^lo 
autem antedi&o. Exponacur foiklus angulus ad e contennis 
tribus angulis planis deg asF fed^ &ipfi quidem b po^ 
natur acqualis qnaquacque ipiàrum de ce ef^ & folidum 



A 



H 



^^^^:^^J« 




M 

parallelepipedum e k compleatur : ipG vero a ponatnr se- 
<]ualis DM, & ad re<fhim lineam lm, & ad pundum in 
4 i^tf liujuf.ipfit L, conftituatur ^ angplo folido ad s acqualis angulus con- 
tentusNLX xLM MLN^ & ponatur ipfi quidem b acqualis 
L N, ipfi vero e acqualis l k. quoniam igitur eft ut a ad b 
ita B ad Gy acqualis autem eft a ipfi lm, & b unicuique 

ipfitrum LN £F EG £D) &CÌpfiLX9 Crit UtLM ad EF 

ira 
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Ita CE ad Lx. Se drcum sequales angok» mlx gep, la- 
tJcra fimt reciproca* ergo m x parallelogrammum parallelo- 
maaatoo g f eft ^ xquale. &quooìam duoanguli plani redi* ^ z^ cexù, 
Soei ^quales fimc gkf xlm, & in ìpfis fublunes redtao 
Koeae conftituuntur ln e d sequaks Inter fe^ & curo reélis 
Uneàs à principio poGtis asquales continentes angulos, aite* ' 
rum alteri;, erunc « perpendiculares quacàpunSis n i>ad«cor. 3jr. 

Elana per xlm gef ducuntur, inter fé aequales. ergo fo-^"i"*- 
da L H E K eadem funt altitudine, quse vero in xqualibus 
bafibus funi foUda paralklepìpeda,^ & eadem altitudine, inter 
i fé ^ funt aequalia. ergo foHdum uh sequale eft folido ek. 431. hujui 
atque eft folidutn quidera hl qUod fìt à tribus a b c^ fo- 
Hdum vero ek quod fic ex b. Si igitur tres redbb lineae 
: proporcionalès fint, folidupi parallekpipedunì quod fit à 
: tribus, acquale eft folido parallelepipedo quod fit, ocq. Quod 
demonfhare oportebat. 

PROF. XXXVII. THE OR. 

^ Si quatuor reSta linea proportienaks Jinty ^ jw^ ah 
ipjis fiimt foliJa paraUekpipedé Jimilia gp fimih- 
ter defcripta proportionalia erunt. Et fi qua ab ìpfis 
fiuntjoliaa paralUkpipeda fimiUa ^ fimikt^r de- 
cripta propcrtionalia fint \ ^ ipfné reSìa tin^a pr^ ^ 
portionaks erunt. 

; Sint quatuor re^ linex propòrtionales a b e d e f e h,Qc 

ricil. ut AB ad^ D, ita e f ad g h> & defcribanrur ab ipfis aq 

CD ef gh fimilia & fimiliter pofita folida parallelepipeda 

ka lcmeng. dico ut KA ad lo, itae0è me ad^rò. 

, Quoniam enim folidum paralelepipedum k a fimile eft ipfi 

Le, habebic 4KA ad lc triplicaram proportipperp ejus 

li — « 
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guam A B habet ad co* eadem ratione & folidum m s ad 
ipfum NG '^ triplicatam proportionem habebit ejus quam4 33, Jwjus. 
lubet EF ad gh. atque eft ut ab adcD, ita ef ad gh* 
: ut igitur AK adLc, itaME ad kg. Sed fit ut folidum Alt 
ad iolidum l c^ ica m £ folidum ad fdidum n g. dico, uc 

N a rcàa 
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reOa Unea a b ad redam e d, ita eOè reóbun e f ad ip&m 

I ^33* N^' 6 H. quoniam enim rurfiis a k ad l e criplicatam « propcn*- 

[ tionem habec ejus quam ab habet ad cd; habec aucenf 

^ & ME adHG tiiplicacam proportionero ejus quam ep ad 

! gh; àtque ut ak ad lC| ita me ad ng: erit ut ab ad 

[ CD, ita EF ad GH. Si igitur quatuor refitss liòeaB propor-^ 

I tionales fin^ &c. Quod oportebat demonftrare. 

PROF. XXXVIII. THEOR. 

/ Si pknum ad pJanum reffum Jit\ ^ ab aUquo pu»' 
ffoe&rum qu4e Junt in uno phno^ ad alterum pia- 
num perpendicuìatis ducatwr \ tainctmmunem pU- 
norum feSionem cadet. 

Flanam nempe e d ad planutp a b reéfaim iìt, oommunis 

autem eorum (èétio fit a d, & 'in' ipro e d plano, quodvis 

punófaim E fiimatur. dico perpendicularem qiue è punào 

z ad ^lanum ab ducitur, C 

Cadere in ipEon ad. Non ** 

enim^ fedii fieri poteft, ca- 

dat extra, ut ef; & piano 

AB in pun^ F occurrat: 

à pundlo autem f ad da 
^ in plano a b perpendicula- 

ris ducatur F G, quae quidem B 

A 4. Def. & plano e D ad * reflos angulos erit ^ & e g jungatur. quo- 
bujus. niam igitur f g plano e d efi: ad re^os angulos 9 contingic 

autem ipfitm reoa linea e g qùas eit in eodem e d plano : 
e 3. Def. erit ai^us fge ^^reófeis. fed & e f plano ab ad redoa 
^"i*"' angulos eft; reftus iamr ed angulus efg. quare triangoli 
k 17.prImi.EFG duo anguli duobus redlis funt asquales^ quod eft^ab- 

furdum. non igitur à punito e ad a b phnum pcrpendicu- 

kris du£bi extra redlam linearn d a cadet. emo in ip&m 

cadat necefle eft. Si igimr pianum ad pianum reoum fit, &c. 

Quod oportebat demonflrare. 

PROF. XXXIX. THEOR- 

Si in foìiJo perallekpipedo oppqfiiorum phnorum la fera 
fecentur bifariam^ per [ecìiones vero plana ducanr 
tur ; communis phnorum feSìio^ ^ joliJi paralklc' 
pipedi dtameter^ fefe bifariamfecabunt. 

Infeudo enim parallepipedo ap, oppofitorum planorum 
cp A H latera bifariam (ecentur in punótis k l m n x o ? r- 








> 4. pruni» 
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& per feftiones plana ducantur k m x r ; comtnufìis autèm 
pkmonim fe&io fit ys, &lblidi Daralldepipedi diameter fit 
. DG. dico YS DG fefe bifariam fecare, hoc eft yt quidem 
ipfi TSy DT vero ipfi T G acqualem efle. Jux^antur enim 
DY YE BS SG. quoiùam igitur D X parallela eft ipfi oE^al- 
cerni anguli d x y y o e incer Ce asquales 4 fimt. fic quoniam^ i^.w'ufii 
DX quidem eft acqua- p p, 

r%^ — L^.^ T^o 



Us oE, XY vero ipfi 

Yo, & angulos aequa- 

les condnent; erit ^ 

bafis DY asqualis bafi 

YE. & triangulum d- 

XY triangolo yoe, & 

reliqui anguli reliquis 

angulis sequaleS) angu- 

lus igitur X Y D eft ae- 

qualisangulooYE, & B 

ob id « re£ba linea eft 

DYs. eadem ratione, 

& BSGreOaeftyatque 

eft BS asqualis sg. & 

quoniaro e a ipfi db asqualis eft & parallela, & e a eft 

xqualis & parallela ipfi ec; erit. & db ìpCi eg asqualis & 

f)araUela; oc iplàs conj^ng^nt refiae linas de gb: parat- 
ela igitur ^ eft D E ipfi BO. & fiunpta fimt in utraque ìpSk'd 33.primi. 
rum quasvis punOa d y gs, &junAasfiint dg ys. trgf^ 
D G Y s in uno e funt plano, quod cum d E fit parallela b g,»;. Iivjvs. 
erit & EDT angqlus angulo bgt asqualis ^^ alterni enim 
funt. eft autem & dty angylus asqualis / ipfi g t s. duo/ ij.prìmf. 
igitur funt triangola dty gts duos angulos du(4)us an- 
^dis asc^ales h2>entia9 & unum latus uni lateri asquale, 
<Iuod uni asqualium aiinilomm fubtenditur, videlicet dy 
ipfi G$: dimidia enim lunt ipiòrum de bg. ergo & reli- 
qua latera reliquis lateribus asqualia habebunt. quare dt 
quidem eft aDquaUs tg, yt vero ipfi t9. Si igitur info^ 
lido parallelepipedo, flcc. Quod oportebat demonftrare. 

PROF. XL. THEOR. 

Sijint duo prifmata aque aUa^ quorum unum quidem 
bajim habeat paralleb^rammum^ alterum vero tri- 
angulum, fypìzraìkhgrammum duplumjit triauguG ; 
ea inter fé éeqmlia erunt. 

Siot prifmata asquas alta abcdef ghklmk. & unum 
quidem bafun faab^ paraUelogrammum a f, alterum vero 

N 3 ghk 
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GHK trkmgMlumy & duplum fit ap {KuraUdograamiufii 
triaoguIicHK. dico prìfina abcdep prifinati ghklmn 
zqusue die. Compleaiuur enim ax go (òlida. Se quoniam 
pjuallelelogrammum A F 

" ' M o R B 



crianguli ghk eft du- 
plum i pft flutero & 
HK parallelogrammum 
n 4.1 .primi, duplum « trianguli gh- 
k; erit a p parallelo- 
grammum parallelo- 
grammo HK acquale, 
ouse vero in sscjualibus 
/ Ulne ba&bus folida pa- 



H 






K:::^^ 



G 




^;i.huju$.rallelepipeda, & eadem altitudine, inter fé aequalia è (ùnt 
<rx8»lìajus.sBquale igitur ax folidum folido go. atque di folidi qui- 
dem AX dimidiumr ABCDEP prifina; (olidi vero go di- 
roidium ^eftprifinaoHKLMK. ergo abcdep prìfina prif- 
mati GHKEMN eft acquale. Si igitur Gnt duo pzimaca 
«cpie àks^ ècc* Qiod demonftrare oportebat. 
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PROPOSITIO I. THEOREMA. 

S/milia poiana chrcuRs inforipta inter Jè fimi 
ut ^bametforum quadrata. 

Sint circuii abcde fghkl, fic in ipGs fimilìa polygoiu 
ABCOE fghkl; diametri autem arculonim fint bm 
GN. dico ut quadratura eZBM ad quadratum.ex gn» ita 
effe ABci>fi polygonum ad polygonum fghkl. jungan- 
turenim be am gl FN.'&quoniampolygomuDABCDE 
fimìle eft polygono fghkl; ocbae angiuuaanguioGPL 
eli sequalis: atque eft ut 
BA^ad AE, itaGP ad fl. 
duo igicur triangola fiint -^^ 
BAE GFL unum angulum 
uni angulo acqualem haben- 
tia, videlicet angulum bae 
angulo GVy circa asqualea 
autem angialos latera pro- 
portionaiia: quare triangulum ab& triaiigulo fol seqié- 
angulnm «eft; ac propterea angulua aeb sequalis eft aii-4 6.rexti. 
gulo flg. fed angulus quidcm A&Bangulo AMBeft ^9-. 
qualis ; in eadem enim drcum&rencia confiftunt. anguto ^'' '^^'^ 
*aatem FLGacqualis ^ eft angulo f mg. ergo & amb angu- 
lum eft xqualis angplo fmg. eft autem oc re£hi$f angulus^., ^^^^ 
BAMasqualis re&o GFK. quare & rdiquus reliquo atquar- 
lis. asquiangulum igitur eft trìai^um a m B ìrianguio t g n. 
ergo << ut BM adGN ita BA ad gp. fed proportionisqui-i^rexti. 
dem BM ad GN duplicata eft proportio quadrati ex bm ad 

N 4 quadratura 
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0, liià. quédfatum ex cn; propoitiQois veroBA adGFdtiplìcattA« 
cft projpfxtìo ABCDE polygoni ad polygomun pghkl: 
& ut igitur quadratum ex b m ad quadratum ex g n^ ita pò- 
lygomiin abcdk ad fghkl polygonum. Quare fimilia 
{XHygooa quae in ctrculis defoiountur, incer Te fiint ut «lia» 
meoomin quadrata. Quod denx>nftnire oportet»^. 

LEMMA. 

fhéabus f9i4ignUuJimbas inaqualibus expofitis^ fi i 
majm auferatur majus judm dimiJium^ ^abeù 
quod rchquum eBy rurfks auferatur majus fmàm 
JimiiSum \.fyboc femperfiat : réin<juet$gr tandem 
qUée^am magnitudo qua minori magnittkùhe exffh 
jita minor erit. 

Sint duae magnitadines inacquales a b e, quaram major 
A B. dico fi ab ip£i A B auferatur majus quam dimidiuiiH 
& ab eo quod rdiquùm eli, rurfua auferatur majus quàm 
dimidium, atque hoc iemper gar, r^Unqui tandem magni- 
tudinem quandam, qux roagoi- 
tudiné e minor erit. etenim e k 

multipiicata^fiet aliquaodo major 
mamitiidine ab. muitiplicetur, 
& fit D E ipfius quidem e multi- 
plex, major autem quam ab: 
dividaturque D E in partes ipfi e ni | ^ 

nequales dp fg gè. &ab ip(à 
A B auferatur majus quam dimi- 
dium BH) ab ìp& vero ah rur- 
fii8 majus quam dimidium aufer 
ratur H Ky atque hoc femper fiat, 
qiioaddivifiones,quaB fune in ab, 
mùltitudine aequales fiant divifio- ^ q jy ^ 
nibus quae in de: fint mtur 
divigon^ AK KH HBydivifonibus DF FG G£ multitudioe 
aequales. 6c quoniam major eft de quàm a b; & ablatum 
eft ab ip& quidam d e minus quam dimidium e g , ab ipfii 
yero AB mqMS qiiam dimidium bh: erit rdi<pjum gd 
reUquo h a majn». rur&s quoniam major eft g p, quam ha;* 
te iu>latum eft ab ipfii quidem g d dimidium g f ; ab ipfii 
vero HA ma^s quam dimidium hk: reliquum pd reliquo 
A K majus erit. dlque f d sequalis ipG e. ergo e quam a k 
eft major, minor i^tur eft'^AK quam e. ergo ex magnitu- 
dine A b relió^ eft magnitudo ak:» expofita minori magnii- 
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tudìiie e minor. Quod demonftrare oportebat. Similiterau- 
tem demonifaabitur, énam fi dimidia ablata fiierìnc. Efi 
priìmm decimi*, 

PROF. IL THE OR. 

Grculi inierfe funt ut Màmeircrum quadrata. 

Sinc circuii abcd efgh, diametri autem iplbrum fiat 

Bi> FH. dico ut quadratum ex bd ad quadratura ex fh, . 

ita elle circulum ABCDadEFGH circulum. Si enim non ita 

fit ; erit ut quadratura ex bd ad quadratura ex fh, ita cir- 

culus ABCD vel ad Ijpatium aliquod minus circuloEFGH, 

vcl ad majus. fit priraun^ ad minus 

quod fit 8. fie in drculo e f g h defcri- 

bacur quadratum e f g h. itaque defcri- 

ptum in drculo quadratum majus eft 

dimidio circuii efgh; quoniamfi per 

puoAa £ f G H contingentes circulum 

ducamusy erit delcripti circa drculum 

quadrati dimidium bfgh. deicripto 

autem arpa circulum quadn^o minor 

eft drculus. ergo quadratum bfgh 

majus eft dimidio drculi e p g h. iècen- 

tur bifàriam drcumferentias ef vg gh 

HE inpunOis k l m n: &ek kf fl 

LG GM MH HN NE jungautur. uuum 

quodque igitur trianailorum ekf plg 

GMH HMB majus ^ dimidio fidenti 

circuii in quo confiftit : quoniam fi per 

punAa K L M N contingentes drculuin 

ducamus, & parallelogramma, qux funt 

. inredaslineasEF fg gh he ccrmple- 

amus; erit « unumquodque triaxigulo- 

nun EKF FLG GMH HNE dimioium 

parallel(^;raminiy quod ad ipfiim eft. 

led fegmentum minus eft parallelogrammo, quare unum* 

Suodque triangulorura ekf flg gmt hne majus eft 
imidio fegmenti circuii, in quo confiftit. Haice 'igitur 
circumferentias bi&riam Ìecantes,&jungentesreda8lineas, 
atqùe faoc femper facièntes, relinquemus tandem quxdam 
dròili fegmenta, quac minora erunt óccefiìi, quo circulua 
ElFGH ipfiim s iptium fiiperat. etenim oftenfum eft in 

Eraccedenti Lemmate, duabiis magnitudinibus ina^uali- 
us expofitis, fi* a majori auièratur majus quàm dinùcy^ 
um, & ab eo quod reiinquitur, rurfus majus quim dimi- 

dium> 
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dium. Se hoc femper fiat ; relinqui tandem magmcudiom 

tUquam, quae minori magnitudine esperta fic ' minor, ita- 

que relida fine fegmenca circuii epgh in redas lineai n 

KF FL LG GM MHHNNE, quac minora fint excdSi, qui^ 

circulus EFGH ipfum s fpatium (uperat. ergo reliquuml 

SKFLGMHN polygonum maius cric fpatìo s. Defcribatur 

ctiam in circuio abcd, polygono ekflgmhn fimiie 

polygonum axbocpdr. efl: igicur uc quadratum ex bo 

li.hajat. aj quadratum ex fh, ^ ita polygonum. axbocpdr ad 

EKFLbMUN polygonum. fed & ut quadratum» ex bd ad 

quadratum ex f h^ ita a bc d circulus ad Ipacium s. ergo 8c 

cti.quinci.cut circulus ABCD ad fpatium Sj ita polygonum AXB<h 

CPDR ad ekflgmhn polygonum. majpr autem eft d^ 

culus ABCD eo quod inipio eft polygono. quare&i^^ 

ilEz bypo-tium s roajuseft^polygono EKFLGMHH. fed&^miooi* 

«^^- . . quod fieri non poteft. Non igitur eft ut quadratum ex bd 

• i4.qamu. ^^ quadratura ex f h, ^f, js. 

ita ABCD circulus. ad /^ ^\ /^""^^ 

fpatium aliquod mi- / \ vi k 

nus circulo efgh. Bf P "^T J 

Similiter oftendemus V J V.-f>^^ 

neque cflè ut quadra- ^""1*-^^^ ^ 

^ cum ex F H ad quadra- 

tum ex BD, ita circu- 
lum EFGH ad aliquod 
fpatium róinus circuio 
ABCD. dicoigimr ncque eflè ut quadratum cxBoad^ 
dramm ex f h, ita circulum a b e d ad aliquod fpatium tDfl» 
circuk) EFGH. fi enia fieri poteft, fitad majus 'P*^""^ 
erit igitur invertendo ut quadratum ex f h ad quadratum 
ex BD, ita fpatium s ad abcd circulum. fedquomun^ 
majus eft efgh circuio j. erit ut fpatium s ad a Bcocifca- 
lurn, ita circulus efóh ad aliquod fpatium minusorauo 
A B-c D^ ergo & ut quadramm ex fh ad cjuadratum ex BOf 
ita EFGH circulus ad aliquod fpatium mìnus«« circuio ab- 
cd, quod fieri non poffc oftenfum eft. non igitur ut qua- 
dratum ex B D ad quadratum ex fh, ita eft circulus abcd 
ad fpatium aliquod ma^s efgh circuio. oftenfum^"|^ 
eft ncque ad minus. quare ut quadratura ex b d «^ 4j»' 
dratum ex f h, ita erit abcd circulus ad circulum B^Vj 
Circuii igitur Inter fé funt ut diametrorum quadrata. wS^ 
oSendere oportcbat* 

PROF' 
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PROF. III. THEOR. 

Omnis f^gmis trìangitìtrem babeni hiffim tSviéiur 
in MMJ pyramiJety aquaJes ^ Jimiles inter fé, 
piéC triaugulmrts h*j'ts babent^ (imtkfque toti, ^ m 

\ duo frifmata <eqaala^ qute quident prifmnta dirai- 

i ifto iolius ft^amidis fant major». 

Sit pynunis, cujus bafis qaideiD a b e trianguluni % venez 
sutem punétum d. dico pyramidetn ascd dividi in duos 
pyraimiìes xqufttes fic Omdes Inter fé, triangulares bafes 
tiabcnteSj & fiioQes Ioti, & in duo priCnata xqualia^ & .. 
duo primufa dimidio cotius pyramidis eflè inajora. fecen- 
tur eoita ab'bcca av db dc btiariani in pun^ e p 

GHKL, &EHFGGHHKKL LHEKKFPG jungW- 

tur. quooiam igitur a e quidem eft sequalts e b, a h vero ' 

ip& H D ; erit < e » ìp& db parallela, eadem rationc Se h k ' >■ '«>"• 
cft parallela ìpG ab. parallelogratnirum igitui eft ukbk. 
quare h k eft i sequalis e b. fed eb ipfi tj^primì. 

A E elt £Equalis. ei^o 6cab ipfi hk x- 
^lis erit. t& auiem & ah xqualis h d. 
dux igitur A E A H duabus k u H D X- 

^les lùnt, altera alteri, fic angulus «»a «imi, 

lAH aqualis ' angulo khd; bafisi^- à^lytmL _ 

tDT ' E H baG K D elt scqualis : quare tri- 
ingulum A E H zquale eft & Gmile trì- 
UKulo H K D. cadem ratione Se trian- 
EoIunrA H triangolo h i, d auiuale eft 
Se fimile. Se quoniam dOz reSse linese- 
lère tangenicG e H h e duabus re^s li- 
neis fefe tangentihis k d d l parallele 
liiDt^non lUieDi in eodem plano, sEquales 

angulot (condnebunt. ergoangulas ehg eli xqualis angulo, ,0. ^mj^j 
kdl. rurlùs quoniam dux reox linex E H ho duabus k d cimi. 
DL xqualCB funt, altera alteri, & angulus ehg etl zquaHs 
logulo K D L ; erit i bafis e g bafi k l xqualis : xquale igitur 
eft Se fimile triangulum EHctrian^o kdl. cadem ratio- 
nc Se a e g triangulum efl xquale oc fimile niangulo h kl. 
quare pyramis cujus bafis quidem cfl aeg triangulum, ver- 
ter autem pun»9Tim h, xqualis Se fimilis eft pyramidi cujus 
bifis eft triangulum h k l, & venei d pundtutn. & quo- 
niam uni laterum trianguli ade, videlicet ipfi a b, paralleU 
duAa eft H K j erit triangulum a d b triangulo d K h xqui- 
anggutum. 
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angulum, & latert faabent proportionalia. fimile igitur d 
ADB triangMlum triangulo dhk. & eadem ratioae tr* 
. gulum quidem d b e fimile efl: trìangulo d k l ; 

vero ADG triangulo dhl. & cuoi duas re£te 

tangentes s a a e duabut redis^ lineis fefe tangendbus k 
HL parallelsB fior, non exiftéhtes in eodem plano, hxosq 
de-les angulos ^ cottdnebuac. angulus igitur bac angulo 
eft^uali^. atque eft ut ba ad ag^ ita kh adHL. 
ABC triangulum fimile eft triangulo hkl; ideoque p; 
mts, cujus bafis quidem triangulum a b e , vertex auó 
pundfaim D, fimilis eft pyramidi y cujus hafis tnang^luiir 
H K L, & vertex pundum d. ied pyramis cujus bafis quideoy 
HKL triangulum, vertcsc autem puur ^ 1 

Àum D, oftenià eft fimiii$ pyramidi, 
• cujus bafis triangulum a e o, & verter 
H puadhim. ,quare & pyramis cujus ,ba<- 
fis triangulum abc «; vertex punéhim 
D, ijitpilis eft pyramidi cujus bafis a e g 
triangulum, & vertex punftiim h. 
ptr^qi^e igitur ipiàrum aegh hkld 
pyraraidum fimilis «eft tott pyramidi 
A i^c D* & quoniam b f eft aequaiis f c, 
erit EBFG parallelogrammum duplum 
trianguli gfc & quoniam duo prif* 
mata aeque alta funt, quorum unum J 
quidem bafim habet parallelogramnnim, 
/io. def. alterum vero triangulum, eftque parallelogrammum dugluo 
andecimi. trianguli; erunt eaprifmata inter fé «qpalia^. ergoprito 
contentum duobus triangulis bkf ehg, & tribus parallej 
logrammis ebfg ebkh khgf, eft «quale prifinati quoa 
duobus triangulis? gfc h k l, & tribus parallelograiDjBtf 
KFCL LCGH HKFO continctur. & manifeftum eft utrum- 
queipforum prifmatum, & cujus bafis eft EBGFpaw''^^ 
grammum, oppofita autem ipfi h k redla linej^ & cujus 
bafis eft GFC triangulum, & oppofitum ipfi trìangp™ 
KLH, majus eilèutraque pyramidum quarum bafes quidem 
AEG A K L triangula, vertices autem pundla H d • 1"^ 
nìam fi jungamus e f e h reftas lineas, prifma quidcij 
cujus bauis eli: ebfg parallelogrammum,. & oppofita ip 
retìa linea kg, majus eft pyramide cujus bafis é b f tna^ 
gulum, vertex autem pundtum k. fed pyramis, cujus ban» 
g 40. onde- triaqgulum E b F, & vertex k pundum, eft / aequalis py»] 

•iangulum, & vertex puaduja Hi 




cimi. 



midi cujus bafis a E g triangulum, & vertex pun(5tuni m 
xqualibus enim & fimilibus planis continentur. quare ocpn\' 
ma cujus bafis parallelogrammum e b-f g, oppofita autc^n 
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, ipfi refU linn h k, majus eft pyramide cujus bafls aio 
nianguluni & venex pundum h- prllhia vero cuju> bafis 
paraUelomimnum e b f e, &c oppofita ìpfi re&a linea h k, 
«ft jcquuc pri&DUi cujus ìyaiìs e f e triaii^uRi, & ipfì op- 
, pofinm] triùigulum h e l : & pyramis cujus biuQs tnangu- 
niin AKGf veitex aatem b punaum, efl: sequalis pyramìdi 
cujus bada h k l trìangulum, Oc vcnex pui^um d. crap 
duo pFilmata de quibus didlum eli, (ìiDt majora duabus di- 
€6s pynimidibus quarum bales trìangula a e g, h K l, vertices 
autem H D puu&a. Tota igitur pyramis cujus ba&s abc tri* 
; uigulunij veitez autem puàum d, dìviia eft io duas py- 
Tamìdes atquales, & finiles Inter fé, & fìmìles toti : & la 
duo prifinata acquali» : limtque duo prìfaiata dimidlo totius 
pyramidiB majora. Qise olteodcre opoitebat. 

PROF. IV. THE OR. 

& Jint dua ^amUes aque alt^e, jute triimgukres 

h»fes èabeantt dmdatur autem utraqae ipfaxum^ ^ 
in duas pyremtdts aquaks intrr fe^fìmtkfyue totij 
fy in aua prijmata a^aaUa^^faaarum M/rami- 
tUtm utra^ae eodem modo dtvidafWj aifue iocfem- 
per fiat : erit ut unita ^ramidìs hajìs adbajtm alte- 
fitUtita ^ in una pjramide priimata omnia adprif- 
mata omnia in altera pyramtt&mubitudiue aquaha. 
Sint duac pynunides xque altie qux triingulares balès 

faabeant abc d e f, vertices autem fìnt punÓU g h^ & di- 

indatur ucraque ipfàrum in duas pyramides sequales uuer He, 

limilelque toti, ce in 

duo pnfmata sequalia ; 

6c gàarum pyrami- 

dum utraque eodem 

modo divila inteliigar 

tur: atque hoc lèmper 

fiat, dico ut ABC ba- 
fis ad bafìm d b f, ita 

edè prifinata omnia 

que lunt in p yramide 

A B e G ad priunata o- 

ninia quse in pyra- 

niidc D E F H multitu- « 

dine aequalia. Quoniam enim bx quidem eft Xqualis xc, 

AL vero sequalis lcì erit *xl ipUAS paraUcla^ Sctriao-^i, lextì. 

gilum ABC triaogulo i,xc fimile. eadem ratione fic trian- 
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gulum D E F finùle eft triangulo r q f^ & quoniam bc 

dem eft dupla ex, ef vero dupla ipttusfFq* ut bc 

ex, ita eric ef ad fQ:, & delcripta funt ab ipusBC ci 

nulla & fimilicer pofita redilinea abc («xcj abipGs vi 

E p FQjiiQilia & iìmiliter pofita re^linea def rqf. 

^ II. fexti. igitur ^uc BAc criangulum ad criangulum lxc, ica 

gulum 0EF ad rqj criangjulum ^ & pcrniutaDdoMt 

gulum ABC ad criangulum def, ita lxc trianguluiD 

triangMlum RC|»f* ^^ ^^ ^^^ trianguliun ad triangu 

«I i8.'& 31. R qj, ita << prima cujus bafis eft criangolum LXC,oppoù&MJ 

undeeìiiii. auteoi ipfi OMN, ad prifma cujusbaus kqj criangulum | 

^ " ^'^"* oppofitum ipfi STY. ut.igicur » abc criangulum ad trii 

gulum def> ica prirnm cujus bafis eft criangMlum li 

oppofitum autem ip& o m n« ad prifma cujus bafis r (^ 

angulum, & oppofitum ipu s t y. Se quoniam duo | 

mata quae in pyramide a b e e inter fé asqualia funt, led 

quae in pyramide d e f h prifinata inter fé funt »)di 

eric uc prifina cujus bafis parallelogrammum KLXBjOp' 

pofita vero ipfi refta linea mo, ad priima cujus ba&LXC 

criangulum, oc oppofitum ipfi om n, ica prifina cujosbi- 

fis pMUeiogrammum e p r (^, & oppofita reda linei sT,a^ 

priima cujus bafis r qj trian^lum, oppofitum vao ip 

STY. quare componendo, ut pnfmata KB XLMO lxcmno 

ad prima i^xcmno, ita prinnata peq^rst rqjstt m 

priima rqjsTy. & permutando, uc prifiuaca tiBXi^^ 

LxcoMN ad prifmaca peqrst RqjsTV, itaproDJ* 

LXcMNO ad prifina rqfsty. ut autem prifina l^ck* 

KO ad prifma r^fst y, ica oftenfit eft bafis l x c adKQ/ 

bafim, & ABC baiìs ad bafim def. ergo & uc triangonuD 

abc ad criangulum def^ ita quae in pyramide ab co eoo 

prifmaca ad duo prifmata quae in pyramide iìefh. finiw' 

ter autem, & fi faoas p]^ramides dividamus eodesa modo v^ 

lue OMNG STYH, cric UC OMN bafis ad bafim sT^^iti 

(juae in pyramide o m n g duo prifinata ad duo prifinata qu^ 

in pyramide styh. fed ut omn bafis ad btfim ^ty, *^ 

baiis A BC ad D E F bafim. & ut igitur abc bafis ad bal^ 

b e f, ira qux in pyramide a b e g duo prifmaca ad duo pni* 

mata qux in pyramide defh,- & quae in pyramide om* 

NG duo prifmata ad duo prifmata quae in pyramide 5^^' 

& quatuor ad quatuor. eadem autem oftendentur oC ^ 

faftis prifmatibus ex divifione pyramidum aklOi & ^ 

R s, & omnium fimpliciter raultitudine aequaiium. QS!^ 

demonftrare oportebat. 

PHOP* 
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PROP. V. THEOR. 
fyràtm^s qua cadem fiati aUìtadìne^. ^ trìiwfftkres 
hafes baStnti inter fé fimi ut Òajcs. 

. Sinc eadem t^titudiae pyramides, quarutn bafcs quidem 
trìangula a b e D B f, vemce* autem punda e h. dico ut 
ABC bafis ad bafiiD def, fic efiè p^rainidem abcg ad 
o E F H pyràmidem. Si etùm non ita fic, eri: ut a & e bafis 
id bafim D E p, fìc ABCG pymnlia, vet ad Ibliduin n^us 
fjrrunide def h, vel ad majiu. fìc primum ad Tolidum mi- 
nus, Gtque z. & dìvidatur pjrramis d e f H in duas pyra^ 
midcs xqtiales inter fc, & fimiles toli, & io duo priunau 
óqualia. funt duo igitur prifmaca dimidio totius pyramidis 
majora. & nirliis pyramidcs ex divifione iafìat Gnuiiter di- 
TitUQttu-, fttque hoc fempcr fiat, quoad Aimantur quxdam 
pyramidcs à pyramide dsfh, qtue lìoc minores exceOti 
quo pyramisDEFH foliduin zTaperat. itaque fumanturiSc 



fint exempli cau^ pyramtdes dprs 3TtH' erunt igitur 

: rdiqua in pyramide d E f h ptifroata foUdo z niajora. divi- 

datur etiara abcg pyramis in totidem partea limilcs py- 

> tamidi D E F H. ergo ' ut a b e bafis ad bafim o e p, ita que 

io pyramide a bcg prlfinaca ad prifinata qux in pyramide' 

DKPH. fed nt ABC bafis ad bafim def, ita pyramis ab- 

c e ad folidum z, & igitur ut a b e g pyramis ad fijlidum z, 

; ita qux in pyramide abcg prifinata ad prifinata qux' in 

I pyramide dbfb- m^r aucem t& pyramis abcg prìl^ 

, tnatibus qux io ipfa flint, ergo £c {olidum z prifmatiDUS, 

, qutE fimt in pyrami^ defh, eli majus. lèd & * minus. 

! quod fieri non pot^. nonigitur ut.ABC bafisiad bafim 

I D E f, ita eli pyramis a e e e ad folidum aliquod minus py- 

I ramlde d e F h- lùniliccr oitendemus nequc ut d e f bafis ad 

i biÙBX 
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bafim ABC, ita eflè pyramidem defh ad (òlìdiiin aliquoa 
pyramide A B e G mmu5. dico i^tar neque eflè ut A B e baCs ad 
bafim D £ F) ita A B e G pyramidem ad aliquod folidum majiii 
pyramide defh. fi eaim fieri poceft, fit admajus, vidài- 
cet ad iblidum t. erit igitur invertendo ut def bafis uà 
bafim ABC, ita iblidum i ad abcg pyramidem. cum autem 
folidum I tnajus eft pyramic^e edfh, erit ut folidum i ad 
ABCG pyramidem, ita d e f H pyramis ad folidum aliquod j 
minus pyramide abcg, ut proxime oftenfiim fiiic. & ut 
igitur def bafis ad bafim a bc, ita pyramis def h ad fi3J|{ 
lidum aliquod pyramide abcg minus, quod eft abfiirdum/^ 
non igitur ut abc bafis ad bafim def, ita eft abcg py- 
ramis ad folidum aliquod majus pyramide defh. oftenuun ; 
autenfeft, nequead minus. quare ut abc baBs ad bafim 
def, ita eft pyramis abcg ad defh pyramidem. Fyra- 
mides igitur quas eadem fimt altimdine, & triangulares baie» 
habent, inter fé funt ut bafesw Quod demonftrare oportebat.* 

PROF. VI. THEOR. 

TyrafniJeSy qua eaJem funt abitudine^ ^ pofygtmoi 
bafes habent^ inter fé funi ut bafesy 

Sint eadem altitudine pyramides, quas polygonas bafes ha- 
beant abcde fghkl: vertices autem m npun^xu dico 
ut abcde bafis ad bafim fghkl, ita eflè abcdm py- 
ramidem ad pyramidem fghkl k. dividatur enim baus 
quidem abcde in triangula abc acd ade^ baiìs vero 





fghkl dividatur in triangula fgh fhk fkl. Scinutia 
quoque triangulo intelligantur pyramides seque altae atque py^ 
ramides qux à principio, quoniam igitur eft ut criangulum 
. . A BC ad trianguhim acd,"» ita a b e m pyramis ad pyrami* 
*r- ™ju . j^^ A e D M : & componendo ut a b e d trapezium ad cri- 
angulum ACD, ita ABCDM pyramis ad pyramidem ag- 
DM.fed&ut ACD triangulutnad ADE, ita^pyramis acdm 
ad ADE M pyramidem. ergo ex aequaìi, ut a bc d bafis ad 
bafim ADE, ita ABCDM pyramis ad pyramidem àdem< 

& 
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tè rurfiis componendo ut a b e d s bafis ^d bafim a b E^ ita 
.Bc DEM pyramìs ad pyramidem adem. eadem r^tione, 
t Ut PGHKL bafis ad bafim fkl^ ita & fghkln py-^ 
abÀi^ ad F K L N pyramidem. & quoniam duae pyramides 
irne ADEM FKLN, qux trìangolaìTCs bafes habent^ & c^- 
lem funt altitudine ^ erit ^ ut ADBbafisadbafim PKL,rù 
IDEM pyramis ad pyrai^idem fei^n. quòd cum fit ut 
^B<iD£ Dafidadbafim<ADi:, itaABCDEM pyramis ad py-^ 
hamidem adem; ut aijtetò ADsbafis ad bafim pKi^ita 
à D £ M pyramis ad pyraipidem Jp k L n : erit ex acquali, ut 
tafis ABcDE ad FKL-bafim, ita ABC DEM pyramis ad py- 
ramidem FKLN. fed&utPKL baiìs ad bafim fghkl^ 
Ita erat& fklk pyramis ad pyramidem fghkln. quare 
rurlusexxquaU, ut ABCDE bafis ad bafim FGHKi^'ita eft 
Al B e D E M pyramis ad pyramidem fghkln.' Pyramides 
ìgitur quas eadem fimt altitudine, & polygonas bafes ha*^ 
^nc, inter fé funt ut bafes. Quod oportebat demonftiare* 

PRQP. VII. THEOR. 

Omneprifma &iaftgularem babens hafim^ Jividiiur in 

gres fyramiJes ajuaks inter fe% qtue triangulares 

bafes habent, 

Sit prifina cujus bafis quidem triangulum a b e, oppoGtiim 
autcsm ipfi DEF. dico prifina abcdef dividi in trespy-^ 
ramides sequales inter fé, qux triangulares habent bws. 
Junganmr enim bd ec cd. & quoniam parallelogrammuhi 
eft ABED cujus diameter 
E Py erit A ED triangulum 
criangulo ebd ^ acquale, 
ergo pyramis Cujus bafis 
triaoguiqm a b d ^ vertex 
autem pun&um e, asqualis^ 
tSt pyramidi, cujus bafis e d b 

triangulum, & vertex pun- ^._^ 

aum e. fed pyramis cujus bafis edb triangalutn^ oc vertex 
pun£tum e, eadem eft cum pyramide cujtìs bafis triangulum 
i E B c^ & vertex d punflum : iifdcm enim planis continenttìr. 
[ergo & pyramis, cujus bafis triangulum abd, vertex autem 
Lpun<aum caequalis eft pyramidi cujus taftó e èc tfiang^lùm, 
[& verrex punSum d. rurfus quoùiàin FCfiE paraMogram- 
f mura eft cujus diameter e e, triafigùlùtn ecf ttìangulocBE 
eft 4 acquale, ergo & pyramis cujùs bafis b e e triangulum, 
vertex autem punftum d, aequalis eft* pyramidi cujus bafis 
triangulum e e r< & vertex punawm D. fed pyramis cujus 
^ O t>afi* 




à )4^pl!linli 



h $. hujctt; 




aio EucLiois Elementorum 

ba&s quidem b e É trìangulum, Tertex aucem punfium v^ 
ofteofii eft sequalis pyramidi cujus baiìs triangulum abo^ 
& vertex e punóhim. quare&pyramis, cujus bafis trìaiiga<- 
lum e s F, & vertex punOum d, xqualis eft pyramidi ai- 
juf tìtfis trìallg^lum abd, 
& vertex e pundum. {>rif- 
ma igitut^ B e D E p dividi- 
tur in cres pyramides inter 
fé xquales, qux crìangula- 
rat ime» habent. Et quoni- 
am pjframts cujùs bms a- 
^ BO triangplum, vertex au- _ 

tem pundum e, eadem^ cum pjrramidp, cujus bafis triangu^ 
lum e AB, & vertex d pundhun, iifdetn namque planis con- 
tinetur ; pyramis autem, cujus bafis triangulum a b b,^ ft' 
vertex pundtum e, tercia pars oftenfii eft priiinatis cujos 
bafis ABC triangulum, & oppoficum ipfi d e f : & pyramis 

g'cur, cujus b&B trian|;ulum a b c^ vertex autem d pun- 
mi, tertia pars eft primoatis eandem bafim habentis, vide^ 
licet ABC trìang^lum, & oppoficum ipfi triangulum de f. 
(^od demonftrare oportebat. 

COROLLARIUM, 

I. Ex hoc manifeftum eft omnem pyramidem certitm 
partem 'elle prifixiacis bafim habemis eandem^ & alcitucfi* 
nem xquaiem ; quoniam fi bafis prifinatis aliam quandam 
fi^ram redilineam obrineac^ & oppofitam ipfi eandem, (& 
vidicur in prilboata quas triangulares bafes habent, & qus 
ipfis opponuncur. 

a. rrifinata acque alta funt inter fé ut bafes. 

PROF.- Vili. THEOR. 

Shniks ffyfamdes qua triang^d^es tafcs babenty in 
triplkaiat funt proportione bomologorum bterum. 

Skit fimilc9 & fimilicer poficac pyramides^ ^piarum bafès 

quidem triangula a fi e P e f, verticcs aucem g u punéla. 

dico A B CG pyramidem ad pyramidem p,e p h> tripiicacam 

^ proportionem habere ejus quam b c habet ad e f. compie* 

antur enim bgml ehpo Iblida parallelepipeda. & quo- 

4 9. Ddl oiam pyramis a bc g fimilis eft pyramidi defh, erit « an- 

iindedmi. gulus ABC angCiIo DEF xqualis» anguluique gbc sequalis 

f iM)e£ angulo HEFf OC angulus ab e angulo deh. atque ^ eft ut 

^'^ ABad di:» lufic ÀdfiF> £C9G MEH. quoniam igirur eft 

/ ut 
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Ut ìb ad DC^ ita bc ad ef, & droun 9M)i]ales aóguloi 
latera flint proportionalia, parallelogranomum b m paralle- 
Ic^rammo e p umile erìc eadem rtdone. & naMÌìtlògnmi 
nuini BN fimile eft pa- 
rallelogrammo E R, & 
erallelogrammum bk 
I EX paiallelogram- 
ino. tria Igiciir piu^e- 
logrammaBM kb bn. 
tribus £P EX ER flint 
fimilia. fed tria qui- 
dem MB BK BN tri- 
bus oppofitis z(jualia , _ ^ „ 
6c fimilia iunty tria vero e p s x EU ttìbuk oppoGtis i^ua^ 
£d & ^ilia. quare fiilida bqml ehpo unilibiis planis 
& numerò asquaiibiis continentur; ac propteréa fimikeft 
BG ML fl)lidum IblidoEHPO. fimilia aotem iblida paraUCi- , 
lepìpeda in e triplicata flint proportiohe bomologorum late*c 33. ikàis 
tiitn. ergo fl)tidum bgml ad iolidum ehpo tripÙcacamcimi; 
habet proportionem ejus quam habet latus homolqram b c 
ski £ F Domolc^m latus. fed ^ ut b g m l folidute ad^lidom d 1 /.^uliiti; 




£c pyramis abcg ad pyramidem dsfh triplicatam pro^ 
portionem habebit ejus quàm bc babet ad ef« Qgod de^» 
monftrare oportebat 

òr. Ex hoc perfeicuUm» e(h & fimiles pjrratnidés qusé 
Jmiltangulas bafes habent, inter to eOe io triplicata proportio- 
ne bomologorum laterum; ipfis enim divifis in pyramides 
crìangulares bafes habcntes: quoniam &. fimilia pdygona^ 
quas ttint in baGbus^ in fimilia triangola dividuntur, & mi^ 
mero àsqualia Se bomolc^a totis; erit ut una pyramis iai 
una pyramide triangularem babens bafim ad pyramidem iol 
altera triangtflarem bafìm babentemi ita Se omnes pyramidetf 
in una pyramide triangv^es habemes ba(es ad omnes in al- 
tera trianjgularés bafes babentes; boc eft^ ita pyramis iplk 
iDultanguiam babens bafim ad pyramidem qux multin- 
gulam oafim babet. fed pyramis triangularem babens bafim 
ad pyramidem quae triangularem baàm babet^ eft in tripli- 
cata proportione bomologorum laterum. Se pyramis igioitf 
i)olygonam babens baficp ad pyramidem £milem ba&n ba^ 
bentem, triplicatam proportionem habeUt ejus qàam Iato» 
homolc^m habec ad bomologMi iatua. ^ 

O i PK€fF. 
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PROF. IX. THE OR. 

i^Cquaìium fiyramidumj ^ friéif^ulares bafes babeu*^ 
iium^ hates ó* MtudÌMes rcciproce funt propcrtvt 
naks\ o* qtMrum ffrmnidum trianguìares bafes 
babcnùum bafes fy altttudines reciproce funt 0g* 
portionaks^ ^illa Junt aquaks. 

Sint neppepyramide8aequales,quas triuigulares balès ha- 
beaiic abc dkf, vertices veroc HpunAa. dico pyrami- 
dumABGG DEFH bafes & altitudines reciprocarla fcìL 
ut A BC bafis ad bafim d ef, ita eflè pyramidis d e f' h alotu- 
dinem ad alcitudinem pyramidis a bcg. compleantur enim i 
BGMK EHPO folida paralielépipeda. & quonìam pyracois 
A BOP di aeqiùlis pyramidi defh, atque dt pyramidis 
quidem a bcg fextuplum bgml foliduai) pyramidis vera 

«i/.qùintx.i>EFH'fexcuplum folidum ehpo^ erit ^ {oiidum bgml 
lòlido e H p G asquale. asquaÙum autem (blidorum parallde- 
pipedorum bafes & 
altitudines reciprocane 

h 34.. ondt- tur ^. eft idtur ut b m 
bafis ad bìmm ep, ita 
EHPO fòlidi àltimdo 
ad alticudinem fòlidi 
£ G M L. fed ut B M ba- 
fis ad bafim EP, ita « 
ABC trianguium ad 
triangulum d e f. ergo A 

& ut ABC triangulum ad triangulum d e f, ita fòUdi e h- 
po altitudo ad altimdinem fòlidi bgml. fed fòlidi quidem 
EHPO altitudo eadem eft cum altimdine pyramidis d e f h ; 
iòtidivero bgml altitudo eadem eft cum altitudine pyra- 
midis abcg: eftigimr ut abc bafis ad bafim def, itapy-' 
nuiùdisDEFH altitudo ad altimdinem pyramidis abcg. 
quare pyramiduro abcg d'efh bafes & altimdines red- 

Eoce liint proportionales. Et fi pyramidum abcg d e fh 
fès & alatudmes reciproce fimc proportionales, fitque ut 
abc bafis ad bafim def, ita pyramidis defh altitudo ad 
altìtudinem pyramidis abcg: dico abcg pyramidetn py- 
ramidi DEFH asQualem eflè. iifdcm enim conftruétis^ quo- 
nìam ut abc baus ad bafim d e f, ita eft de f h pyramidis 
altitudo ad alticudinem pyramidis abcg; ut autem abc 
bafis ad bafim de f, ita b m parallelogrammutH ad paralldo- 
grammum e p : erit & ut parallelogtammum b m ad e p pa- 
rallelo^rammum, iu pyramidis defh altitudo ad altitudi- 
/. ' . 4iem 
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uem pyramidis a bx: g. fed pyramidis quidem d e f h alti- 
tudò eadem eft cum altitudine fplidi parallelepipedi e h p o ; 
pyramidis vero abcg altitudo eadem eft cum altitudine 
iolidi parallelepepidi bg m l : ed: igitur ut b m bafis ad -bafim 
k p> ita E H p Q tolidi parallelepipedi altitudo ad altitudinem 
iòlidi parallelepipedi b g.m l*. quorum autem folidorum pa- 
xaUelepip^domm bafes & alcitudines reciprocantur, ea ^ funt ^ 34.. unde- 
asqualia. felidum igitur parallelepìpedum bgml acquale cimi. 
^t iblido parallelepipedo eh pò. atque.eft (blidi quKiem 
BGML (èxu pars pyramisABCo: iolidi vero ehpo iti- 
^m fexta pars pyramis defh. ergo pyramis abcg pyra- - 
midi D E F H eft aequalis. .£aualium i^tur pyramidum, 8c 
triangulares i^s habentium, bafe^ & adtitudmes reciproco 
£inc proportionales : & auarum pyramidum triangulares ba- 
fes babetitium bafes & altitudines reciproco font proportio- 
nalesy illas fiint asquales. Quod oportebat demonltrare. 

PROF. X. THEOR. 

Otnnis conur tertia pars eft cyfinJri^ qui eandem bafim 
Jbabet ^ altitudinem aquakm. . 

Habeat conus eandem bafim quam cylindrus, videlicet 
circulum a b e d, & altitudinem asqualem. dico conum ter- 
tiam partem efle cylindri, hoc eft cylindmm coni triplum 
«fife. Si.enim cylindrus non fit triplus coni, vel major erit 
quam trìplus^ vel minor, fit primo major quàm triplus. fif 
defcribamr in a b e d circulo quadratum' a bc d* ergo qua- 
dratum a b e d majus eft quàm dimidium a b e d circuii. & 
à quadrato abcd erigatur ' prifina sque altum cylindro. 
quod quidem prifina majus e- 
ric quàm eylindri dimicUum ; 
quoniam fi circa circulum a b- 
CD quadratum defcribatur^eric • 
infcripmm quadratum dimi- 
dium circum(cripti. &fintab 
éi/dem bafibus ereiSiafblida pa- 
rallelepipeda asque alta, nimi- 
rum priiraata ipia. quare prifmata intcr fé funt ^ ut bafes. &f ^- c<>'- 7- 
prifmaigitur ereaum à quadrato abcd dimidium eft prif-^"^"** 
matis ere<^i à quadrato quod circa circulum abcd defcri- 
brtur. atqiie eft cylindms minor prifmate ereélo à quadrato 

auod defcribitur circa circulum ab c d^ prifma igitur ere- 
(umà quadrato abcd ^ue altum cylindro, dimidio cy^ 
lindri eft 'majus. fecentur circufoferèntix ab bc od da 
bi^riam in pundtis e f o h, & ae e'b Bi^ fc cg gd d'h 
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HA jungancur. uoumquodque igitur trìangolomm asb 
^ ièqai«r spc CGD D H A majus ^ eft dimicno pottioiiis Circuii A B c D, 
^ '* nm»** jQ qmi cof^ftit, crìgantur ab unoqpoque triangiilorum a eb 
BF'c còD DHA prifmata seque alta cilindro, ergo 89 
unumquod<iue erefiòrutn prifmatum tnajus eft dimidio por- 
tionis cyliadri qax ad ipf\im eft. quonlam fi per punAi 
E F G H parallela ipfis a b Bc od d a ducantur^ fic cooh 
pkantur iq ipfis abbccdda parallelogramma, à qui* 
pus iòlkia pa^lelepipeda asque aua cylmdro crìgAntur: 
erunt uniulcujufqu^ ere^onim dimidia prifmata ca « qiise 
lune in triangulis abb bfc cgd dha. & funt cylindri 
portiooes ercftis folidis parallelepipcdii roinpres. ergo £c 
briimata quae in triaogulis aeb bpc cgd dha majort 
lunt dimidio portionum cylindri mx ad ipfit f(int. itaqu^ 
reliquas circumferencias fecantes Uttriam, jungenté£^^ re- 
)3as lineas, & ab i^noquoque trianguloi^m erigentes prif- 
mata acque alta cylindro, de " 
|ioc femper fiunentes, tandem 
relinquerous quafdam portio- 
pes cylindri quae fint minore^ 
èxcewi quo cylindrus coni tri- 
plum fuperat. relinquant^r 
jam^&fincAE bb bf fc cg 
GD DB HA. r^iquum igitur 

prifma^ ci^jua bafis quidem polygoqum aebfcgì>h, al^ 
titudo autem eadem qqae cylindri, majus cà quìm crìphim 
coni, fpd prifma cujus bafis aebfcgdh pcHygonum, 8c 
ff T. Gor. 7. ^titudo eadem qux cylindri, triplum e ^ft pyramidis, cujui 
fttjjof. bafis pqlygqnum aebfcgdh, vertex autem idem qui 
«poni. Se pyramis iffimr cujqs bafis polygon^m aebfcg? 
D H, vertex autem idem qui coni, major eft cono ^ui ba- 
fim habet abcd circulum. fed ^ minor ; (ab ipfo eniro cooò* 
prehenditur. ) quod fieri non poteft. non igitqr cylindrus 
major eric quàm triplus coni, dico infuper neque cylindrum 
minorem die quam triplum coni, fi enim fieri poteft, fic 
C7lindrus minor quàm triplus coni, erit invertendo comia 
major quam tertia pars cylindri. deicribatur in a b e d drculp 
quadratum abcd- ergo quadratum abcd majus eft 
quam dimidium abcd circuii. & ?t quadrito abcd eri- 

f;atur pyramis, verticem habens eundem quem coni)s. py^ 
, amis igitur eredla major eft qqàm ppm dimidium : qucr 
niam, ut ante demopftravimus, fi circa circuii^ m quadiatum 
fleicì-ibatifr, ^rit quadratum abcd dimidium ejiis quod 
pirca circulum deicriptum eft : & fi à quadratis erigantur 
folida par^IIelepipeda f ^e alta cQi^O) ^u^ & priftnata ap- 

pellantur. 
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jiellantiir, erit 4^quod à quadrato ab cd erigitur, dimidium 
ejaSy quod eredhitn eft à quadrato circa circvuum. defcripto ^ 
ctenim incer fé fiint ut bafes. quare & tertìas partes i^farum. 
py ramis igitur cujus bafìs quadratum a d e d, ditmdilt^efl: 
ejus pyramidis quae à quadrato circa cirqulum ddcripto 
erigitun (ed pyramis ereéla à quadrato defcripto cirCa tir- 
culum, major e(t cono ; ipfutn natnque còmprebendit. ergo 
pyramis cujus bafis abcd quadratum, vertest autem idem 
qui coni, major eft quàm coni 
ditnidium. fecentur circumfe- 
rentiae a b bc e d d a bifàriam 
in pundis e f e h.& jungantur 
ae: eb bf fc cg gd dh 
HA. & unumquQdque igitur 
criangulorum aeb bfc cgd 
p. H a majus eft quam dimi- 
dium portionis circuii abcd^ in qua confiftit. erìgantur 
ab unoquoque triangulorum aebbfgcgddhà py^a* 
xnides vercicem habentes eundem quem conus. ergo & una- 
quasque pyramidem eodem modo eredximm major eft 
quàm dimidium portionis coni qux eft ad ip&m. itaque 
reliquas circumferentias fècantes bifàriam, jungentefque 
reéhs lineas, & ab «moquoque triangulorum erigentes 
pyramides verticem habentes eundem quem conus, & 
hoc femper facientes, relinquèmus tandem qualdatn coni 
portiones qux minores erunt exceSi quo c^nus tertiam 
cylindri parcemfuperat. relinquantur; & fint quae in ipfis ae 
£ b bf FC CG pD tu HA. reliqua igitur pyramis cujus 
bafis polygonum aebfcgdh, & vertex idem ^ui coni, ma- 
jor eft quam tertia cylindri pars, fed pyramis cùjus ba&s 
polygonum a e b f e i>h, vertex autem idem qui coni, tertia 
pars eft priimatis cujus bafis poiygq^um a£Bfcdh, alti- 
nido autem eadem quae cylindri. prifma igitur cujus bafis 
AÉBFCGH polygonum, & altimdo eadem quse cylindri, 
tnajus eft cylindro cujus bafis eft circulus abqd. fèd Se 
minus : (ab ipfo enim comprehenditur.) quòd fieri non pò- 
teft. non igitur cylindrus minor eft quam triplus coni, o- 
fienfum autem eft neq^e majorem efiè quain triplum. ergo 
cylindrus coni triplus fit ncccBb eft ; ac propterea conus 
tertia pars cylindri.Omnis igitur contis tertia pars eft cilindri,- 
eandem quam ipfe bafim habentis, 6c altitudinem as(pialem. 
Quod dcfhionftrare oportebat. 
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PROF. XI. THE OR. 

Om Af cyBndri qui eandem babent dUitu^nem^ intcr 
fejunt ut hafes. 

Sintin eadem altitudine coni & cylindri, quorum bafiss 

circuii ABCD EFGH, axcsaufemKL MN, & di^unecri ba- 

fium AC EG. dicout AB^D circulus adcirculum efgei^ 

ita efìfe cohum a l ad e n conum. Si enim non ita fit ; arie 

ut ABCD circulus ad circulutn E F G H,: ita conus A L adali^ 

quod fòlidum minus cono en, vd ad majus. fit primo aid 

minus quod fit x. & quo rbiniis eft foiidum x cono e n, ei 

acquale fit i foiidum. conas igitur e n ipfis folidis x i cft 

SDqualis. defcribatur iq efgh circolo quadratum efgh^ 

quod majus di dimi- 

dio circuii, erigatur \ 

quadrato e f g h py* 

ramis xque alta cono. 

pyramis igitur ereób 

major eft coni dimi- 

dio. nam fi circa cir- 

culum quadratum de- 

fibribamus, & ab ipfo 

erigamus pyramidem 

aeque alcam cono ; erit infaipta pyramis pyramidis circum- 
^ 6. hujus. icripta^ dimidiutp ; etenim ii^ter fé « Umt ut bafès. conus autem 

circJumfclripta pyramide eft 

minor, ergp pyratn'is cujus 

bafis quadratum efgh, 

yertex autem idem qui cq- 

' ni, major éft coni dimidiò; 

iecentUr cirpuipfcrentiasEF 

FG o H HE bifariaA in 
' punflis p R 5 oj ^ CE EP 
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PFFRRGGssH ji|ngai^ti|rr unjimquodque igitur trian- 
gulorum HOE epf frg gsh majus eft quam dimidium 
fegmenti circuii in qi|0 cpnfiflit. erigatijr ab qi^oquoquc 
triangulorum hoe epffrg gsh pyramis aequealts^ cono. 
ergo & unaquaeque ereólarum pyranidum m^or eft di- 
inidio portionis còni, qux eft ad ipfam. itaque reliquas cir- 
cumferentias fecantcs bifarìaro, & jungentes reftas lineas, 
&ab ujioquoque triaiigulorum erigentes pyramides «que 
altas cono, atque hoc fcmper facientcs, relincjaemus tan- 
fiem aliquas portiones coni, qux folido i rninores erunr. re- 
pnquantur, pcCpt quxiniptìsj ho oe ep fF ì-i^ rg q% 
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. reliqua ig^tur pyramis cujus bafis poiygonum h o e f- 
p R G s^ altitudo autem eadem quae coni, majpr eit iòlido 
:^* «dcfcribatur in drculo a b e d polygono ho£Pfrgs 
fienile & fimiliter poGcum poiygonum dt AYBqcv^ & ab 
iplb erigatur pyramis xque alta cono a l. quoniam Igitur 
^[k ut quadratura ex a e ad quadratura ex e o, ita « dt a y- « u huja». 
^ Qj: V poiygonum ad poiygonum hoepfrgs; ut autem 
Quadratura ex ac ad quadratura ex eg, ita a bc d circulus 
.^ad circulum E F G H : erk ut abgd circulus ad circulum^^-Hujptt. 
jSLFGHy ita polygonura dtaybqcv ad polygonura ho- 
SPFRGs. fedut ab CD circulus ad circmura efgh, ita 
cocvis AL ad x fblidum: & ut polygonura dtaybc^v 
4|4d poiygonum h o e p f r g s, ita pyraraìs cujus bafis d t a y- 
B Qcv polygonura, vertex autera pundhim l, ad pyrami-- 
dem CUJUS bafis polygonura hoepfrgs^ & vertex pun- 
^^m N. ut igitur conus al ad x iolidura, ita pyrarais, 
cujus bafis polygonura dtaybqjcv^ & vertex pun&un 
z.y ad pyramidera cujus bafis polygonura hoepfrgs, Se 
vertex n {)un£bira. conus autera a l major eft pyramide 
qux eft in ipib. majus igitur eft folidura x pyraraide quas 
eft in cono e n. fed & oftenfura eft rainus. quod fieri non 
poteft. non igitur ut a b e d drculus ad circulura e f g h. 
Ita eft A L conus ad folidum aliquod minus cono e n. fi'- 
militer deraonftrabitur neque utEPGH circulus ad circur 
lum A B e D, i^ eflè conura e n ad aliquod folidum minus 
cono A L. dico prasterea neque efle ut abc d circulus ad 
cirCuIura .EFGH> ita al conura ad aliquod folidum majus 
cono E N. fi enim fieri poteft, fit ad folidum majus, quod 
fic z. ergo invertendo ut e f g h circulus ad circulum a b e d, 
ita crit folidura z ad a l conura. fed cura fit fplidum z 
ynajus cono e n ^ erit ut folidum z ad a l conura, ita conus 
E N ad aliquod folidura rainus cono a L. & igitur ut e f g h 
circulus ad circulura abci>, ita conus en ad aliquod fo^ 
lidiira rainus cono a l, quód Seri non poflfe oftenlum eft. 
non igitur ut a b e d circulus ad circulum ^fg h, ita conus 
A L ad aliquod folidun^ majus cono e n. oftenfura autem eft , ^ 
neque eOè ad rainus. ergo ut abcd circulus ad circulum 
jE-FGH, ita eft conus al ad en conura. fed ùc conus ad 
conura, ita e eft cylindrus ad cylindrura j eft enim uterque^ ,y «oi^ti^ 
ptriufque triplus. & ìgimr ut abcd circulus ad circulum ' . ' 
efgh, ita in ìpfis cylindri xque alti conis. Ergo cotti & 
cylindrì qui eandera habent altitudincra, inter fé font ut 
|?afes, Quod demopftrare oportebat 
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PROF. XII. THEOR. 

Sitmks coni fy cilindri inter fé fimi in triplicata prò* 
imrtionc Jiametrcrum qtue fimi in bajibus. 

, Sint fimiles coni & cylindrì, quorum bafes quidem cir- 
cuii ABcjD EFGH, diametri vero bafium bd fh, & azcs 
conorum vel cvlindrorum kl mh. dico coaum cujus ba* 
fis ABCD circulus, vercex autem pundum l, ad coouin 
tujus bafic bafis circulus e f G h, vertez aucem n pun Aum, tri* 
pbcatam habere proportionem ejus quam habec ed ad fh. 
G enim non habet conus a b e d l ad conum e p o H n tri- 
plicatam proportionem ejus quam b p habec ad p h, faabe- 
Int ABCDL conus ad 
aUquod iòlidum mi- 
nus corto E FG H N tri- 
{dicatam proportio- 
nem, vel ad majus. ha- . 
beat primo ad minus, 
quod fit %: & defai- * 
hatur in epgh. circu- 
lo quadratum efgh. 
quadrata» igicur ef- 
gh majus ^ dimidio efgh circuii. & erigatùr à qua- 
drato efgh pyramis acque alta cono, ergo creda pyranài 
major eft quara coni dimi^ 
dium, itaque fecentur e f 
FG CH HE circumfefentix 
bifàriam in pun&ts opus, 
^jungantur eo ov fp pg 
G R R H Hs SE. unumquod- 
que igitur triangulorum e o f 
KPG grh hse majus cft 

dimidio fegmenti circuii efgh, in quo confiftit. & eri- 
gatùr ab unoquoque triangulomm eòf fpg grh hse 
pyramis eundem verticem babens quem conus. ergo & 
unaquaeque eredarum pyramidum major eft quam dimidium 
portioni^ coni, quac eft ad ip6m. fccantes igimr reliquas 
ciirumferentias bifari^m,jungencefque redlas lincas,& ab uno- 
quocfue triangulomm erigentes pjrramides eundem habcntcs 
y^trmccm quen^ conus, atque hoc femper fiicientes, tandem 
lelinquemus quaftlam còni portiones qua? minores emnt 
fxceflu quo conus efghn ipfum x folidam fùperat. re- 
^inquantur, &fint quae inipiìs eo of fp pg grrhhs 
$ E- reli(|ua igitur pyramis cujus baQs quidem polygoQum 
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OFPGR Hs, Vertex autetn n puadum, major eft folido z. 

tcritMtur etiatn in cìrculo abcd, polygono eofpgrhs 

"le & fimiliter pofitum polygonum atbtcitdq: i quo 

itur pyramis eundem verticem habens qùcm conus : & 

iangulorum concinencium pyramidem cujus bafis quideiii 
tìt polygonum atbycvdq, vertex aucem pun<9iiin l, unum 
K L B T i triangulonim vero concinendum pyramidem aijus 
Infis EOFPGRHS polygonum, & vertez pun&um n, uni^m 
fit N p ó: & jungantur KT mo. quoniam igicur conus a bcd t 
fimilis elicono efghk, erit ucbd ad FH,ita kl axisad 
axem m n. ut autero b d ad f h, * ita b k ad f m. itaque ut * »f •q«'w». 
BK ad FMita KL ad M N : & permutando ut b k ad k l, ita fm 
^ M N. & cum perpendicularis utraque eft, & circa aequalea 
anguios BKL FMK latera funt pròportionalia^ : fimileigi* 
{tur ^ eft b K z, triangulum triangulo fmV. Rurfiis quoniam k 6. Cacth 
^ ttt BK ad KT, ita FM ad MO, & drca ^squalea anguios -^ 

9KT FMO latera funt proportionaKa^ etenim quae pars eft 
angulus B KT quatuor re(3:orum qui font ad k centrum, ea* 
<leiix eft pars 6c àngulus fmo quatuor redtorum qui (unt 
^ centrum M:erit ^trian^umBKT triangulo fmo fimi- 
le. & qupniam oftenfum eftut qk ad kl, ita e&e fm ad 
M n; asqualis autem eft bk ipfi kTj & fm ipfi m or eric 
UC'tk ad KL, ita OM ad mn: £c circa xqiudes anguios 
t!kl om n latera fimt proportionalia: refii enim limt: tri- 
^gulum igiturLKT fienile eft triangulo Milo, quod cum 
, 0h fimilitudinem trian^orum b k L F m n, fit ut l b ad b K^ 
ita MF ad fm; ob fimiUmdinem vero triangulonim Bltr 
FMO, ut KB ad BT, Ita MP ad F o : erit ex acquali ut l b 
ad JB T, ita N F ad F o. nirfiis cum ob fimilitudinem trian^ 
guloram ltk NOM, fitut LTad TK, icaNO ad om; & 
ob fimilitudinem triangulorum kbtomf, utKTadTB, 
ita MO ad of: exsequalieritut lt adTB,itaNo adoF. 
bftenfum autem eft £cut tb ad bl» ita óf ad fn. quare 
rurfus ex acquali ut tl ad lb, ita on ad mf. triangulo- 
nim igitur L T b n o f prc^rtionalia funt latera, ideoque 
pequiangula fune ltb mof criangula, & inter fe fimilta. 
quare ce pyramis ciqus bafis triangulum b K t, vertex au- 
tem L punóhim, fimilis eft p]rramidi cujus bafis fmo tri- 
angulum, & vertex {Hindfaim h $ fimilibus enim planis con- 
cinentur, & multitudine acqualibos* pyramides autem fimi- 
les, & quae triangulares bafcs habent, m * triplicata funt pro^c 8. hojiii. 
portione homologonsm laterum. ergo pyramis bktl ad 
pyramidem fm'on triplicatam habet proportionem ejus 
quam B k habet ad f m. fimiliter à pun£hs quidem a <^D v 
p Y ad K, i^ pundis vero Esaa^^pac^M ducentes reOas 

lineas 
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lioeas, & àtmngulis erigpnte$ pyramides verticesec^etn 

habeaces ^uos coni, oftendemus & imamquamque pyra- 

midum ejuidem ordinis ad unamquamque alterius of- 

dinis trìplìcacam proportionem habere ejus quam hab^ 

BK latus ad homolpgum lacus mf, hoc eft quam bd ad 
tf xi.qulnti.FH. fcd Ut unutn ancccedentìum à ad unum confequentiuniy 

ita omnia ancecedencia ad omnia confequentia. eftigitur Se 

ut BKTL pyramis adpyramidem pmon, ita tota pyramis 

cujus bafis A T B Y e V D Qjpolygonum, vertex autem pun- 

éhim I,, ad totam py- 

ì'amidem fujus bafìs 

polygonum eofpg- 
. RHs, & vertex pun- 

élum K. ^uare & py- 
ramis cujus bafìs AT- 

B Y e V D (i^polygonum, 

vertex aucem pun- 

éfaim L, ad pyramidem 

cujus bafis polygonum 

E o F p G R H s, & vertex punélum n, triplicatam proportio- 

oem habet ejus quam b d habet ad f h. ponitur autem co- 

nus cujus bafis circulus ab 

CD vertex autem punélum 

i;,, ad folidum x triplicatam 

proportionem habere ejus 
• quam b d ad f h. ut igitur II ^ 

coous cujus bafis circulus v" 

A Beo, vertex autem pun-, \ 

«Slum L, ad folidum x, ita eft 
pyramis cujus bafis ATBYCVDQ^polygonuro, vertex au- 
tem punókum l, ad pyraraidem cujus bafis polygonum eo- 
F p R i| s, & vertex puné^um n. diaus autem conus major 
' eft pyramidc quae in ipfo j etenim eam comprehendit. ma- 

» jus igitur eft & folidum x pyramide cujus bafis polygonum 
EOFPGRHS, v^rt^x aijtem pundum n. fod fic minus. quod 
fieri nonpot^ft. pon igitur conus cujus bafis abcd circu- 
lusy & vertex punótum l, ad aliquod iòlidum minus cono 
cujus bafis pirculus efgh» & vertex n puniSum, triplica- 
tam proportionem habet ejus quai» b b habet ad f h. fimi-' 

* litcr demorjftrabimus neque conum e f o H n ad aliquod 
folidum minuscono ABCD L triplicatam proportionem ha- 
bere ejus quam habet fh ad bd. itaque dico ncque abc- 
D L conum ad folidum majus cono e f g h n triplicatam 
habere proportionem ejus quam bó hab($t ad fh. fi enim 
^ri poteft, habeat ad aliquod folidum majj^s, quod fit z. in- 
^■b- vertendo 




ì 
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vertendo igitur, iolidum z ad conum ABCDt triplicatam 

!>roportionein habet ejus quam f h ad bd. cum autem eft 
blidum z majus cono e f e h n ; erit ut folidum z ad conum 
ABCDL^ita EFGHN conus ad aliquod Iblidum minus cono 
A B e D L. ergo & conus e f g h n ad folidum aliquod minus 
cono ABCDL tripUcatam prc^rdonem habebit ejus quam ^ 
PH habet ad bd, quod fieri non poflè demonAratum eft. 
non igitur abcdl conus ad folidum aliquod majus cono 
EFGHN, triplicatam proportionem habet ejus quam b d ad 
FH. oftenfum autem eft ncque ad minus. quare conus ab* 
COL ad EFGHN conum triplicatam proportionem habet 
ejus quam bd ad ph. ut autem conus ad conum, ita « cjr*-^ '^'^"^ 
Imdras ad cylindrum. cylindrus enim in eadem . exifténs 
bafi in qua conus, & ipQ acque àltus, coni / trìphis eft. cum/ io. Iwjai; 
oftenfiim fit, omnem conum tertiam partem eflè cylindri 
eandem quam ipfe bafim habentis, & sequalem altitudinem. 
ergo Se cylindrus ad cvlindrum triplicatam proportionem 
habebit ejus quam bd habet ad fh. Simiies igitur coni te 
cylindri inter fé fiint in triplicata proportione diametrorum 
qusB font in ba&bus. Quod demonftrare oportebat. 

PROF. XIIL THEOR. 

Si cyhndrus plano Jecetur oppofìtis 
pknis pariJkbj erit ut cylindrus 
ad cylindrum^ ita axis adaxem. 

Cylindrus enim a d plano o h &ccr 
tur oppofìtis planis ab od parallelo, 
& occurrat axi e f in k pundlo. dico ut 
BG^ cylindrus ad cylindrum gd, itadlè 
£K axem ad axem kf. producatur enim 
EF aids ex utraque parte ad pun£bt 
jlm: & ipfi, quidem' ek axi ponanmr 
zquales quotcunque en nl; ipfìvero 
FK asquales quotcunque fx xm: & ^ 
perpunéla l n x Mducamur plana ipfis 
AB CD parallela: acque In planis per 
L N X M circa centra l n x m incelli- 
^tur circuii oprsttvq^ xquales 
'ipfis AB cd; & cylindri pr hb dt 
T Q^intelligantur. quoniam igitur axes 
L N NE e K inter fé funt xquales, erunt 

cylindri pr rb bg inter le ^utbafès. X ^^ *jx,hujtwi 

a^qualesaucdì) font bafes. ergo & cylindri 
PR R B B g fune aeqiuies. quòd cum axes l n n £ e K incer 

fé 
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fé aequales fiat , iceroque cyliodri p r r b b G inter fe vi* 
quales; fìcque ipibrumLN ne ek muldcudo «qualismub 
Cicudiai iplorunà pr rb bg: quocuplex • ' 

cft azis KL ipfius EK axìs, totuplex cric ^^ "^ ^* 
& PG cylindrus qrlìDdri gb. eadem 
raciQoe & quotuplex eft m k axis ipiìus 
axis KF) tocuptex cft & qp qrliiidnis 
cyliodri gd. ce fi quidem axis kl Gc '^ 
xa\i9lis axi km^ eric 8c p p cyUadnis 
cylindro g q^xqualis j fi autem axis l k 
major fic axe k My Se qrlindrus p g ma- 
jor cric cyliodro o qj & fi minor ^li- 
nor. quatuor igitur exiftencibus magni« 
tudSibus, videiicec axibus ek kf, & 
qrliodrìs bg gd, fumpta fune xque ^ 
multipUcia, axis quidem ek, & bg qr- 
lindri, nempe axis k l, & c]rlindras p g ; 
axis vero kf, & cylindri gd asque 
multiplicia, axis IciliceCKM, &Gq_qr- 
lindrus : & dcmonllramm cift fi lk axi? k^^^^^^i^"^^^' 
fuperac axcm km, &pg cylindrum fa- VC!1_.,Z^ 
perare q^lindrum g q ; & fi «qualis se- y/ JJ^ Tq. 
qualem j & fi minor miiiorcm. eft * igitur V^ _ ^ y 
axis EK ad axem kf, ut bg cylindrus 
ad cylindmm g d. Qiare fi cylindrus plano fecetur oppofr 
tisplanis parallelo, eric ut cyiindras ad cylindrum, ita axis 
ad axem Quod demonftrare oportebac. 

PROF, XIV. THEOR- 

/n é^ftéaSius hafibus cxijìentes cmi ^ cySndn\ intct 
fe funi ut ahitudines. ' 

Sint enim in xqualibtis bafibus ab 
e D, cylindri e b f d. dico ut e b cylin- 
drus ad cylindrum fd, ita eflè gh ax- 
, cm ad axem kl. Producatur enimKL 
axis ad pundxim n^ ponamrque ipfi 
GH axi «qualis ln; 2c circa axem ln 
intelligatur cylindrus e m. quoniam igi- 
tur cylindri E B cm eandem habent al- 
à\ù hujos. titudinem, inter fe * (unt ut bafes. bafes 
autem funt acqu^es. ergo & cylindri 
EB CM inter fe xquales erunt. & quo- 
niam cylindms f m fecatur plano e d^ 
i^x3.hojos.oppofitis planis parallelo^ erit ^ ut cm 

eyliiì* 
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C]rlìiD}rui id cylìadniin f d^ ita axi« ln *d k l axem. wepor 
lu autem eft ^lindrus quidem e m cylìndro e e ; axis vero 
LN'axi GH. cft tgiair ut EB qrlindrus ad c^lindium rn, 
iti axis GH ad KL axem. ut autem eb cylindniG ad cy- 
lindrum fd, ìu <abg conut ad coDum cDx; cylindrì fiint' if-<FiiD< 
enim conerum ' nipli. ergo & ut G H axìsadaxcnj kl, Ìtaiio.kujB 
eli ABG conus ad conum cdk, & q^Iindrus sBad FDcy> 

, liodrum. la baTibus igìtur sequalibus exilientta coni jSc cy- 
lindrì, ioter fé fimi ut alcitudiocs. Quod demonArare opot- 

j tcbai. 

PROF. XV. THEOR. 
t,/£qualium conorum ^ cylindrorum hafet ^ altita- 

\ Jines recTprxe funt properùmaUs ; ^qttorttm cmo- 

j rum é* cf/mJrerum bajes ó* altitUiùnes recifrtìte 
Jimt proportioHaleSj lUi inter fé funt aquaks. 

I Sint sequales coni fir cyliadri, quorum bafcs quidem a b- 
CD EFGH circuii, & diametri ipibrum ac kg; axes au- 

! tem KL mn; qui quidem ficcoiumiibvelcyliiidorumltmt 

I tldnidines: & compleaiuur cylindri ax e o. dico cylin- 
drofum ax eo bafes & altitudine) rcdproce proportio- 

. nales e0è, hoc efl, ut abcd bafis ad bafim efgH) ita cflb 

I altitudinem u n ad alticudioem k l. 
altinido eoim k l vel sequalig c(t alti- 
tudini MN, vel non iequalii. Sit pri- 
mo aequalis. atque eft ax cylindms 

- sequalis cilindro e c. qui autem ean- 

' dem- babent altimdinem coni & cy- 
lindri ìncer le fiim ' ut bales. zquaUs ^ii.bujq 
igitur cit balìs abcd bali efgh. d): 
-igitur uc baCs abcd ad epgh bafim, 
ita u N altitudo ad altitudinem kl- tKXk 
&t autem alcitudo k l atcitudìni m n ic- 

2uali^ Icd major fit m n, & auferaiur 
t> ipfa MN altitudini lk sequalis pm, 
& per p feccmr e o cylindrus {>lano tys, c^poGtis p1»- 
nis cìrculomm efgh ro parallelo^ iatelligatiuque cylin* 
drus Es ciyua-bafis quidem efgh circulus, altitudo au- 
tem p M. quoniam igimr a x cylindnu xqualis eft cyiindro 
EO, alius autem aliquis eft cyuodrus es; erit ut ax cy-» 
lindnis ad cylìndmm es, ita cylindrus ed ad es cylin- 
drum. Sed ut ax cylindrus ad cylìndnnn es, «itaoafìs 
ABCD ad EFGH balim ; cylindri oùm ax b& eandem 
. babau altitudinem: ut auKm cyUndiui so ad bs evita- 
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tt}. finius.ctrum r^icaMif fllcioido ftd altìmdmem M p ; namqr 
£0 Ssamr plano tys, oppo&cis planis parallelo, eft 
ut ABC D bafisad bafim efgh^ ita al-^ 
ticudo MN ad MP alcitudinefh. asquaìis 
autem e(t mp alcitudo altitudini kl. 
quare ut bafis abcd ad efgh bàfim^ 
ita M N alticudo ad alticudinem kl. x* 
ou^dium igitur qrlindronim a x so ba- 
(es & altitùdines reciproce 6xnt propor-* 
tionales. 

Sed fi cylindroram ax eo baies & 
alticudines fune reciproce proportiona- 
les: hoc eft, ut abcd baus ad baQm 
E F G H, ita altitudo m n ad k l altitudi^ ^ 
nem. dico ax cylindrum cilindro eo 
XQualem eflè. iifdcm enim conftrudtis; quoniam ut 
baus ad bafìm efgh, ita altitudo mn ad kl altitudinem 
alcitudo autem k l «qualis eft altitudini m p : erit ut a 
bafis ad bafim efgh, itaMN altitudo ad altitudinem mpJ 
fed ut AbcD bafis ad bafim efgh, ita Axcylindrus 
cylindmm ss; eaadem enim habent altimdinem. utau 

è u.Iivjus. M N altitudo ad alticudinem u p, ita a cvlindrus e o ad 
cylindmm. eft igimr ut a x cylindrus ad cylindrum e s 
cylindrus Eoad e s cylindmm. cylindms igitur ax qi 
dro EO eft xqualis. fimiliter autem & in conis. Quod 
monftrare oportebat. 

PROF. XVL THEOR. 

* 

2)uohus ctrcuHs circa idem centrum exiftentihaSj in 

• Jori poìygonutn aqualium ^ numero parium late* 

rum dejcrihere^ quod minor em circulum non tatuai. 

Sint dati duo circuii abcd efgh circa idem centmffi 
K. oportecin majorì circulo abcd polygonum xqualium 
& numero parium laterum 



defcribere, noii tangens mt- 
norem drcuJum e f g h.- du- 
camr per k centmm reéla li- 
nea B D,atque à pun<3:o g ipfi 
B D ad xQ&os angulos ducatur 
A g, & ad e prcKJucamr, quas 
4 X 6. ecrtii. A e àrculum E F g h 4 tanget. 

Itaque circumferentiam b a d bifàrtam (ecantes, & ejus di« 
nidittm rurfiis bifariam, 6c hoc femper facientes, tandem re* 

linquemui 
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Kiiquemus ctrcumferentiam minorem ipfà a d. relinquatur, Jkr 
icque LD : & à pundto l ad bd perpendicularis agatur l m^ 
Bc ad N producacur^ junganturque ld dm. ergo ld ìpu 
DN eft ^acquali), & quoniam ln parallela eft ac, & AC^x^.tmu« 
cangie circulum sfghj iplà.LN'circulum EPGH'non tan- 
g;ec. 8c multo ininus tangent drculum efgh reOx lineae 
Ld dn. quod fi ipfi ld a^quales deinceps cìtoiIoÀbcd 
ipcabimus, defcribetur in eo polygonum as^ualium & nu- 
mero pariom latenun non tangens minorem circulum efgh. 
Quod lacere oportebat* 

PROF. XVIL PROBL- 

4 

2}uahis fpbdfris circa iJem centrmn exiftentibusj m 
ma fari [ohdum foìyhedrum defcribere^ quoJminms 
fpbara fuperftctcm nm tangat. 

Intelligantur dux fpbasrx circa idem centrum a. oportet 
in jnnajori Iphxra delcribere fòlidum polyhedrum minoris 

Shaerse liiperficiem non tangens. fecencur fphasrsB plano 
iquo per centrum du3:o : feSiones erunt circuii ; quoniam * 
diametro manente & femicirculo circumduAo fphaera fàAa 
«eft: eigo in quacunque pofitione fèmicirculum intelUga-^ Def. 14. 
mu8,quodper ipfiim producimr planum in fuperfide Q)hxrac ^^i°ù. 
circulum efficiet ; 6c conftat circulum eflè maximum^cum dia- 
meter fphxras qux & fèmicirculi diameter eft^ major ^ fit om- y ^^^ tertll. 
nibus reélis Uoeis qu9c in circulo vel rphaera ducuntur. fìtigi- 
tur in majori quidem fphaera circulus b e d e, in minori autem 
circulus F G H j & ducantur ipfomm duae diametri ad redos 
Inter fé angulos bd ce. occurrat bd minori circulo in g; 
ducatur à pundo o ipfi a g ad redlos angulos gl, & jun- 
gamr A L. itaque circumferendam e b biwiam fecantes, 8c 
dimidium ipfius bifariam, atque hoc femper fiicientes, tandem 
relinquemus quandam circumferentiam minorem ea parte 
circumferentias circuii b e d, quae fiibtendimr à reda asquali 
ipfi gl. relinquatur, fitque circumferentia bk. minor igi- 
tur eft reàa bk guam gl^ erilque bk latus polygoniae- 
qualium & pariuni numero kterum non tangentis minorem 
circulum. fint igitur polygoni latera in quadrante circuii 
BE) redas bk KL LM MB, Sc Dundia K A producaiicur ad 
M : & à pundo A plano circuii b e d e ad redos angulos 
« conltituatur a x, quae fiiperficici fphficrse in pundo x oc-r ^ ^i. onde- . 
currat, & per ax & utramque ipfiimm bd kn plana du-cùnì. 
cantur^ quas ex jam diélis efficient in fuperficie (phacraé 
xnaximos circulos. itaque efBciant, & fint m diametris b p 

P KN 
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KN «011101 femìcirciili bxp kxm* quomam i^tur n^ntìn 

eft ad piioum circuii bcdb> enint omnia plana qat^pcl 

f i8. unde-ipratn XA tran(6un£| ad hd^m cuculi plaoutn ' reOa : quaia 

^^- & ftmickrculi dxp kxn reói bànt ad idem plaooBL 

& quodiam fiimicirculi .^fti> BXD kxm iBcyiiks iiia% 

in aequalibus enim confiftunt bx> kn .diametris^ erunt Si 

conim qyadrames br bx kx inc6r & seqaalfis* quot igitni 

lacera poligoni fiint in quadrante bb^ toc emnt & in ma» 

drantibut bx xx, sequalia ipfis bk kl lm mb. deuari^ 

bantur, Scfìnt bo op pr rx ks st ty tx: jungantur-* 

#38 undc-^^^ so TA yr; & ab ipfis os ad planum circuii bcdx 

timi. perpendiculares ducàdcur. cadetiiC bx m ^ comtnunes plano* 




/*. textl 



film fd^ioncs B D x K, quoniaffl 6c plana 
femicirculorum bxd kxn ad planum 
circuii B e D E rcAa funt. icaque cadane, 
fintque ov SQ, 8c vQ^jungatur. cum 
igìmr in ^qualibus femicirculis bxd 
KXN, sequales circumferentiac fumptae fint 
bo Ks,ocdu(^ perpendiculares ov sq, 
erit o V quidem ipfi sQ^aqualis, b v vero 
acqualis kq^ eft autem & tota b a acqualis toti k a. ei^ ft 
reliqua va reliquac qjì eft «qualis. igitur ut bv ad VA^ifii 
Ki^ad qa: idèoque vq^ipfi bk pawllela/eft. quod cum 
utraque ipfarum v" s Q^rcoa fic ad circuii b e d b planum, 

ent 
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•k ov ipG sQ.^paraUek. oOtafa tumn^& ijpfi^tquap; 6. unde- 
lii. ergo oy ;5 o asquales * font & ptriU«l«. èc ^onigm «ì«>* . . 
<tv paraUeta eft ipfi si^ (E^ & pinildt ipfi kb; crit ^^ ""SP"^- 
> so ipfi K B ptrtuda : oc ipfas conjungufic bo x«. «rgo &*>. un^'^- 
< B o s quadrilacemm nft < in uno ipliino : aam fi ànm f^S» f "'' ^^^ 
lincsB parallele fine, & in utraque ip&rum quxvis pundta cùnì. 
fiimantur, quxdidtapunS^ronjungicredta linea in eodem 
eft plano, in quo* parallebe. & eadem racione utraque ipfo^ 
rum quadrilaterorumsoPT tpry in uno fiuK plano, eft 
aucem in / uno plano & triangulum y rx. fi igitur à punétis / ^. „Qdc 
osPTRT adA dudfais reébs Uneas incefiigamus, con- cimi, 
fticuetur quaedam figura folida polyhedra inter circumferen* 
tias EX KX, ex pyramidibus compofita, quarum bafes qui- 
dem.KBos soft tpry quadrilatera, & triangulum 
Y R X j vertex autem pundum a. quòd fi ili unoquoque la- 
terum k l l m m e, quemadmodum in k b eadem conftrua- 
musy & in reliquia tribus quadrantibus, & in reliquo he- 
roiiphaBrio conftituetur figura quaedam polyhedra in fphaera 
deicripta^ & compofita ex pyramidibus, quarum bafes funt ' 

quadrilatera jam diidla, & t R x triangulum, & quae ejuf- 
detn ordinis fimt, vertex autem a punàum. dico dióUm 
figuram pplyhedram non tangere fuperficiem minoris iphas- 
rae, ij^ qua eft circulus fg h. d^camr à f^ punào a ad pia- ^^ vi onde* 
num quadrilateri kbso perpendicularis az, cui inpundo^''"^' 
z occurrat. Se mz zk jungantur. itaque quoniam a 2. reéla 
eft ad quadrilateri kbso planum, & ad omnes re&as li- 
neas, qu» q>fem cputif^ni:, & in cod^ (i^it pla^o p re^oa n 3- ^«^^ 
^M^pilos fiiciec. mgfi AZ aducramqoe ipfamm b%%k 6ftu'^<^^°ù. 
p«rpendiculftris. & qtiooiam ab eft aoqualia ai:» oric & 
quadnmim ex a b quadrato ex ak acquale : Si fimc quadrato 
qui^em ex ab ae^ia 9 qtiadrata^ ex a% zbi ^ngulus « 47.prìini, 
enim ad z re«StU9 e^t; quadrato autem ex ak asqualia ex 
A z ZK quadrata, ergo quadrata ex a z z b quadratis ex 
AZ ZK ae^alia fimt. comosuneau&ramirquadraturo exAZ. 
r^uom t^tur quod ex bz reliquo quod ex zk eft aecp^ 
le: ergo hm^bz re^ zk x^\m». Simititer oftendeiiau^ 
& qf» à pun^ % ad pua^ o $ d^cuatur utrique ipfii^ 
nim«z zx a^ualea eflè. drculu» igitur centro z& umt-^ 
Villo uaa ip&rum z b zk deicriptus edtm per pw£bi o a 
tiwfibit. &quo»»mincircttlom bksp ^^ÀdrMaterun^iSfi 
fimt aequalea ob bk ks & minor 0$, erit angtilus bzk 
oboifiis; ideoque bk BMJorquam bz. fed &OLquamBK 
eft major multo* ìgijtur major eft OL ^am b%' Se qua^ 
dramm ex 01;. quadmo ex bz m^ius. Sa: cumaeqi^i^ al 
ipfi ABy er^ qmdrvmn ^x At qi^érato lex ab ssqH^ei 

P a fed 
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tei ^ladcato qaidem ex al xqualia fune quadrata ex a6 
GLy quadrato autemex ab asqualia quadrata ex bx za; 
quadrata igitur ex ag gl asqualìa uint quadratis ex h% 
%a: quorum quadratum ex ^x minus eft quadrato exoLt 
ergo reUquum ex x a quadratum majus eft quadrato ex ao; 




Scobid reOalinea xa major eft redia ag. atque eft ai 
quidem ad unam polyhedri balìm, ag vero ad iuperfidem 
perpendicularis. quare polyhedrum minoris iphxrx fiiperfr 
ciem non tanget. Duabus igitur fpbxris circa idem centrum 
exiftentibus, in majori (òlidum deicrmtum eft minoris (phae- 
rx fuperficiem non tangens. Quod fi&cere oporcebat 

C9r. Qtiod fi etiam in altera fohaera folido polyhedro de- 
fcripto, in Q>hasra b e d e fimile foiidum polyhedrum de- 
icribatur; habebit foiidum polyhedrum in (jphanu bcdb 
ad ibUdum polyhedram in altera Iphaera triplicatam propor* 
tionem ejus, quamdiameter (phacrae sode habet ad alte- 
rius fphaeras cuametrum. divifis enim folidis in pyramides 
numero xtfiàìes^ & ejufilem ordinis : erunt pyramides fi- 
miles. fimiles autem pyramides inter le in tnpiicata fimt 
proportione homologorum laterum. ergo pyramìs cujus 
bafis eft K B o s quadrilatemm^ vertex autem punfium a^ 
ad pyramidem in altera fphaera ejufilem ordinis triplicatam 
propoitionem babet eju^ quam làtus homolpgym habet a4 

mologuoi 
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Idologum lafui; hoc eft, qium habet ab ex centro (phacrae 
circa cencrum a ^ftentìs, ad^ eam, quae eft ex centro alte- 
rius {pbaax. fimiliter Se unaquseque pyrarois earum, qus& 
fiint in fbhaBra circa centnim a> ad unamquamque parami- 
jdum ejuldem ordinis, qusé fiint in altera fphaera, triplica* 
faun proportionem habà>it ejus, quam habet A3 ad eam, 
^uas eft ex centro alterius fphsras Et ut unum anteceden- 
fcium ad unum confequentiiun, ita antecedentia omnia ad 
omnia confequentia. quare totum folidum polyhedrum,quod 
eft in fpbxrz drca centrum a, ad totum folidum polybe- 
drum^ quod in altera Tphaera, tripUcatam proportionem ba« 
bebic qaSy quàm habet a b ad eam quse cai ex centro alte* 
lius fpnaarse, hoc eft, quam habet b o diameter ad alterius 
^hasrac diametrum. 

PROF. XVIII. THEOR. 

SpbéeYée Mter {e in triplicata fimt frojmthne fuarum 
i6a$netrorum. 

InteUìgantur fphaerac abc dbf; quarum diametri bc 
E.F. dico ABC Iphasram ad ^bxram d £ f tripUcatam pro^ 
portionem habere eju6, quam habet bc ad ef. Si enim noa 
Ita eft, fphasra abc ad ^haeram minorem ipfit def, vel 
a4 majorem, tripUcatam proportionem hsòebit ejus^ quam 
habet B e ad bf. Habeac primo ad minorem, videljcetad 
G H K. & intelligatur ipbasra d e f circa idem centrum, 
circa cpiod fpbaeraGHK: delcribaturque in majori Iphsera 
z> E F toUdum polyhedram non tangens « minorem fphae- 4 17. hujas: 
tam GH K in laperficie ^ & in Iphasra abc deicribatur fo- 
lidum polyhednun fimile ei, quod iQfphaera dbf deferi- 
ti 





ptumeft. foUdum igitur polyhedmm, quod in Tphaera a b e, 
ad foUducof polyhedrum, quod in (phsera d e f, tripUcatam 
^ proportionem habet ejus, quam bc ad ef. habet autem^ooroltai* 
ABC rphatra ad fphjtram ghk tripUcatam prc^rrionemtecedeQtt. 
ejus, quam b e ad b f. ergo ut a b e fphacra ad fphaeram 
ghk, ita fbUdum polyhedrum in ^haera a b e ad foUdum 
polyhedrum in ^Wa dbfj & permutando, |it abc 

P 3 fphssra 
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fotem ad foUdum polyhedrum, quod iafpft d^ ita ghs 
ipbapra «d fi>lidum polyo^dmoi» quod ìq febanm d b p. tna^ 
jjorautem eft ff^wrii a ne foUdo polfbooiOf quod cft in 
ip& erjpo & OHK i^^uisra poiyhedro, quod ia ^honi 
PSF9 eft mitjQr* fed friaoioor» ab ip6> miim compr^MadU 
tur, quod fieri non poteft. non igitur abg ^ploira «d 
fpìmtdxa amor^m ipfk dév trìpUeaieam propordonfliii lu^ 
pef ejus, quam bc ad ef. miilitcr ofttndtaius nafut 
p^F iphasnun ad fphairain miziorern ip& abc tr^lica* 
tana habere proportioaena eju$, quamfaabec ef ad 9C. dico 
soiiiper fobàsran) abc oeque ad tnajoretn {phasnun IpA 
DEF triplicacam proportìonem habere ejua^ quam bc $à 
fF. Q eaim fieri potei^ hibeat ad iDajoreni i^u w. inver* 
tendo i^tur, fphacn^ lmn ad abc ipheonuB tripikaiaq} 
proportìonem habet dus^ quam diamecer ef ad bc dia- 
mecram. ut autem ^^hsera lmn ad abc ^haeiam, Ica 
Kphasra dep ad Ipb^am quandam jpiaorem ip& 4 9C^ 
woniam {phacra lmn major eftipfii dep» ergo & obf 
^hacra ad fphseram minorem ipfa a b g triplicatam propor- 
tìonem faabec ijus, quam e F ad bc; qucKi fieri tysm peflè 
ellenfiim eft, non igitur abc fohaem ad (^diasniin au^rem 
ipfii DBF triplicacam iM'<^raoBem hfb^ ejos, quam bc 
ad EF. odoBwim autem eft neque ad nùnorem.. ergo abc 
^duB» ad ^l|0Bram def tripUéuwi propordoneni MbeHl 
efui, quam bc ad ef* Qu»d dei^onftrare opprtebit. 



FINIS. 



LIBRI Vendes apud HenricEm Clements 
Bibli&poìam Oxonienfem.^ 

ROgerì Aichami Epìftolarum Libri Quatuor cai ac< 
ceSìc Joannìs Sturmii alìorum^ue ad Afcbamum 
Anglofque Eruditos Epjiblarum Liber unns 8vo 
Oxoniac 1*705. 

Spicilegi um SS. Patrum ut & Haereticorum Secali 
pofi Cihnilui]] Natum i. 2. 3. Cara Joannis Emetti 
Grabii Edilio Altera Auólior a voi. 8vo. Oxon. 1714 

M.Fab.QointiIliani Declamationam Liber 8 vo 1699, 

Sophoclis Tragoedix Ajax & Eleélra voLi. Antigone 
& Trachini» Voi. 2d. Opera TÌioniae Johnfbn. 1^708. 

C. Saetonii Tranquilli opera omnia notis Illuilrata 
Oxoniì. itf7<s. 

Theodofii Sphxricoruin Libri Tres. Gt. Lat/8vo 
Oxon. i'707. 

£Iementa Arithmeticx Numeroix & Speciofàe Ed- 
vardi Wells Oxoniae itfpS. 8vo. 

Grxcds Lingule Dialeóli. in ufum Scholx Weftmo- 
nafterienfis Opera ac Iladio Mich. Maittaire A. M. 
Londinì 1712. 8vo. 

Cafpari Bartholini Specimen Philofbphiae Naturalis 
accedit de Fontiam FhiviorumqueOrigine limo. 171 j 

Smith Aditas ad Logicam, & Elementa Logicx 
Oxoaias 1694. 

Liberti Fromondi Metcrrologicorum Libri (ex Len- 
dini 16^0. 

Mufarum Anglicanarum Analeda 2 voLizmo 1^14 

Da Trieu manudu&io Logicam Oxonise 8vo 1^78. ' 
Morket dePolitii Ecclefiae Anglicana. Londini 170^ 



i N 



I 



V 



i 



f • 



1 



TRIGONOMETRIA 

Flanx & Sphxricx 
E L E M E N T A. 

ITEM 
DENATURA 

ET 

ARITHMETIC A 
LOGARITHMORUM 

TRACTATUS BREVIS. 



OXONIjE, 
E Theatko Sheldohiaho. 

ImpenGs ffeitr. Ckments Bibliop. Oxmenjis, v\\s. 






r' • 



J 



• 1 • y ' 






.• 1' 



\ 



( J) 



mi^tmémm, t^i— — ■« «Il I n ■ I ■■ Il I m, , , I wt 

TRIGONOMETRIA 

Flanae & Sphaericas 

E L E M E N T A. 



DEFINITIONES. 

% 

EX datìs Triangoli laceribus angulos^ & ex angulis 
latera laterumve rationes, & mìxtim aflèqui. Tri* 
gonomctrix munu8^eft# Ad quod praeftandum, ne* 
ceflè cft, ut non tantum Peripherias circulares^ fcd & re- 
fise lineae circulis adfcriptae^ in notas aliquoc & certas 
partes (ècari fopponantur. 

Placuit itaque Veteribus Mathematicis , peripheFiam 
cìrcoli in jtfo partes ( qaos gradus appcllant ) dividere ; 
& unumquemòue gradum in (So minuta prima, & hxc 
lìngula in óo kcunda, & rorfus horum unumquodque 
in (So minuta Tertia« & ita continuo partiri. Et angu- 
lus quilibet dicitur ene tot graduum & minutorum, quot 
fant in arcu qui angulum illum metitur. 

Quidam gradum in partes centelimas, potius auam 
fcxagefimmas partiri volunt : & utilius fortaflè eflèt ^ 
non gradua {ed & ipfum circulum in decupla ratione fe- 
care ; quz divifio forfàn aliquando obtinebit. *Verum G 
circulus conftet 260 gradibus, ejus quadransqu» eftmen- 
fura anguli redlirerit harum partium pò. Si circulus in 
100 partes fecetur, Quadrans erit if partium. 
Compkmcntièm Arcus, eft difièrentia èjus à Quadrante. 
CborJa fx^tjubtenfa eft reéta linea ao uno ArcAs ter- 
mino ad alterum du£ìa. 

A 2 Sifiuì 
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Simu reffus alicuius arcus qai & Gmpliciter fiaas dici 
fblet| eli: perpendicularis cadens ab upo arcus termino ad 
radiamper aiteruai terminum ejufdeni Arcus duAum. Eft 
igitur femifQbtenfà dupli Arcus; icil* eft DE=:|DO| 

& ed arcus DO 

H duplus ipfius D B. 

Hinc finus arcus 
ÌO gr. aequalis eft 
dimidio radiiy nam 
per if EI. ^.La- 
tus Hexagoni cir- 
culo infcripti, hoc 
eftjfubtenfa tfogr. 
aei^ualis eft radio. 
Sinus divìdic Ra- 
diuip in duo feg- 
menta CE E fi; 
quorum unum CE 
quod centro & Gnu tcSto intercipitur, eft finus cottople- 
memi arcfts DB ad quadrantem (nam eft CE = FD 
qui eft fimis atcus D H ) & vocatur cofinus. Alterum %- 
menturo B E quod finii reéb & periphfrja intercipitur^ 
vóOiWt^nuj verjus : alìquando dicitur KxiA& fagitsa. 

Quod fi per unum Arcus terminum D producatur à 
Ignoro re^ CG, donecpccurrat re^ BG fiiper diame- 
tro ad ejus terminum B pcrpendiculari ; vocabitur in Tri- 
gonometria C G Sccans, & B G Tanjgcm arcus D B. 

Cofecans & Cotangens ArcAs eft ìècans vel tangens 
ArcuS| qui eft compfementum alterius ad Quadrantem. 
Mfa, Sicut eadem eft Chorda Arc&s & ejufdem compie* 
menti ad circulum. Sic idem eft finus, eadem Tangens» 
eademque fècans Arcùs & ejufdem complementi ad* iemi- 
circulum. 

Sinu3 Totus eft finus maximus, feu finus pò gradaum 
qui circuii radio xqualis eft. 

Canm Tri^onameiricus eft Tabula, qua; à minuto inci- 
piens, feriatim exbibet quas habent longitudines finguli 
finus Tangentes & Sccantes, refpeftu radii, qui unitads 

loco 
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loco ponitur, & in partes io ooo ooo vel plures dedma- 
Jes dividi intelligitar. Adeo ut ope hu jus Tabula, ca ju& 
lìbet ArcAs vel aoguli finus Tangens vel iècans haberi 

Eìtdky Et viciflim ex dato finu Tangente velfecameda* 
tur qui ììs refpondet arcus vel angulus. Obièryandum 
eli in tequentibns R elle notam Radii, S notam finuSy coS ^ 
cofinus^ T noum TangentiSj & coT coTangentis. 



CONSTRUCTIO CANONIS. . 

PROP.I. THEOREM^ 

DaHs fbtobus quìbujìibet Triangdi reSangtIi kUeriiuì^ 



s. 



Ed enim per 4*7 EldDenti primi A C q = A B q -f B C a 
& ACq — BCq = ABq, &yiciffilD ACq~ABq = 
B C q. und e per extraftio neip Radids quadratae, dabi- 
tur AC= VABq4-BCq & ABsV ACq — BCq. 
&BC = VACq — ABq. 

PROP.II. PROBL. 
Dato B EJhu urcut D B. Imtmre Cufimm D F. 

Ex datis C i) radio & D E fina, in Trian gulò re£bn. 
gaio GDE dabitur per pnecedentero CE=vCEq— DEq 
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PROF. III. PROBL. 

Dato D E fina arfus cujufvisDB. Iwinire D Mveì 
B Mfinum arem dimidii. 

Dato D E dabicur per praecedentem C E, ac proinde 
BB quae efl diiFerentia inter cofinum & Radiam. In ^ ' 





A B C E B 

angulo ìgitur reétangulo DBE datis DE & EB dabitur 
DB cujus femiflSs DM ed finus arcui DLrzjarcas 

DB. 

- PROF. IV. PROBL. 

Dat9 B M ^ orcus B L invenkefiium dupii Atcut, 

« 

Dato B M finu, dabitur per Prop. a. coGnus CM. Sunt 
autem Triangula C B M D B E xqQÌanguIa,ob angulos ad 
E & M reflos & angulum ad B communem, quare (per 
4.(J.) crit CB:CM;:B.Dvcl 3iBM:DE: Undc cum 
dantur tres priores hujus Analogix termini, qaartus quo- 
que qui efi finus arcus D B ianotefcet. 

Cta-ùl Ed CB: z CM : : 6D : 2D E, hoc ed, Radiusad 
duplum coGnus arcus | D B ut Tubienià arcus D B ad fiib- 
tenfaro dupli arcus. Icem efl CB:xCM : :(2BM:xDE 
: : ) B M : D E: : |CB: CM. unde dato Gnu arcus alìcujus 
& fina arcus duplì> dabitur cofinus arcus fioipli. 
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PR P. V. 
Datti Jmiàntt àmm arcmm B D FDj Invemre FI 
fimmfMtmtt arcmm, Item E L Jlnttm d^entta 
eoruMem, ' , 

Ducatur Radius C D, & fit CO coGaus arcv» F D,<}ui 
proinde dabittir, jier O agatur OP parallela ad DK. Item 
ducantur M G E parallel» ad C B. Et ob xquiangu- 
ìatriangulaCDK COP CHI POH FOM.Eft pri- 
mo CD:DK::CO. 
P, q»« itaque inno- " 
tefcet. Item eft CD: 
CK::FO:FM, à- 
deoqae & iUa nou e- 
rit.fedobFO=EO 
ciit FM = MG=?» 

ON. Eft itaque OP 

-|-F,M = FI = fimù 

fiimins arcauni:& O P 

-FM, hoc eft, OP 

— ON=:EL finoi . 

di^entix arcaum. Q? e 

E I 
dreS. Quia ar<:uum BE BD BF difecentiae font «• 

qualcs, Erit B D arcus, medius anthmcticas mtet awus 

B E B F> _ • ^ « »TT 

P R O P. VI. 

JifdmpoStùy ^aéusefiaddupltmcofimtaf(usm' 

du^ tdfims éfferentue ad dffferematn Jimm extre- 

nmum. 

Nam eft C D : Ck :: F O : F M, unde duplicando con- 
iéquentes CD:zCK::FO.aFMveladFG; qu« eft 

difFerentia finuuro ELFI. Q.}^-. _,._ . -^ 
Cor. I. Si arcus B D fu 6o grad. Erit differentia Cno- 
um F I EL aequalis F O finui dittanti». Nam in^eo «la 
Gt CK Gnus 30 grad. cujusduplum ^^"^^^^ ^Zx^^^ll 

A4 " 
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adco<iue ob CD = iCKerit FO=FG. Adeocjae fi 
duo arcus B E B F ab arcu do gr. aequidiflen]^ ent di& 
ferentia finuum xQualis finui diuantix F D. 

Or. 2. Hinc fi dencùr Gnus omnium arcaum, dato in- 
tervallo à ie inv^em dìftantium ab initio quadraacis ul^ 
que ad 60 gradus, fàcile inveniuntur reliqui per unicam 
addicionem. Eft enim fiaus 61 gr. = finui f 9 gr. «f* ^ 

1 gr. & finus 6z gr. = finui ^8 gr. «f* fin 2. gr. Item fi- 
nus (S3 gr. = finui 57 gr. -{" ^^^ 3 g^- & ^^ deinceps. 

Or. 3 . Si habeancur finus omnium arcuum ab initio 
quadrantis» dato intervallo à fé iavicem diflancium^ufque 
ad datam quamvìs ouadrantis partem, dabuntur exinde 
finus omnes ufque acf hujus pards duplum. ex. g. Dentur 
omnes finus ufque ad i j* gr. per prmedentem Analogìam 
inveniri pofTunt finus omnes uique ad 30 gr. Namefl 
radius ad duplum cofinus is gr. ut finus unius gradus ad 
difFerentiam finuum 14 gr. & 16 gr. ita etiam eft finas 

2 gr. ad difièrentiam finuum 13 & 1/ gr. & ita finus 3 gr. 
ad difièrentiam finuum 12& i8gr. atque fic continuo 
ufque dum pervenietur ad finum 30 gr. 

SirailiA ut Radius ad dupluin cofinus 30 gr. fèu ad 
duplum unus 60 gr. ita finus i gr. ad diflb'entiam finu- 
um 2p & 3 1 gr. : : (in 2 gr. ad Diflferentiam finuum 28 & 
32 gr. : : 3 gr. ad diffèrentiam finuum *xi & 3 3 gr. fèd in 
hoccafi] elt Radius ad duplum cofinus 30 gr. ut lad 

VjTac proinde fi multiplicentur finus difbntiarum ab 

arcu 30 gr; per V 3 dabuntur difFerentis finuum. 

Similiter in ipfb initio quadrantis minutim exquirere 
poflùmua finus, datis Gnubus & cofinubus unius & duo» 
rum minutorum. Nam ut Radius ad duplum cofinus 
2'::fin i': difièrentiam finuum l'&j':: Sin 2': diffie- 
rentiam finuum o' & 4' hoc eft, ad ipium finum 4'. Et 
fimiliter ex datis finubus priorum 4' inveniuntur finus 
reliqui ufque ad 8' & exinde ad 16' & ita deinceps. 

PROR 
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PROF. VII. THEO RE MA. 

• « 

Li arcubm eoci^mfinus & Tat^ens ejufdim arcusfmt 
quamproxime ad fé invicem^ in ratione aquaUtatis. 

Kam ob squiangula trìangula C E D C B G, erit C E : 
CB::ED:]àG. f ed accedente pundo D ad B, eyane- 
icit EB refpe^a arcus 
BD: nude m CE fere 
aequalis CB. adeoque & 
E D fere xqualis B G. Si 
EB fitmiaorradii parte 

crit dif&rentìa 

lOOOOOOO 

inter finum & tangen- Q 




tcm, minor quoque tangentis parte -^— . 

Cor. Com Arcus fit tangente minor» finn autem fuo 
major ; & exigui arcus finus & tangens fiint fere aequa* 
les, cric ctiam arcus fuo finui vel tangenti ferej^ualis, 
Adeoque in exiguis arcubus, erit ut arcus ad arcmn iu fi* 
fius ad finum. ' 

PROF. Vili. 
Invenke finum Arcua umm minuti.. 



Latus Hexagoni circulo infcrìpti, hoc ed, fubtenfà tfo 
graduum aequalis^it Radio, {per if'^4^.) Rsidii itaque 
jerniffis erit linus Arcus 30 gr. Datò itaque finu Arcus 
30 grad. ìnvenitur finus arcus ly gr. , {per j"*" hujus. ) 
Item ex dato (inu if gr. per eandem invenitur finus 7gr. 
30 min. & finus hujus dimidii 3 gre ^s' fimiiiter inve- 
nitur ; & ita deinceps, donec duodecima pera&a bifè- 
Aione, perveniatur ad arcum j2" 44'" 3"" 45:""' cujus 
coGnus fere sequalis eft radio, in quo cafu ( uti conflat ex 
prop. 7.) fimt finus arcubus fuis'propòrtionales ; adeoque 
ut arcus fz" 44'". 3'^'. 4^'"" ad arcum unius minuti ita 

erit 
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erìt finus prius invemus ad finum arcus unii» minati, qui 
ìgitur dabitur. 

Dato Gnu uaios minuti, mvenietur per prop. 2 & 4, 
finus dùòrum minutorum ejpigue cofinus. 

PROP.IX. THEOREMA. 
&at^uks B 4 C in peripheria ciretdi eaùjtem^ &l/è> 

cetwr rem Ai) ^ Et poéteatar AC 
qmadDE=zAÙ M oecurrat mE: 
mtCE=zAB. 

In Quadrilatero A B D C ( per 12. 3. ) 
funtanguli B & A C D a:qaaìes duòbus re< 
D 6lis = DCE-f DCACperij.i.jundéc- 
rJt angulus B=DC E Qainetiain eftaa- 

golasE=:DÀC(perM.)=DAB & 
cft D C = D B. qoarc Triangula B A D & 
CED fuot congrua & CE eft acquai» 
AB. Q.E.D. 

ir PROP.X. THEOREMA. 
Sittt arcus AB BC CD DE EF&t, m^uaksi 
Arctttimqtu AB AC AD AE&c.JtAtettpe da- 
catttur^ritAB:AC::AC: AB + AD: : AD: 

AC+AEitAEiAD-^AF'.iAFi A E4- 
AG, 

Prodocantar A D in H, A E in I, *A F ,in K, & A G 
inLs ut triangula A C H ADI AEK AFL (ìnt l{b- 
fcelia. Et quQniam angulus BAD bifedbus eft, fìet D H 
= A B per pr«cedentem. Similiter erit E I = A C, F K 
— AD, itcniGL=:AE. ( 

Sed Triangula irofcelta ABCCAHOAI FAK 

F A L, ob aogulo» ad bafès aeqoales, font aequiangula. 

QiwrecritotAB:AC::AC:AHr=AB+AD::AD: 

AI = AC-f-AE::AE:AK=AD+AF::AF:AL 
==AE+AG, Q.E. D. 

Ctsrol 
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Cord. Quoniam eft A B ad A C ut Radius ad daplom 
coGnas AraisJÀS) (per corol. prop. 5^.) cric quo- 
que ut Radius ad da- . 
plani cofinus arcus \ ^ 
AB ita |AB:$AC 

JAD::|AD:|AC+ 
|AE::|^AE:|AD+ 
|AF&c. Sincjamar- 
cosAB BC CD&c. 
fiiigula %'. ErìtjAB 
finus uoius minutìi | 
ACfinwi'. ^ADfi- 
Qus 3'. i A F fimis 4' 
&c. linde datis Gnu- 
ims unìus & duorum 
minutoruQi finus om- 
oes rdiqai fic faciUi* 
Qehabemur, 

Dicatur cofinus ar- 
cus unius minuti» hoc 
cft» finus arcus 89 gr. 
S9' Q & fient fèquen- 
tcs Analogia» R : 2 Q^ 
::Sin2':Si'4'S3^ quaredabitur finus 3'/ Item R: 
2 Qj : S • 3 ' : S . 2' 4- S . 4 . quare dabitur S 4'. 

Itemi R : 2 Qj: S * 4' :S. 3' -f S • f '• quare hs^bctur fi- 
nus y. 

R:2Q;:S.f':S4'+S6'|Mfoindc dabilurS(f. Ac- 
que ita deinceps ad fingala quadrantis minuta dabuur 
tur finus. Et quoniam Radius Ica primus Analogis ter- 
minus eft Unitas ; operationes per multiplicationém con* 
uaóbm & fiibduólionem faciUime expediuntur. 

Inventis finubus» ufque ad gradum ftxagefimum. Re? 
liqui finus per folamadditionem hAbeatur(percor.i.pr.f.) 

Datis finubus, Tangentes & fecantes ex Anal<^iÌ8 fè- 
quentibus in venire poflunr. (Infig. Definitionum ) obx* 
quiangula Triangula CEDCBGCHI. 

CE: 




1 



IX TmeoHo.JMfiT.RXA Plaka 

CE;ED::CB:BG.hoceft,coS:S: :R:T. 
GB:BC::CH:HI. h.e.T:R::R:coT. 
CE:CD^:CB:JCG.h.e,coS:R::R:Secaiit 
D£:CD::CH:CI.h. e. S:R::R:co Secane. 

SCHOLIUM. 

M^nus Ulc Geùmeira^ fummujfue Tiibfofièus Ihmhmr 
Newtonus Trimus Jiries in ififinitum convergentes ex-- 
Uhiiff juibus ex Jatis arcubus^eorumfinus compiUm 
foffint. Nam fi Arcms dkatur A (jf Baéusjh mitàs 
émeml ejusjhtum fere. 

/L^ . _A^» A^ AJ 

1.2.3 1.1.34.;. 1.2.34. 5'.(J.7i.2*^.4-5^.<.7.8.9 
^. Cbfinum atUem eJSe 

A* . A* A^ ' , A* . 

^ i.x 1.2.3.4 1.2.3.45^.^ • i.i. 34.5^.^.7.8 

Ha fcries initio quadrantìs crnn Arcus A ^parvus efi 
cekrrime convergunt. Nam in ferie prò Jinu^ fi Knm 
Juperet iecem minuta^ dUo primi ejus termini feti 
A — I A ' dantjìnum ad isfigurarum Joca^Ji Arcus 
A non major fit gradu^ tres primi exbibent Jinum ai 
tot idem bea, adeo^ue propnmis fy ultìmis, S^drath 
tisfinubus htcferies funt admoduM utiks. fedqm ma^ 
jorjìt arcus A, eo pbtìribus opus ejl terminis ut inve- 
niaturjinus in numeris fui funt veri ad datum figura- 
rum locufn. Tandem autem lenti ffime convergunt fc* 
ries cum Arcus fere aqualis ejl Radio. ' Cui rei ut re- 
medium adferatur' ego alias excogitavi feries Ncwto- 
nianìs fimiles^ in fuibus fuùpono arcum cujus finus 
quaritur ejfefummam vel dìfferentiam dmrum arcth 
um feti, ejfe k'^-z yel k^zi notojque effe finum i^ 
eofinum arem A. fciifit ^Jinus arcus A ^ b ejus co- 
finus» Sinus Arcus h'\-zper Mane feriem exprtmettat 

, bz az* bz' , az* , bz* 

I a-i — — — —4 j &c. 

I x.i 1.2.3 1.2.34 i.2.3.4.>' 

Ejus 



Elemento t} 

xEjm Cojtnush «i 

a!fc ^ bz^ y 

"**i. a.3.4,5' i.a.3,4.j'.tf 
SìmiUierJmusArcmK'—teft 

bz az* , bz' , az* bz» 



az* 



1.2 i.2.a 1.2.3.4 1.2* 3.4. j- 



1. 2. 3 4- f • tf 

£5r «!^«« j tjl ' 

, .az bz* az' , bz* . az« . 

^ ' X 1.2 t.2.3 1.2.3.4 '•^•3'4-J 
,/ilkm A ^ me&us Aritbmetkus inter arcus A — z (^ 
A 4*2. 2)iffcrentiée Jmuum Junt ^ 

bz az* bz' , az« , bz^ az^ 

"' I i.z 1.1.3 ' 1.2,3.4 1.2.3.4.^ 1.2.3.4.^.6 

, h^ , az* bz» «2* , bz» , az* 

1^1.2 1.2.3 i.a.34 1.1.3.4-$' •»'2^'3-4-^<> 

^ ,. laz» laz* , laz* , 
' i.i 1.1.3.4 1.1.3.4.^.6 

1.2 1.2.3.4. 1.2.3.4^.6 

Sg^fcries aquakteB Juphfinm éttcus medii dnSfo ìH 
Jinum verfum arcus z ó> celerrime anroer^t. Meo ut 
fi zfit tmmumm frimum^ terminus fcrieifrimus Hat 
dfftrmtkm feamdam ad isj^artm loca \JecundM 
autem fermimis ad 25; ùca. 

Htnc datisfytubus dmrum fuorumvts arcuam in- 
tervàlh minuti é/lantium^ factli admodum cperaiione 
invenir i poffint finus reìifuorum omnium arcuum qui 
iunt in eadem prpgrejjione. /» 



<4 TrIGONOMSTRIìB Flanje 

in Jerie prime é^ fecmJa fi Arem kJit=zo eri 
. 11= o é* b ^/WJ cofimisift radtttsfeu i. (*>• bine defirx 
Bis Urminis uhi eflzCf prò b pojito iferies Jevenm 
Ncwtonianae. Infirie ferita (^ quarta. Jt k fit 90^ 
J!eib:=:o ((pa=:i unJcquofM àeftrnStis^ terrm 
ubi ejlh^proz pofito i rurfus pr^Jibumt Jeries Ne^ 
conìaoae. 

Omnes hés fcries eie ^t^ionìimfacikflmmt 
p^p.S'' bHJus. 

PROF. XL 

In Triat^uk Jf^Sàt^ib^ fi Hypotenujafit l{éuiiusj 
teraftmt fimu ati^ulorum oppofitorum i fi vero 
idterumfiat J(atiiusj erus reUquum eft Tu^em 
ffdi oppùfitiy & Hypotenufa e/i anguli Jecans. 

Manifeftum ed CB effe finum arcus CD, ejofqae 
finum die A B) ftd arcus CD eft menfura àoguli A, 
Gomplementuin meofucse angiiti C. Prxterea ip iéciin< 
figura polito A B radio^efl; B C^Taogens & A C fècans 




jDus B D, QUI eli fDeafura anguli A, & fimiliter in eadem 
figura poiico B C radio, efl B A Taqgens & A C iècans 
arcus B E vel aoguli C Q, E. D. 

Efiieituri ut AC Cbcuodum daum quamvis menro- 
ram aeftimàta ad B C in eadem menfura a&flimacam> ita 
ecit looooooo numerus partìutn in quas dividi fapponi- 
tur Radius, ad numerum qui exprimit in iifdem. parcibus 
longitudinem quam habec finus anguii A, hoc eÙ^ 

Erit 



Elembmta. . tf 

Erit AC:BC::R:S,A 
Simili radone erit AC:BÀ::R:S,C 

Iten AB:BC::JI:XjA 
EtBC;BA::R:T,C 
In hìs ìtaque proportionalibm fi dantor tres qùselibet» 
per Regulam TrÌQin invenietur quaìrta. 

P R O P. Xli 
TriàngiéHftafd laterafunt utjmui anguhrum 

Trianguli circulo infcrìptì latera perpendicolanbus 
ndiis Wecentur. Et crune lèmilacera finus angulorutn 
ad peripheriam. Ed enìm angulus B D C ad centrum du- 

A A ' A 




2/Iex angoli B A C ad peripheriaai (per 20. El. 3. ) tajuf^ 
qae itaque dimidium fc. B D E aecjuale eit B A C, atque 
ejus lìnus efi: B E. Eadem ratione erit B F Gnas anguli 
BOA. Et AG erit fintts angoli ABC 

In Triangulo refbngulo eQBD=|BC = Radio(pcr 
31. El. 3.) feid Radius eit (ìaus angoli redi unde | BC eil 
finus anguli A. 

In Triangulo Amblygonto, duAis BL CL^eric angu- 
lus L complementum anguli A ad duos reftos (per lA. EL 
3.) ac proinde idem erit ncriuìque angoli finus. Cfi autem 
B D E ( cujus finus eft B E ) = angulo L. qoare erit & 
B E finus anguli B AC Sunt itaque in omni triangulo 
lèmifics laterum finus angulorum oppofitorum , manife- 
ftum autem eft latera efie Inter ie ut ipfc»rum ièmiflès. 

Q,E.a 

PROF- 



té Tkigomometiiije PlÀnje 

PROF. XIII. 

JhTrianffJo ?lmu Jiimma Crwmty D^eté» 0» 
mmy Ttmim ftmfummm atiffihrum ad bt^jì 
Tat^ern jeaù^ereatM etrmaem font prv^tùt 
naie** 

Sit Trkaguloni ASC cujiu crura AB B C & Bib 
A C. prodocatur A B ad H ut fit BEf=BC. erìtAH 
fumma craram; fiat B I == BA, & ecit I H diffisrentù ero- 




C 

rdm. Item efl H B C angalas = angulis A + ACB (pa 
32. EL i. ) cujus ìtaqoe dimidiam E B C = femifuinK 
aagalorum A & A C B , ejuique Tangens ( pofito Ra^ 
3t:EB) eft EC. Dacatur BDad AC parallela fùt* 
queHF=:CD. Et ob HB=CBem(per4.Eli>- 
gulos HBF =C BD = B C A (per ap. EL I J Eftetia» 
angulus H B D = angolo- A. ande erit F B D din- 
«entia aogulorum A & ACB: EtEBD eorooK; 
nidi&renaa, cujos ungens eft ED. per I docatar 1 6 
paraUela ad A C vel B D & iìet (per 2. El. 6.) A B :6 1 : : 
BD:D G. At eft AB=BI, undc crit&CD=D<i ^ 
eftCD=HF,unde HF = DG & proiodeHG=I)J 
&|HG=jDF=DE. EtquiatriangulaAHClHG 
fÙQt aeqaiaogula erit AH:IH::HC:HG::3HC:j 
H G : : E C : E D. hoc eft, eft erit A H fumnia crarmn «J 

I H di^rentiam crurum ut £ C Tangens fcmiffis faoiatt 

angoloroiB 



Elbmkkta. tf 

aogolorum ad 6aÌioi,ad E D Tangentem lemiflìs dilSèren- 
tise eorundtai. Q. £• D. 

PROF. XIV. 

In Trianguk Pièno ^ Bafa^fumma Uterum^ D^fferentia 
hurumy Diffirentia fi^nentorum bafaftmt pr^^ 
tianaks. 

Trianguli B C D bafis eftoDQ centro B radio BC 
ddcribatur cìrculus» & producatur DB in G, ex pund:o 
B ia baGn cadat perpéndicularis B E, erit D G = D B -|« 



I 




B C = fommx laterum, & D H =: difièrentke lateruro^ & 
(ègmenta baGs funt DECE quorum diffèrenria ed D F. 
Quoniain({>ercor.prop. j8. EL3.) reóbogulum fub DC 
DF «quale eft rcélanguJo fub DG DH, erit(pcri6. 
'E1.5.)DC:DG::DH:DF. 

PROBLEMA. 
Datk duarum quarumvis quantitatumftumma & d^e^ 
rentia^ ipjas quantitates invmire. 

Al- 1 ■ * ' »- -' ' C 



Si ad {èmifìimmam addatur fèmidifferentia, aggregatum 
eric acquale majori ; fi autem à (èmifutDmà lubducatur 
femidìfièrencia , refiduum erit scqualc minori. Sint enim 
AB BC dux quantitates ; & capiamr AD=BC Fiec 
D B difièrencia. Quarum fumma ed A C, qu» bife&a in 

B Edat 



rS TRiGoROMETitiiS Planjl 

Ccfat AE vel EC ftnrifiifflmaar & DE vriEBfetti- 
differcntiara. Porro cft A B = A B + B B r:r fcmifmam 
*{- fèmìdiSèrentia, & BC :r:G E -— E B = (èmifumine 

IN (fuovir Trianeuto ptaffo Jafis duo&Qtf ùgùììs, ót 
tur tertius qui eit fummae duorum reliquoraifi coi&ple- 
meif tum ad doo^ re&oK 

If!^ Triafigulo antera redangidodato altemtco angtio 

actifOjdattrr: rtlì^iH^i cftdatia M B ptouemuui ad teStm, 

Datis autem duobus triaoguti reaanguli laterìbus;^ Dt: 

inveniatur rcliquum non opus ed- canone icd perficitar 

ope prop. primx hujutf. 

Trianguli ReffanguH fohuimet Trigonofnetrica 
Jnnt qua Jeqmmtur. 




Datis. 

A 
cruribus* 

ABAt 
crure & 
Hypoten. 



Arrguii. FAB:BCr:RrTaiigiiii AXuiiii eoa- 
compiemenuMp cft Angaip s C 



■« ■ «I « I . ^^M^iA 



AB & A 
prure & aa 



ffCcrus 
alterum. 



Aoguli. AC:AB::R:Sy C cujus complemeO' 
<uin ed angulus A. . 



«^♦^♦•J 1 I I »»aa— ^l«i*0«iifc*«^i»^i**MW^—i^ii»^— 



.^»i » ■#■ > ■«■»»■■ m i III ■! ■■ i l I III 

R:T,A::AB:BC. 



lAB & C 

rure & an- 



gulo. 



potenu- 
fa. 



ACHy-S,C:R::AB:AC 



/» 



Elimsntìu 



«f 




In TrianguUs MiyuoftguSs* - 



jDatis. 



3 



A. B. C &B 
A B angulis 
& lacere. 



AB.C. om- 
nibas angu 
lis. 



AB:BC,&C 
duobas la- 
teribus & 
angulo uni 
oppofi to. 



AB BC &Anguli 
B. lateribus A & C. 
duobus & 
angulo in- 
terjeéb. 



Quxr. (Fiat. 



C & S)C£^::AB:BCIteniS,C:S3::AB 
AC la- : AC ; datis duobus asgulis datur 
tera. certìus, unde cafos cum dantur 
duo anguli & latus; rtliqua quae- 
runtur, rccidit in hunc cafum. 



AB. ACS»C:S,A::AB:BC.EtS,C:S^ 
BC om- : : A B : A C • unde datis angulis 
nia late- invenire licet proporciones late- 
ra. rum, at non ipfa latera, nifi ìpiò* 
rum unum prius innotefcat. 

A & BAB;BC:5^C:S, A, qm proinde 



anguli. 



mveniatur.Sed quia ide^ eft finus 
anguli & ejus complementi ad du- 
OS re^oSj praenolcenda elt anguli 
A Spccies. 



unde da- 



B C + A B : B C — A B 
r, A + C T, A — C 

2 * X 

/ 

tur difièrentia angulorum A & C 
quorum fumma quoque eft nou ; 
& proinde i^x Trobkma po/ì prop. 
14. dabuntur ipfi anguli. 



B 2 



AB 



/ « 
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s, IQuaer. fiat. ^ . 

BC lAttguii. Dcmillio à verace in Balim per 

pendiculo* Qpxrantut fesmenu 
bafis per prop. 14. Fiatfcil. BG: 



AG omni- 
bus lateri- 
bus. 



AC +AB2:AC — AB:DC- 

l3 B9 & ex hac analc^ia dabuntur 

D. D C & proinde per refolutio- 

em triangulorum reOangolorui 

BI)ADC dabuntiir angoli* 
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TRIGONOMETRIiE 

Sphsericae 

E L E M E N T A. 




DEFINITIONES. 



I. ^^ Phaerae Poli, .funt duo pun£U in foperficie Sphx- 
ridi, quae funt Axis extrema. 
2. Polt» circuii in Sphaerai eft punólum in 
{uperfìcie Sphxrx, à quo omnes reótae lineae ad circuii 
circuoiferentiaoi tendemcs, funtinteri^sequales. 

5. Cìrcuitts in fphaera maximus eft, cujus plahum tran** 
fit per fphxtx cemrum, & cujus centrum idem di cum 
centro Sphserse. 

4. Triangulum Sphxricum eft figura comprehenfà 
fub arcubus trium maximorum in Sphxra circulorum. 

f. Angulus Spha^ricus eft is qui in fuperficie fphaeridiy 
continetur fub duobus arcubus maximorum circulorum ; 
qui sequalis eft inclinationi planorum ifiorum circulo- 
rum. 



B 3 PR O P. 



L. 



X • ► 



%z Trigokomktkx'jì Sphjiricjb 

PROF. I. 
CircuH numm ACB AJB fé kfariémficmL 



/^ 


^ 

•^. 




^. D 


S 


^1 


X 


-i 


/ 



H 



Cum enim circuii hibeot iden cet^trum, cohmmu 
Qwrufii (èAio erit um«i((|ue circuii diayKcer, qoaecos 
fiuriaoi fècabtt. 

Cor. Hific ia ijiperficiei (phxrv doo maximiroai dc^ 
cttloruiD Aicot (emidcculis iiiiiior<^ (pacium aon 
preheoduQCi noa mim pofiÙAtf^niQ ia diiolnis puoélii 
micirculo pppoGtis, libi invicetn bccurrere. 

PROF. II. 

S% àpoh C circuii cujufvu A FBy ducatur id ejm coh 
trum reSa CD, ea ad plamm iftius circuii per* 
pendicularu erit. 

in circulo A F B ducantur diametri quarvis EF GH; 
Etquoniam in triangulis CDF CD E; fune CD DF 
aequales CD DE, & bafis CF sequalis baG CE (per 
dd^ 2.) cric (per 4. £Li.)anguius CDF t::. angulo C DE; 
ac proinde uterque reflua erit, fimiliter demonftrabituri 

angulos 



angulos C P G GD H ttìh reélos ; unde (per 4. El. 11.) 
erit C D^ perpendicularifi nd planui» àrculi A F E. Q.E.D. 

Cor. i. Circulus maxiruus diltat à polo Tuo interirallp 
Quadrantis ; nam ob angulos C D G C DF TfsStos, etunt 
ipibrum menfurae, (e. arcas C G C F ^uadraotes. 

Cbr. 2. Circuii maxìmì per poluin alierius^ circuii tran- 
ièantes cum ipib £icmnt aìsgtilos reftos ; & nriffim, ti 
cam^ altero circulo faciimt angulos xeótos ; tranfibunt per 
polum alterius iltius circuii ; nam per re£lam D C eos 
tranfire tieoeK cft. 

PRO P. III. 

Si polo A defcribatw maximus circtdus ECF^ anus 
CF interceptus inter jÌC Af^ efi menfura anguli 
CAFvelCDF. 

Vtrcoroli. prxccdcntis/ftmtaraìs AC AFtjtiadrin- 
tes ac promde anguli ADC ADF fum reét;, (]u;ire 
(per denn. S. El. 11.) suigulus C D F ( cujus menfura tft 
arcusCF) aequalis efir inciìnationì planorum ACB AFB, 
segualis quoque angulo Sphxrioo C A F vel CB F. i^.E.D. 

Cor.i. Si arcus AC AF funt Qiiadrantes, erit A 
polus^ circuii per pun£la C ^ F tranfibuntis, ed: enim A D 
ad planum F DC tiormalis, ( per 4. El. 1 1. ) 

Or. z, Anguli ad verticem funtxquaks, uterqne enim 
eli aequglis inclinationi circulorum. Item anguli qui fune 
dcìnceps funt aequales duobu^reólii 

^ R O P. IV. 

Triangula erunt aqualia fi con^ua^ fi duo latera habe* '" 
ani dmbus lateribùs aqtmim^ éS angulos aqualibus 

» 

PRO P. V. * i ^ 

Item TriatìQila erunt afualia & congrua^ filatns cum 
anguits adjacentibus in uno triangulofit aquale la- 
ieri cum angulis adjacentibus in altero triangulo. 

B 4 P R O P. 



a4 Tkigonometrijs Sphjlricìk 

PROF. VL 
Triof^ftla equilatera furU etiam mquìan^da. 

PROF. VII. 
JSi Trùmffdis Ifofcetibuiy an^di adbafinjunt mquàUs. 

PROF. Vili. 

Si atiffiU adbafim ftarifU aquakj^ erit Trian'^ 

gubsm Jfofceles. 

i 

Eodcm npodo demonllrantur quatuor propofitioflcs 
praecedentes ut in triangulìs planis. 

PROF. IX. 
^u^libet duo triafiguU laura reliquo futU major a. 

Nam arcus circuii maximi, inter duo quxlibetin faper- 
ficìe fphxrae pun£la, efi via breviflìma. 

PROF. X. 

^updlibet triangtdi latus 
minus efi femicircub. 

ji ^ \ ^P Producantur trianguli 

ABCIateraAC AB, do- 
nec conveniunt in D, erit 
arcus A C D fcmicirculus, 
qui major eli quam AC. 

F R O R XL 
Trianguli latera fimi circolo minora^ 

Eft enim DB-^-D C major qaam B C, (per prop. 9, ) 
& utrinquc addendo B A + A C, erit D B A + D C À, hoc 
eft, circulus major quam AB + BC+AC, qui funt iria 
latera trianguli ABC. 

PROF. 





X Eli MENTA. 2S 

PROP.XIf. 

Intrianffdo ABC^ fnajor angulus Amajm 

lateri fubtenditur. 

Fìat angulus B A D = angulo 
B, & crit A D = B D (per 8. hu- 
jus) undeBDC=DA + DC, 
& hi arcus majores fum quam ^ 
ACy efi itaque iatus BC, quod 
fubtenditangulum BAC,roaju8 , ^ 

quam A C, quod fubtendit angulum B. 

PROF. XIIL 

In quolibét triangulo ABC^Ji fumma Crurum AB 
BC flt major aauaià vel minar femicirculo ; in$er^ 
mss angulus adhafim A C erit major aqualis aut 
minor externo & appoco B CD^ ideoquefumma an* 
gulorum A & ACB major erit^ aut aquatà^aut mi^ 
nor duobus reUis. 

Fide Ftg. "Prop. io! 

Sit primo A B + B C = fèmicirculo =: A D, erit B C 
= B D ; &anguliBCD & D xquales, (per 8 hujus) un- 
de & angulus B C D erit = angulo A. 

S\t fecundò A B -f- B C ma]ores quam AB D, erit B C 
major quam B D ; unde & angulos D, ( hoc ed angulus A) 
major erit angulo BCD. (per 12. hujus) Similitcr often- 
detur, fiAB-f-BCfint fimul roinores (èmicirculo, forc 
angulum A minorem angulo BCD. & quoniam angult 
BCD & B C A funt = duobus re£lis; fi angulus A fit 
major BCD, -erit A & B C A majores duobus reélis. Si A 
fit =r BCD erit A & BCA xquales duobus redis. Si 
vero A fit minor quam BCD, cmnt A & BC A minores 
duobus redis. Q.E. D. 



P R 9 P. 



Itf TrIGONOMATRIA SfHMKlCM 



PROF. XIV. 

Jn qué^ trimuffk GHD^ iaterwnpM^ duSis eir- 
culà maximùy cof^iumm slimi triangultm XMNy 
qMdfuppkmentum eji triatigtili G HD i nempe la-^ 
' teif% NX XM & NM eruntfupplementa ad >- 
micir eidos arcuum qui fimt menfure Mgtdaném 
2), G) H. ^n etiam menfwrs anguhrum M^XjN^ 
erunt fupplementa ad Jemicircuios , laterum G H 
GD a HD. 

Polis G^HjDy defcrìbantur maximi circuii XCAM 
TMNO XKBN.Et<iiiiaGcftpoluscirculiXCAM, 

cric G M =r Quadrando {per con 
X. Pf OD* a. ) & ob H polttin cir- 
cuii TMO, erit HM quoque 
Quadrans ; Quare ( per corol. i. 
Q prop. 5. ) crit 'M polus circuii 
OH. Sitniliter quia D eft polu& 
(^ circuii XBN, & H {miw ctrculi 
T M N , erunt arcus D N HN 
Qaadrames ; ac proinde (per cor. 
'*' I. prop. 3.) N cric pplus circuii 
HD. Et eadeoa ratione, obGX D X quadraiwcs, cric X 
polus circuii G D. Hifce prxmiflis. 

Quoniam eft N K = Quadranti, (cor. i. prop. 2. ) & 
XB= Quadrami, erunt NK + XB hoc eft NX + 
KB= duobus Qtiadramibus fèu tèmicirculo ; adeoque 
eli; NX fupplementum arcus KB (èu menfurs aoguli 
HOGad ienùcirculum. Similiter quia eli MC = Qua- 
df ami, & X A = Quadranti ; cruut M C + X A, hoc eft, 
XM-j" A C r:= duobùs quadrantibus (èu fèmicircub^ & 
proibde X M eli; fupplemcncutn arcùs A C qui eft men* 
fura angoli HGD. Quinetiam , ob*MO, NT Qua- 
drantes , erunt MO + N T = pT + NM= femicir- 
culo, itaque eli NM fupplementum ad (èmicirculura ar- 
cùs O T feu menfurx anguli G H D. Q^E. D. 

Praeterea 
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Pnnereaqott DK HT funt «quadrafiies, enmt DK 
«f HT feu KT + HD aequales diiobuff Ctodramito 
ièu ièmicirculo. Eft ergo KT, ièo memura anguli 
XNMj fupplementuin la^rìsHD ad ièmìcirculum. Nec 
diflimili methodooftendetur O C menfuram anguli X M N 
tttc ruppletncttcum lateris GH Et B À menfuram anguli 
X efle fuppleineotum lateris G D. Q. £• D. 

PRO P. XV. ^ 

TriMjgttAi mfmanffdajimt etiam aquiUiUra, 

Naa3 eorum rupplemeata^fuot aequilateray (per 14. liu- 
JQs) ergo & sequìangala^ qoarc & ipia fuot xqailaterai 
per prop. 14* partem iècuodam. 

PROF. XVI. 

Tr$0ngdi tr$s m^ifunp majwres dmbM reSii^ 

^ minoresfex re&u. 

• Fide Fìg. Trop. 14. 

Nam tres meoftrrx angulorom G, H^ D, una oun tri- 
bus lateribus trianguliXNM fàciunc tres (èmicircnlos, 
(per 14. hujus) fed tria latera trianguli XNM minora 
funtduobus {emìcirculis, (per 11, hujus ) ^uare tresmea- 
furae angulorum G H D majtnres itmt femicirculo, & pro- 
inde anguli G H D ma jores erunt doobus reélis. 

PropoOcionis fècunda pars pater, nam ia quolibet tri- 
augulo^ externi & interni anguli fimul tantum iaciunt 
(ex redos, unde interni flint minores quam (ex refti. 

PROF. XVII. 

SiàfnmSa 1{^ quod circuii A FB E poìus nonefiy in 
circumferentiam csdant arcui maximorum circulo^ 
rum I{^A J^5 1{G I{ V^ maximus eft Vtji^ qui 
per ejuspdum Cinpedit > reliquas vero minimus^ ca^ 
teriprma à nutximo recedunt minoreijunt^ faciunt^ 

que 



•^ < 



#^ 
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' ^ emprtùre eireuk ASB mig$btm ebtujum ex 
pétu mmximi arcui. 

FiJe Ftg. Trop. r. 

Qilia C ed polus circoli A F B^ crunt C D & huic pa- 
rallela RS perpendiculares ad planutn A F B; Duftis au- 
tem S A S,G S V ; cric ( per '7. El. 3. ) S A major quam 

5 G, & S G major quam S V. unde in Triangulis re^n* 
golis planis RSA RSG RSV, erunt RSq + SAq 
leu R Aq majora quam RSq-|~SGqfèu R G q, & pro- 
inde R A major eru RG ; & arcus R A major arcu RG. 
Similiter crune RSq-f-SGq fèuRGq majora quam 
RSq + SVq fcu (IVq; &promdc RGmajorRV,& 
arcus RG major arcu R V. 

1J0. Ed angulus R G A major angulo CG A qui xtr 
Aus ed, (per corol. ptop. 3.) Et angulus R V A major 
angulo C V A qui quoque ro^us ed» quare anguli RCA 
R V A funt obtufi. 

PROF. XVIIL 

Jn triangui$ reSangulo ad A^ crura an^slum nSttm 
€ontinentia funt ejujdem affeSionìs cum angulù ep* 
pofitis^ hoc efi^ fi crura fini majora aut minùra ^ua- 
é^antiòuiy anguli iSù oppojài erunt majcres aut mi" 
nores reSù anguli/^ Fide Ffg,prop. primiC. 

Nam fi AC Gt iQuadrans, C erit polus circuii AFB, 

6 anguli AGC vel A VC erunt reóli. Si crus AR fit 
roajus quadrante, crit angulus AGR major re<9:o(per 17. 
hujus. ) Si crus fit minus quadrante ut A X ^ angulus 
AGX erit minor reólo. 

PROF. XIX. 

Si duo crura trianguli reUanpdi ( ^cmfequenter an- 
goli) fint ejujdem affe&iómf^ Id ejij utrumque vel 

majus 



ElÈmbkta. 29 

mapu vel fmnus ^uadrantey bypùUnufa eritminm 
quadrante. 

FiJe Ftg. ?rop. 1. 

In triàngulo A R V vel B R V, fit F polus cruris A R, 
&€rit RF quadrans, qui majof efjt quam RV (pfcri^^ 
hujas. ) 

PROF. XX. 

Sifiradiverfiei^eBimùyhypotenufiiera 
major Quadrante. 

NaiD ia trianguIo A R G, efl: R 6 major quàiQ RF qui 
lell quadrans* 

PROF. XXI. 

Si Hypdtenufa Jìt major vel tninor quadrante^ crura 
atìguU reSi^ ideoaue & angtdi opposti funi ejufdem 
auf diverfai0eaiom$. 

Hxc propofitio eft priorum converfa ; & facile ex iii^ 
dem fèquitur. 

PROF. XXII. 

Inquovis trianffdo ABC^fianguU B&Cad bafim 
Junt ejufdem affiSionis , perpen-^ /^ 

dicularù A P cadet intra tri'- 
anffdum i jifiat diverfa affeSio^ 
nù^ perpendicularis cadet extra 
triangjdum. 



In primo ca(u fi perpendicularis 
non cadat intra, cadet extra triangu- 
lum, ( ut in fig. X. ) Tum in triangu-i ^ 
lo A B P, cft A P ejufdem afifeélionis ^ 
cumanguloB; & fimiliter in triàn- 
gulo A C P, eft A P ejufdem aflfeólionis cum angulo 
A C P ; ergo cum A BC & ACP funt ejufdem atfedio- • 

nis. 
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nis, eram aoguli ABC & ACB4tv^ei& ^ìSiSmi 
quod ed: contra hypothefim. 

In 2Jb Cafa^ fi perpendicularis non cacTat extra, ck 
intra, ( ut in fig. i.) Et in tmngulo A B P, eft angalusj 
cjtt(deai afièftionis cam cruf« A P, & fimiliter ia 
gulo A C P ed angalus C ejttCkm a^étionis eoo A 
unde angui! B & C funt ejufdem affi^onis^ qaod eftcoi 
tra bypothefini. 

p R o p. xxin. 

JnTrumffdisBjtC BHE nSangulis ai A 9 
fitdem fuerit uf^fdus acuku B ud bafim BA 
B tìL Sinus hypatenufarum enmt fiimm 




Natb ttStx CD EFpcrpendiculariter ÌAfiOeiktcs ei- 
dem plano fune paraUcU. Item FR DP radio OP 
perpendiculares , funt quoque paralkke; unde & pl^ 
na triangulorum E F R C D P funt pai^Uela ( per i|. EX 
IX.) Q^are & CP £R bornm planorum coaio«Aa 

fcaiofltf 



foSHiùnts ctun|daiio per B£ CO tranièaoit pwnlldc 
erunt ( per itf* EU ìi. ) Trianguk ighor ODP EF R 
atquiaoguh erunt. Quare C P finui Hypoceoaiàt BC eft 
ad.CD finam arcus pcrpendicularis CA; m BR fims 
hypotenufx B E eft sul E F-fimim arcQS perpendicularif 
EH. a ED- 

P R O K XXIV. 

Ttfiem pùJHit^ A^ tìl(,fittu ùafitm, tan ge miii u lA 
G n arcuum perpmdku^mnyfmtt praporùmu^, 

Natn Gmiliter ut in prxoedtfnte propofition^ oftende» 
tur trianguta Q^A I K HG eflè xqaiangula ; unde (2A : 
AI::KH:HG. 

^~ P K O P. XXV. 

In TrùmgÉh JB C nSofigtih ad A. %)tc9fimii ung^^ 
ti B ex^etOis aà Bajim BAadfihumanffdiviru-^ 
$aU$ ACBy Ha cofinut àrcus ptrptnécidarii ai 
J{ffdmn. 



^raparafiù^ Prodiicantur latera BA BC C A jU ut 
B£ BF CI CH fitti Qflodraates; polis B & C ducaiH 
tur circuii maximi E F D G 2 

I H G. i& erunt ahguH ad 
> EPl &Hreai. Qijarc D 
eft poi US fi A£ Cpercof.a.pr. 
1 hujus ) & G polos IFCB, 
erit etiam AE= comple- 
mento arcmBA^ Item F£ . 
menfura anguli B .=sG D& 
D F eorum complebient- 
wn , crii quoque B C = F I 
=:inenfur« anguli G,& C F 

corùm cornpicmentunj. Itera efl:CA = HD &DC utri- 
uioue cocppreracntuni. Hifcc prsEmiflis, in triangulis H IC 
DE F reitangulis ad I & F & habentìbus eundem an« 

gulum 
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guIumCacutunii ob B A minorein quadrante, cric $»]>?: 
S,HI::S»DC:S,HC iddi, coiiposanguli Beftadfi- 
numangali verticalis BCA ut cofiftusCA ad Radium. 
Q^E.D. 

PROF. XXYI. 

Cofinui bafis : .eofih. Hypotenujm : : i^: coSper- 

pendscuiaris. 

Nam in Triangnlis A E D C F D rcOangulis ad E ft 
F ; habentibus eundem angulum D acatum : ob A E qua 
drantc minoreni,efl: S, E A :S,CF : : S, D A : S,D C Q. 
E.D. 

PROF. XXVII. 



Sy Bafeos : J^: : Tjferbendicularis : T^angib 

ad bafin. 

Nam io Triangulis B AG BEF reOangulis ad A &E 
& habentibus eundem angulum B acutum, ob AC mino- 
rem quadrante, S,B A : S,B E : :T, AC : T,EF. Q.E.D. 

PROF. XXVIIL 

CoSy miffdivnticalis : J^: :% perpendicularù : 

T, Hypotifiuff. 

In Triangulis G I F G H D reóhngulis ad I & H, & 
habentibui eundem angulum G acutum, ob H D minoiem 
HCfeu quadrante, cftS,GH:S,GI::T,HD:T,IF. 

PROF. XXIX. 

• 

Sy HypQtemfa : ^. : Syperpendicularij : 
S/mguli ad biyim. 

In Triangulis prxcedentibus , eft S, I F : S, GF: :3< 
HD:S,GD. 

P R O P. 



ElemKHTa. 



33 



PROF. XXX. 

I 

^a£us : coS. Hypotenufa : : T^atiffsìi vertùalis : 

coT^figuli adbafim. 

In Triangulis HIC DFC redangulisad I&F, & 
bbentìbus eundem angulum C acutum^ ob D F mmorem 
quadrante, Eft S,CI:S,CF::T,HI :T,DF. hoceft, 
R : coS,B C : : Tang, C : coT,aDguli B. ^ 

I Propofitiones fèx praecedentes ad omnes cafus triangu- 
'lorum redaneulorum refblvendos fufficiunt, ièquuntur 
;illi numero fèdecim cum fuis analogìis ex hifce deduólis. 



IDatifl pratceilQi] 
ang.rediftn.l 



'uaer. 



AC 

IC 



& IB 



X 



(AC& 
B 



/C 



R : coS, C A : : S, C : coS^ ejul*{per 25- 
dem fpeciei cum C A. |invcr{è 



l 



IB&C lAC 



coS,C A : R : : coS» B : S,C am 
bjgui. 



BA GAIBC 



S,C : coSjB : : R : coS,C A ejuf- 
dem fpeciei Cum ang. B. 



pera; 



perar 
&18 



BA BC 



R : coS, B A : : coS,A C : coS^C. per id 
Si B A AC fuerint ejufdcm af-& ip 
feétionis nec Quadrantes, eritio 
B C minor quadrante; G diverfx, 
erìt B C quadrante major. 



BACA 



AC coS, B A : R : : coS, B C : coS,CA. 
SiBC Ct niajor aut minor qua- 
drante, BA &CA erunt ejuf 
dem aut diverfàe afiè^ionis, fèd 
datur B A ejufque Spcci es, ergo. 



per 25 
& 21 



B iS, BA:R::T,CA:T,B ejuf-per2i 
dem a£FeòUoni.s cum latere oppo- & ì 8 
(ito C A. / I 



!BA B 



,1 



AC 



R : S, B A : : T,B : T^ C, ejuf 
dem fpeciei cum B. 



pcri^ 
i& 18 



AC 
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\Ditì$ pneter Qusr. 
|aiQg.reftum. 



9 t' 



8 



IO 



II 



StTT 

BC C 



AC C 



BG AC 



•f 



C B 



ijli^C B 



1+ 



if 



BC AC 
S 



c 



, « : R : : T, C A : S, B A atìi-|pcr xn 
biguL 



AC R: coS,C::T,BC:T, CA. Si per 28 
BC fit major aut minor qua- oc 21 
drantc» anguli C & B funt ejuf 
dem auc diverfae afic)6lionis>qua* 
re dau rpecìe aog. B dahitur AC* 

^ ■ ■. ! ■ l ' t '■ ■ ^ ■11 'Il ■ » 4-, " ■■■ i>i«"' 



BC 



AC 



BC 



B 



BC 



' 



16 



BC C 



B 



coS,C:K::T,AC:T,BCpro: per a8 
ut atng. C & A C fueriot ejof ao ai 
dem auc dìverfk affeóiionìs, BC 

crìt minor aut major quadrante. ^ 

T3C:R::T,CA:coS,C SiperzS 
6 C fuerjt major aut minor'Qua- 2t 
idrante^ C A & B A & proinde 
anguli erunt ejulHem aut diver- 
& afièólìonis» (ed datur {peci 
CA^ ergo dabitur fpecies anguli 
C. 

R:S>BC::SiB:S,ACeiuidemrper 29 
fpecieieum B. &18 

S, B : S) A C : ; R : S, B Cambigui. 



per 2p 



S3BC:R::S,AC:S,Bejurdeiii|per29 
fpeciei cum C À. 

T, C : R : : coT, B : coS,B C. prò- per 30 
ut anguli B & C ejufdem aut dì 19 zo 
veriàe afièélionis f uerìnt, erit BC 

minor aut major quadrante. 

R : coS^ C : : T, C: coT, B. prò- per go 
ut BC fuerit minor aut major xi 
quadrante; anguli C&Berunt 
ejufdem aut diverfk afiè^ionis. 
Sed datur fpecies angui iC. quare 
dabitur fpecies anguli B. 

7)e 



Elementa* Ijr 

De Refolutione Triangulorum Re&an- 
guiarum Spharkorum ^ per qumque 
parte s circulares. 

PErpcnfis Analogiis^ quibus Trìangula Sphxrka Re- 
ungula fblvuntur, Domiims Nspcrus^ oobilis ille 
LogarithiDorum Inventor , duas excogitavic Regulas ine- 
norià facile retinendasi quarum ap« oninci ièdecim car 
&S refòl?i poflùnt ; Nam cum in hifce triangulis, praeter 
aoguluiD reélufli > fiat cria lacera & duo anguli^ latera 
angulum re&um cooiprehendentia , hypotenu& autem 
& reliquorum angulorum eomplementai vòcavic Neperus 
ffurtes circulares. Et cum datac funt duae quaelibet partes, 
& quxritur Tertid, Harum trium una^ quxdicitur^x 
0ieJiay vei adjacet daobus reliquis partibus, quae itaque 
vocantùr extrcma adjacentes ; vel neutri adjacet, in quo 
cafu, dicuntur extrcnue oppofita^ ; Sic fi complementum 
anguli B ponatur pars media, Crus e 

A B & complementum Hypotenu* 
& B G funt partes extremae ad ja- 
centes ; At complementum anguli ^ 
C, & latus A C funt extremae op- 

Eofita. Item pofito complemento "^>^ > ■■ '^^ Jk 

ypotenufse B C parte media, complementa angulorum 
B & C funt extremae adjacentes *", &*AB AC crurt 
funt extremae oppoiitae. Sic etiam pofito crure A B parte 
inedia, complementum anguli B, & A C funt extremae ad- 
jacentcs ; Nam angulus reftus A non fntercipit adjacen* 
tiam, quia non eft pars circularis. At eidem prti medix 
complementum anguli C & complementum hypoteaufài 
BC funt extremae oppoGtae. Hifee praemiffis. 

REGULA PRIMA. 

In Trianffdo T^San^o Spherico^ ^eSat^ubsm fab 

J^io fijiwà partes mediic^ a^ume efi reSanpdo 

fti Tangemihs partium jidiacentmm. 

Cz REGULA 




• \ 
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REGULA SECUNDA. 

^Sangidum fub radio ti^fartù medùty «quaktji 
reSatiQihfub cofimbuspartium n^fitarm», 

Utriufque Regulx tres funt cafus. Nam pars media 
vel potèft eflè complementum anguli B vel Q vel coo>- 
plementutn hypotenufie BC; veldenique unum excru^ 

ribus fcil. A B vel A C. 

I Cafus I. Sic complemeii* 

;.*v tutu anguli C pars media. 

Ec erunt AC & compk- 
mencum hypotenufàe BC 
extrccQz adjacentes. Perpn 
aS.Efl; ut colinus anguli ver- 
ticalis C ad Radium , lu 
^ Tangéns C A s^d Taogcn- 
tem Hypocenufx BC- per- 
mutando erit coS. C : T^C A 
: :R : T,B C ièd ut notum 
cft, R:T,BC::coT,BC:R. quare coS,C:T,AC:; 
coT, B C : R; Unde R x coS, C ^ T,A x coT,Ba 

Eidem complemento anguli C parti mediac, extremi 
oppoQtae funt complementum anguli B& AB, (& per 
prop. 2;.) coSinus anguli C eft ad (inum anguli C D F ut 
co Sinus D F ad Radium, ed vero Siuus C D F = S, A E 
=coS,B A, & coS,DF = S,EF =8, ang, B. undc trit 
coS,C: C0S3A:: S,B: R.& RxcoS,C=r coS. BAx 
S}B hoc efl| Radius du£lus in finum paf tis. mediae^ aequa- 
tur reótangulo fub cofinubus extremarum oppofitarum. 

Cafus 2. Sit complementum hypotenufàe B C pars me- 
dia, & complemènta angulorum B & C erunt extrems 
adjacentcs. In triangulo D d F (per prop. 27.) Eft S, C F : 
R::T,DF:T,C ,unde permutando S,CF:T,DF:: 
(R:T,C::)coT,CtR. eltautem S,CF = coS,BC& 
T,D f = coT,B. quare eft R x co S,B C = coT,C x coT^. 
hoc eftj Radius dudus in finum par^is mediae aequator 
, produi3o 
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produólo ex Tangendbus partìum adjacentium extrema- 
rum. 

Eidem ^rti medile, fcìl. complemento BC, adfunt ex* 
trems oppoficae AB A C, & (per prop. 26.) eft coS,B A : 
coS)BC::R:coS,AC quare erit R x coS, B C = coS| 
B A X coS, A C 

Ci/. 3. Sitdenique AB pars media, & erunt compie- 
mentum anguli B & A C extremse adjàcentes, ( & per pr. 
%7) S,AB:R::T,CA:TB. undecrit S,AB:T,CA 
: : (R : T,B : :) coT,B : R . adeoquecrit R x S,A B = T,C A 
xcoT,B^ 

Praeterea parti mediae AB, complementum BC^&com- 
plcroentum anguli C funt extreroae oppofitae ; & in trian* 
gulo GHD (per prop. 2y. ) Eli coS,D : S,DGH:: 
coS,GH:R. eftvero coS,D = coS,AE = S,AB,&S,G 
= S,l F = S,B C. Iiem cR coS, G H = S,HI = S, C. qua- 
^e erit S,AB:S^BC:: S,C:R. & hinc RxS,AB=: 
S^B C X S,C* 

Itaque in omni cafu, reólangulum fub radio & Gnu 
partis medix «quale erit tam reélangulo fub colinubus ex* 
tremarnm oppofitarum, quam reétangulo fub tangentibus 
extrcmarum adjacentium. Et proinde fi aeouationes illac 
reiblvantur in Analogias (peritf. Elem.6.) ope regulae 
Proportìonis, partes ignotse ìnnotefcent Et fi pars qux* 
Gta fit media, primus Analogia terminus erit Radius, (è- 
cundum & tertium occupant locum tangentervel coGnus 
partium extremarum. Si vero quseratur extremarum una, 
Analogia incipi debet cum altera, atque Radius finulque 
partis mediae, in mediis ponantur locis, ut quartum tene* 
at pars quaefita. 



IN Triangulis Sphsericis obliquangulis B C D, demifib 
arcu perpendiculari A C, ab angulo C in bafim B XX^ 
( produétam fi opus fuerit,) ut duo hanc Triangula B A C 
DAC rcflangula; eoruro ope refolvi poffunt plerique 
cafus Triangulorum obliquangulorum. 

C 3 PROF. 
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PROR-XXXI. 

Cofims angtikrum B&D ad bafim B />, fiméus Mr 
gjuhrwn^verticalium BCA D C jì fura propartio* 
naie fé 

c 





KamcoS^ang. B: S3CA:: (coS,CA:R::) co^D: 
S,DC A (per if.hujus.) 

PROF. XXXII. 

Cofims laterum BC J) C funi proportùmakf 
cèjmbus hafiwnB A DA. 

. Efl:eninicoS,BC:coS,BA::(coS,CA:R:OcoSJ)C: 
coS, D A* ( per xtf hujus.) 

PROF. XXXIII. 

Sinm hafiim BAD Ayfunt in reciproca prepmrtvm 
tangentium atiguhnm B (SDadBafim B D. 

Quia per 27. hujus cft, S, B A : R : : TiA CI T, anguli 
B. Irein per eanoem ,, inverfè R : S, D A : : T, ang. D : 
T, A C. erit ex sequo in perturbata ratione (per 23.ELf.j 
S,BA:S,DA:;T,ang. D:T,ang. B. ^ 

PROF. XXXIV. 

Tangente/ laterum B C D Cfunt in reciproca propertiù' 
m communi angtilarum perticalium B C A^ DCA. 



Quia 
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Qgia per 28. hujus permotatido^ Ed 

T,BC: R ::T,CA:coà,BCA 
& per eandem R : coS,D C A : : T»D C: T^ C A 

quare ex s^uo in penurbau raciooe ed 

T,BA:coS,DCA::T,DC:coS,BCA. 

PROF. XXXV. 

B & DfuntpropartùmaUs^ 

Quia per 2p. hujus S,BC:R:: S,CA: S,atìg. B 
& per eandetd inverie R:S^DC::S9ang.D:S^CA 
«rie ex aequo in perturbata racione S, B C: S, D C : : S, D : 
S,B, 

PROF. XXXVI. 

In Triat^uh quovis Spbarm JBCyCFi^AE vel 
FMyÌAE^uUangilimiJv^ 
efi adnuUi quadratami ut ILfeu lA — L Adif- 
ferentiafimmm verfarum Bafis A T, tf il^erentim 
crurumAM^adGNJlmmverfumàngfthB. 




Polo B deicribacor circulus maximus P N : fintque B P 

C4 BN 
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BN quadrantes; & PN èft tnenfura anguli B ; toBm 
polo B per C defcribatur circulus minor C F M ; hof op 
circu^orum plana reóla erunt plano B O N, (per 20. h.) 
& PG C H perpend/culares in idem planum, cadent ìi 
communes ie£liones O N F M puta in G & H. ducatoi 
HI perpendicularis ad AO^ & planum per CH HI 
perpq;idiculare eric plano A OB, unde AI perpendicu- 
laris ad H I, erit perpendicularis ad re&am C T, (per def. 
4. El: ir.) ed icaque A I finus verfus arcus AC, & A L 
finus verfus arcus AM=:BM — BA = B G — B A. Tri- 
angula Ifofcelia C F M P O N funt aequianguia , ob 
Ut N O item C F P O parallelas ( per 1 6 . El. 11.) qua- 
re demiflis perpendiculis C H P H in faterà F M O N, fi* 
militer di vifa erunt Triangula; & erit F M : O N : : M H: 
G N. Itemque ob triatfgula AOE DIH DLM asqui 
angula erit A E : A O : : I L : MH 

at oltenfum eft, effe FM:ON::MH:GN quare cric 
AExFMadAOxONutlLxMH, adMHxGNfea 
ut I L ad G M. hoc efi r^dangulum fub finubus crurum 
eli: ad quadratum Radii ut difièrentia finuum veribrum 
bafis & difièrentix crurum BC B A ad iinup verfum an- 
guli B. Q^E. D. 

P R O P. XXXVH 

Differentia &nuum verfirum duorum arcuum àuSta m 

J^ium , aqualù 
* efi reSangulo Jub 
firn femifumnm 8 
fitm Jemidifftnn^ 
'tue eorundem or- 
CMum. 

Sint duo arcus B E 
BF, quorum difFcren- 
tìa E F {ic bifèéla io 
D, & erit B D Icmi- 
ilimma arcuuip y, & 
B F D femidifièrentia. 

Eft 
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Efi G E =IL difFerentiae finuum verfòrum arcuuni B E 

"B F ; Item ed F finus ièmidifièrentix arcuum. Ob xqai- 

^angula triangula CDK FEG; erìtDK:GE::(C]>: 

FE::)èCD:|FE. Unde eft DKx|FE feu DKx 

FO=GEx|CD= ILx|CD. Q.E.D. 

PROF. XXVIII. 

Sittus verfui eujufvù arcus, duBuf melimidium l{aSif 
tequaUs efi quadrato firm di- ^ 
midii ejufdem artus. 

Triangula CSM DEB fuat 
aequiatigma ob angulos ad M & E 
reélos & aogulum ad Bcotnmu- 
netn. QpareeftEB :BD: : BM : 
fBC erititaque EBxBC=BMx 
BD & EBxìBC=BMx^BD 
= BMq. Q^E. D. 

PROF. XXXIX. 

In qmlibetTrian^ ABC^ cujus crura angidum B 

canùnenfia fint BC AB^ & bafis A Ceundem an^ 

. gtdurH fubtendat ; ficapiatur A M arcus = diffe^ 

rentiacrurum =:BC — AB. erit l^eSangulumJh^ 

fimbus crurum BC BA ad quadratum J{adii ut 

Tir, f ri r^ AC + AM ^ ^ 

J\e^afigumm fwfinu arcus & Jìtm arcus 

AC— AM 

adStuadratumJmus dimidii arguii B, 

Vide Ftg. Trop. i6. hujus. 

Quoniam efi: reólanguJum fiib fi nubus crurum A B B C 
ad 'quadratimi radii, ut IL ad finum verfum anguli B 
vcl ut à RxIL ad j R du6lum in fiuiim verfum anguli E 
(per prop. jd. hujus.) Eft au lem iRxlL= reólangulo 

fub 



/ 



n 
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r.un^i. AC + AM&AC — AM 

lub unubas arcuum — -^ — -- — —1: (perpr. 

37. hujcn,) Item efi; | R duStus in finum v^fum anguli % 
xqualis Cedrato finut diinidii angoli B. Quare erit Re- 
^ngulum fub (inubus cruram^ad Radii quadratam^ac Re- 

jcu«^ 1 rur 1. AC + AM&AG — AM 

aangulum fub finubus arcuuin -'- — — !L- 

2 2 

ad Quadracum fiuus dimidii aoguli B. Q. E. D. 



Sequumtwr dmdeàmCafus Trw^jdamm Spha- 
ricorum obliyuanguhrum. 



Datis. 

Ang. 
B,D, 
&BC 



Quacr. 



\ng. 

a 



Ang- 
B,C, 

& late 

rcBC 



Ang, 
D. 



Flat^ Fide Fi^Trop. 11. 

coS,BC:R::T,B:coT,BCA(perp. 
hu jus.) Itetn coS, B : S, B C A : : coS, D: 
S^DC A (per 31. hujus.) Quare anga- 
ioram BÒA D C A fumma, fi perpen* 
dicularis cadat intra triangulum, vel 
diSèrenda^fi extra cadat; ent;=:B C D. 
Num perpendicularis cadic intra vel 
extra, cognolcitujr ex affezione angu- 
tofum B & D (per 22. hujus) quod iè- 
(nel rooauiflè iuflBciat. 



l 



latéri 
bus & 



coS,BC:R^^TB:coT,BCA(per3o. 
hujus) & S,BCA:S,DCA::coS,B: 
coSjD (per 31. hujus.) Si B C A fir mi- 
nor B C D, angulus D erit ejiirdem af- 
fe£lionis curo angulo B. Sin B C A fit 
major B C D^ anguii B & D erunt af- 
Feólionis diverfe per converfam pr. ix 
BC Cd|B D la R : coS,B : : T,BC : T,B A. (per a8. ho- 

jus ) & coSJB C : coS^ A : : coSJO C- 
coS, D A (per 32. hujus)horum BA DA 
fumma vel diflferentia, prout perpen- 
dicularis cadit intra, vel extra Trian- 
gulum^ed aequalis BD quod cogno/ci 
nequit nifi cognita fit fpecies aherius 
anguli D. Datis 



tus. 



ElCMEMT A. 
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fDatis. 



DBC 



BC 
Uteri- 
bus & 
àng. B 



B, D, 
arìg.& 
BC. la. 

terc. 



BCCD 

laceri- 
bus & 
ang, B 



8 



Quaer. 



P 

latùs. 




Fiat. / 

R : coS, B : :T, BC : 'tfi A (per 18. hu- 
jus.) Et coS, B A : coS, B C : : coS» D A : 
coSyOC (per 32. h. ) Prout D A fimi* 
lis ed auc diflimilis C A yel ang. B D C» 
eric D C minor aut major Quadrante 
(per ip & lohuJDS.) 




BC 
laceri- 
bus & 
ang. B 



DCAng. 



C 



B,C, 
ang.& 
BCla 
cere. 



R:coS,B::T,BC:T,BA.(pcra8.hu- 
Ìus.)EcS>DArS,BA;: TB:T,i ypcf 
jj^ujus. ) Prout B D minor efl auc 
tnajor quam B A, angulus D fimìlis aut 
dimmiliserit angulo B. (per 21. hujus.) 



latus. 



IO 



lat. & 
ang. B 

B~Ì)~ 
ang.& 
BC lat. 



BCDCD.ang. 



DC 



R:coS;B::T,BC:T,BA (per 28* 
hujus. )EtT,D:TB::S,BA:S,DA 
(p^f 3^* liujus)c]iiorumBA DA fuq}'* 
ma vel di^rentia = B D. 



ooS,BC:R::coT,B:T,BCA ( pet 
}o. h.)Et T,DC: T,BG : :coS,BC At 
coS, D Ò A (per 54. hujus.) Angulorum 
BCA DCA fumma auc differentia^ 
prout perpendicularis cadit intra vel 
extra triàngùlum, eft aequalis angulo 
BCD. 



coS,BC:R::coT,B:T,BCA.(pcr30 
hujus: Item coS^ DCA: coS, BCA: 
T, BC : T, D C (per 34. h. ) Si angulus 
DCA limilis fic angulo B ( hoc ed, fi 
A D fit fimilis C A ) erit D C minor 
quadrante. Si anguli DCA& B fìnc 
diflìmiles, eric PC quadrarne major, 
quod (èquitur (ex pr. 18 19 & 20 h.) 



S,CD:S,B::S,BC:S,D qui ambi- 
guus ed. Analogia fequicur ( ex prop. 
3 S'. hujus. 



S,D;S,BC::S,B:S,DC quod latus 
ambiguum ed. 



/ra. 



a. maf^ 



Datis. 
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Fiat> 

Reòtaagulum fub finubus crurum A: 

BC: quadratum Radiì : : reéiangulum fol 

^ ^ AC+AMAC — Af 
fìnubus arcuuiD 

2 2 

Quadrato finus | ang. B. per prop. 35^^ 



1 Fide fig. prop* 14. 

In Triangulo XNM, Eft M N coi 
plementum anguli G H D ad (èmii 
culum. X M complemeatum angub 
& XN completnentutn anguli D. 
angulus -X complementum ed lau 
G D ad (èmicirculutn. Qaaxe mutai 
angulis in lacera, & lateribus in angi| 
los ; eadem efl operano quae eil in 
fu 1 1 hujus, cum arcus & eorum coi 
plementa ad fèinicirculos habeanc e< 
Idem linus. 




DE 
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DE 

Natura & Arithmctica 
LOGARITHMORUM 

P R ^ F A T I O. 

INgens ohm compenJitinPaccepit Matbefis^ primo eia* 
raffcrum /ftJicorum, JeinJe FraStionum accimaBum 
intr^duSìonc \ nm minus tamen aJjumentì ^x L/h 
inritbmis^ fuam tx utroque invento^ eiacceffit: quorum 
piiékm ujumj per omnes dijàpUnas matbematkas latiffi^ 
me pafentem^ quis iis ftuJits vclkviter imhutus ignorai ? 
Horum ope numeri fere immenji fy alias piane intra* 
Qabiles line ullo tadio in ordinem coguntur : prajentif' 
fimum horum auxiHum uhique confpicitur , Jìve curfum 
navis dirigai Nauta^ fioe curvar um alfiorum indolem in- 
vefligei Geometra^ Jivejiellarum loca exquirat Ajlrono- 
musj Jivc alia natura: pbanomena explicet Tbyjkus^ fi- 
ve demum pecunia ex ufuris incrementum compuiet Num* 
matus. 

Argumento , in quo verfatur hic lihellusj iHuftrando 
non defuerunt viri m re Mathematica primarii. Sed eo* 
rum alti omnem illius amhitum complexiy doStiJjfimi iUi 
fuidemy [ed magijiris folum fcripferunt : alii àdTyronùm 
captumjè accommodante^^ certas quafdam^ eafque magis 
ohias Logarithmorum proprietates Jelegerunt , intimam 
éortm naturam non aperuerunt, §^od igitur adbuc de fi- 
derari videbatwr^ mihtin animo erat Juppìere hoc traila* 
tu^ qui in id precipue coUimat^ ut ùgatithmorum fcien- 
tia iis , qui ultra Artthmetiae Jpeciofa ^ Geometria 
fkmenta non procefierunt^ pcnitus altquando pateat. 

Mirabile 
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Mrabik Logarttbmorum Inventum Nepero Scoto 
Mercheftonii Ban^mt dcbetuty qm frimus canmem Jjh 
garitbmorum iefcripjity conflruxity fy edidit^ Edinbui^ 
Anno 1^14.. Hunc Batim omnes Motbematici^ ejus uth 
litatem fufpkientes^ grafi arripueruni. Eicumde oBl 
fere ommbn^ fréffc/arrs Inventis pkres contcndunt Gentcs^ 
omnes tamen Neperum Logaritbnmum autboretn agm^ 
Jcunty ^m tanttÌ9$v€nti gloria Jobés fine amuìofruatwr. 

. jSian^ deinde magis commodam Lfigmìtbimrmm fet' 
tnam Keperus exccgiiavify fy communicatò confiUo am 
7)omino Henrico Briggio^ Geometria in Asademia Oxo- 
nienfi Trofejfore^ buncjocium operis fibi ad'junxity nf Lh 
gapthmos m meborem formam redaStos compierei. Sei 
Nepero demortuòy totum qmd refiahat onus in Brìggi* 
um devoJutum ejìy ^i magno labore ^ ^Jumma juapol- 
ìebat ingenii fuhilitatey canonem Zjogaritbmifum fecwt" 
dum novam iUam formam compofuit^ prò viginù primif 
. tiumerorum cbiliadibus {Jeu ab i ufque ad 20000 j abif^ 
fue undecim ab poooo uff uè ad io 1000 , prò fuibas 
omnibus numeris, Jmpputavtt Lpgarithmos quatuordecem 
fgurarum hcis conjiantes. Hic canon editus ejl Lendini 
anno i((24. 

Eundem Canonem iterato edtdìt Góudx apud Batavos, 

anno i6i8« Adhanus Vlacq, fuppktis^ ut docuerat Brìg- 

gius , cbiliadibus intermedtis prtus vmiffis ; fed breviori- 

bus ufus eji Lìagarithmisy ut potè qui ad decem tantum 

jigurarum loca continuantur. 

Computavit etiam Briggius Logmtbmos Sinuum fy 
Tangentiunij prò fingulis Gradibus graduumque centefr 
misy ad i^figurarum loca^ quibus adjunxit finus Tàngcn* 
tes fyjecantes verosfeu naturales^quos prius ad totidem 
loca fupputaverat. Logarithmi finuum ^ Tangentimn 
dicuntur finus ^ Tangentes Artificiales. ipfi vero finus 
é* Tangentes, naturmes vocantur. Has Tabulas fimd 
cum TraSiatu de Tabular um conftruSìione ó* »/«> /^^ 
mortem Brìggii, fub nomine Trigonometriae Bricannioe 
cdidit Henricus Gelibrand iMnàim Anno 1633. 

Tojl iUud tempus^ pluribus in locis Tabular um compen- 
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£a prodiere. In juibusJinusTamsutes^ ecrumque Jjh 
gmtbmiy tantum cmftant feftem mtorwm bcis^ ^ n$t^ 
merarum Logaritimi exbibentar tantum prò numeri j ab 
luffue ad lOQQOy pn proplerijfue cafibus [uffkere fof- 
fimt. 

/forum Tabtdarum dijpofitio ea mibi videtur optima^ 
juam primus excogitavit Nathaniel Roe Anglus Sufiblci* 
ta^SffUanMUCyjuibufdam in meSus mutatis^/equitur Sher- 
vinus in TabuJis fuis Matbematicis Londinì Anno 1*70;: 
t£tisy in quibus babentur U^aritbmi Numerorutn omni* 
rnnab umtateUfjue ad loiooo feptem figurarum notis 
tmBanteSj Logaritbfnorum quoque differenti^ partefque 
fropìortionaks adfcribuntur^ quorum ope Logarttbmi nu* 
merorum ufque ad looooooo facile baberi pojfunt : qua- 
tenusfcil hi Logoritbnù feptem tantum figurarum notis 
exprimantur. Vraterea in iifdem proftant Sinus Tan^ 
Itntes ^ Secante s^ cum eorum Lcgaritbmis ^ differen-- 
tàs prò qmlibet gradu (^ minuto §(fiadrantiSj cum aSis 
qmbufdam tabuli J Matbeji Traffica infervientibus. 



CAPUT 
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CAPUTI. 
*De ortu ^ natura Logarithmorum, 

QJemadmodum in Geometria, linearum magnit» 
dioes numeris fàcpe definiuntur ; ita quoque in 
Arithmetica vicìffim expedir^ut numeri aliquando 
per lineas exponantjiir, aflTumendo fcil. lineamali^ 
quam quas ipia unitatem repraefèntet, ejus dupla nume-^ 
rum binarium, tripla ternarium, dimidia frìiólionem l^ & 
ita deinceps^ exponet. .Hac ratione quorundam numero" 
rum Genefis & proprieutes melius concipiuntur , clari* 
ulque in animo verlancur^ quam per abftraélos numeros 
fieri poflìt. 

Hinc (i quaelibet linea a in ièipfam ducatur, ( /^. i.) 
quae exinde prodit quantitas 4% non seflimanda efl tan* 
quam duarum dimenfionum, five ut Quadratum Georoe-^ 
tricum cujus latus efl linea a^ fèd tanquam linea quae fic 
tertia proportionalis linex prò unitate aflìimptae, & lineat 
n. Sic etiam fi (^ per à mmtiplicetur, quae prodit a^ non 
erit trium dimenuonum quantitas, (eu cubus Geometri- 
cuS| fed linea quae ed quartus terminus in progreffiooe 
Geometrica cujus prìmus terminus eft i iècundus a. Nam 
termini i a a^ à^ a^ a^ a^ a^ &c. funt in continua ra- 
tione I ad a : & indices terminis afSxi oftendunt locum 
ièu diftantiam, quam quifque terminus ab unitate obli- 
net. V. gr. a^ efl in quinto loco ab unitate, a^ in fèxto iètt 
lèxies magis diftaùs ab unitate quam a fèu a\ qui imme- ' 
diate fèquitur unitatem. r 

Si inter terminos i & a inlèratur medius proportiona» 
lis qui efl: VH^ ejus index erit |, nam ejus diftantia ab 
unitate erit fèmillis diftantiae a ab unitate, adeoque prò 

V^tf fcribi potefl «i Et fi inter 4 & a^ infèratur medius 
]>roportionalÌ5, ejus index erit i| leu % nam ejus ditlan- 
tia erit fèfquialtera diflantiae ipfius a ab unitate. 
Si inter i & 4 inferantur duo medi! proportionales ; 

/ horuv 



lonp priiniis e^ radix cubica ipfius a^ cyjus index debet 
& l Nam t^miniis ille dittai; ab uniuce tertià tantum 
arte dittanti» ipGus a^ adeoqoe radix cubica fchbi de* 

let per n\ Hinc Index * ipGus Unitatis eft o^ nam unitas 
loa diftat à fèìpsà. 

Eadem fèries quantità tum Geometrìce proponionaliiim' 
ontinuari poteu utrinque,vtam defcendendo verfus fi- • 
liftram^ quam aicendendo verfus dextram ; termini enim'' 

r -r -7- -:: — X a a* t^ ^ à^&c. funt omnes in ea« 
? 4fi a^ a^ a 

lem progreflìone Geometrica. Adeoqùe cum dittantia 

pGus a ab uniute fit verfus dextram & pofitiva leu -|- i» 

liiUntià aequalis in contrariam partem icil. dittantia ter- 

I I* 

nini — erit negativa (èu — i, qui erit index.termini — 

prò quo it^que icribi potefi a — K Similiter in termino 
r-^^ index — a oftendit terminum in iècundo loco ab 
amtate verfus linifiram locari, idemque valet terminus 

I • I 

r-* ac -7. Item ar^^ cft idem ac -—. Indices enim hi 

K^atìvi oftendunt termiqos ad quos pertinente in partem 
ili&dere contrariam ei, qua ab unitate progrediuntur 
trmini, quorum indices funt pofitivi. Hifce prasmiflis. ' 
Si fuper linea A N utrinquc indefinite extensà^ ( F/^. 
u) capiantur AC CEEG Gì IL dextirorfutp. Item 
^r rn&c. Gniftrorfum, omnes inter fé aequales : &ad 
)Qnfi:a nrACEGIL erìgantur fuper AN per- 
ìendicularesreaaens Tu. AB CD EF GH IK LM 
lose fint omnes continue proportionales , numerofque 
tprefentent^ quorum AB Gt unitas. Litieac AC A E 
^GAIAL-^AF — An diftantias numerorum ab 
mitate refpèélive exponent^ Gvé locum &' ordinem quem 
luifque numerus in fèrie Geometrice proportionalium 
)btinet, prout ab unitate diftat. Ita A G cum ut tripla 
tOx AC, erit numerus GH intertip ab unitate loco, 
ì modo C D Gt in primo^ Gc L M erit in quinto loco 
:wBfftAL = jAC. 

D • Quod 
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Qocd fi proportioiialiù» extremitatcs S A B D F H 
KM ToEtk Itaeis jangantor ; figura snLM fic poljg»- 
noiQ plaribos aac paudoiibas coolians laferAms, piM 
plures auc pauciores in ptogreflEbne foerinc terminL 

Sipartes AC CE EG GÌ IL bìfècencur in piuiSii 
e e i i l & rurfus exciteHtur perpendicularcs cJ tf 
gè ii Im^^ux Gntmedix proporùanalcs inter A B CA 
CD EF, EF GH^GH IK, IK LM, nova orioar 
porponionaliutn fènes^ujos termini incipiendo ab eo qd 
pfoxime ieqttitttff unttaten duplo plores fon^ quam ia 
prima ferie^ & terminoriim difièrentiae minores fiuni^pRh 
pittC^ ad radooem atqnalitatis accedunt termini qaan 
priot; qniff etiam ia hac nova fèrie, reStx A L A C fr 
ftamias tenniflonsm LM CD ab unìtate exponent, f^ 
cutn A L deciea major fo'quam A c^ exit LM decimut fèria 
terminus abonitate, & ob A ^ triplo majorem quan ACy 
erit ef tertioi feriet tcrminos, iqodo cJ & primcm : T 
ìnier AB& r/ermitdiio medii proponionaks, inter A 
\ v€io & L M eruat oovqn termini medii proportionaki 

Quod fi linearum cxtremitates ^dDf^htt &c. re 
Aia jungantar, fiet novum polygonum, pluribus qui*! 
dem» at t>f evioribus confians latenbus. 

Si rurfus diftantias AcrCC^^E&c biiècari 
cipiantur, & inser binos quoique terminos, ad medias ittn 
d^ntias inferi intelligantur medii ^ro|)ortionaleS|alia no* 
va orietur prdportionaiium ièriei» terminoa ab unìuce dn* 
pJo^urescontinènsquamjprior. Terminorun] vero j^ 
rentias minores erunt ; junaifque tcrminorum extfeiaicaiì' 
bus, numerns laterum polygoni augotur (ècundum aa* 
merum terminoruìn, minora autem erunt latera^ obA* 
minutas terminorum à {èinvicem difiantias. 

Quin in hac nova fèrie, diflantiae A L A C &c dew- 
minabunt terminorum ordines fèu looos, nempe fi fit AL 
quintuplo major quam A C ; fitque C D quartys ab mu- 
tate ferìei terminus : erit L M ifUus feriei terminus vi- 
cefimus ab unitate. > ' 

^ Si fio continuo inter bìnos quofque terminos infèian- 
tur medii proportionales, fiet tandem numeros seOBino- 

rum 
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tniD ièrieiyficot & laternitt polygoni major qudibet daco 
aomero fei infiQÌcus;kteri vero fingala magnitudine dim- 
diata fieat i)uavis data rcóU linea minora; Àdeo^e muta* 
Utor polygpnum in figuram ciirvilineam.Nam qiuelihet fi- 
lima curvilinea coofi&rari potefi^tanquam poly^iiiim cn- 
jp late» f^c numero ififinitB9& m^;iiitudine minima. 
' Curva fic deferipca dicicur Lfigrnnbmkéy in qua fi qu^ 
meri per reftas ad axcm A N normaliter infifientes, re- 
«dfènfemon Portio Axis inier nuaaerum quemlibet, & 
Vnicatem imereepta^ oftendit locom (eu orainem quem 
aomenis iUe obcinet ia ièdeGcometrice ppoportionauom, 
Jk «qiialibu9 ia^ervaUis ab mvie^ diuantiom. Verlu 
grafia, fi A L fit quìntuplo major quam A Q fimqoe aii 
miitace ad LM mille tenmmconiiQue proporcionaks», 
crunt ab uoitate ad CD ducenti termini ejouiem ferie], 
ifen cri(C D terminofi feriti dueenceGmut Ab unitate ; & 
Iquieunque fupponatur numeru^ terminorum ab AB ad 
XiM^rit iftius nompri pars qomu numeri» «emnorum ab 
ABadCD. , 

Curva Logarithayca poteft etìam coB^pi duobus mo- 
cibus delcribi, quorum unus seqoabilis eft, alter vero in 
data quadam rationtf acoeleraair, vel retardatur : v. gr. 
>fi reda A B fu per A N unifonniier ijocedat^ adeo ut ter- 
«lìnus ejus A aequalibu» teaiporibus» lequalia fpatia de- 
feribat, interea umen ita cr^fcat A B, ut sequalibus etiam 
temporibus, incrementa eapiat, qu« firn toti lineai cr^ 
^nti proportionalia, hoc eft fi AB (NTOgrediendo in cd^ 
augeatur parte fui ^, & bine acquali tempore quando la 
CD pervenerit, augeatur fimili parte D^, quaefit ad de 
ve inarementum do^ ad A B, fimiliter, dum acquali tem- 
pore ad ef per veneri t, erefcat parte f^^ quse ut ad DG 
«t D^ ad de feu ut do ad A B, id efl^ 19 «qualibus tem- 
poribus, increaKAta fà^ fint lèmper totis proportionalia. 

Vel fi Maea A B regrediendo in contrariam partem, in 
conflanti ratione minuatur,ita ut, dum «qualia fpatia A r 
r n . pertranfit, decremcnta patiaiur AB — r^ r^ — ns 
quae fiat ipGs asta proportionalia. Lineae fic crefcenr 
tif aut decrefcentis termious Lx)garithmicam deicribet. 

Da Nam 



Nam cum $t A B : ^0 :: iic: Jìp : : D C :/f erit còóipoM 
nendo A B: i/c : : i/c: D C : : DC :/> &ita deinoeps^ 1 

Per hosdàos motos, umun icih «qu^abikin» alcenui' 
•proporcionaliter accderataiD aat retaroatum, ipfè iVi;^ 
Titfj Logaridunorum originem.expofait^ LJog^ithimiii 
Onas cujufaue zrcm vocam Nitmerum fmfuam f^o» 
me Jefinit Imeam qua àqwditer crevtty inierea Ann fi- 
0US totius Uneapri^timaMer in finum Uhm ^ecrefdt. > 
j £x hac Logniuunicx defcciptiofie confiat , nuanroi 
omnes in aequalifaus difiantiis, eflè continue propottì» 
nales. Quin «tiaoi patet; quod fi fint quatoor nvmoA 
ArB CD lÉL.LM taks, utdifiantia interprimiim&fei> 
cundum fit .eeqaalis dillamiae inter teruum & iquartiia^ 
^ualiicunque £t dtftaatia iècundi à tertio, erunt iUi mt- 
ineri propbrtionaics. .Nani quia difiantise AC I L fiinc 
SBqualeSy ^m A B ad incretàemuni I) J ut IK admac^ 
meiituo) M T ; nnde componendo A B : D C : : I K : M L. 
Et viciflìm, fi qoatuor numeri fint propo^rtionale^ era 
diftantia incer primum & (ècùndum, xqualis difiantiacìib 
ter tertium & quar^um. 

Dtllantia int^r duos quoflibet numeroSj dìcicur Loga- 
jrithmus rationìs iftorum numérorum, & metitur non qui* 
dem iplàm rationem, ied numerum terminorum in dati' 
fèrie Geometrice proportionalium prc^redientium ab uno 
jQumero ad alterum, defìnitque numerum ratioBum xqoa- 
liumy quarum compolitione elScitur numerorum ratio.- 
. ;Si difian eia inter duos quofvis numeros fit dopia di- 
fiantise inter aliosduos numeros; Ratio duorum priorum 
numerorum erit duplicata ratjonis pofieriorum. Sit enia 
diftantia I L inter numeros I K L M dupla diftantis 
A e quac efi inter numero^ AB cJ^ biièSa I L in / ob' 
A e = I /;=: lluy erit ratio I K ad im a&qualis rationi A B 
ad cd^ adeoque ratio I K ad L M quse eft duplicau ra- 
tionis IK aa /i»y (per defin. io. El, s) erit etiam duplh 
cata rationìs A h^àcd. 

Similiter fi difiantia E L fit tripla difliantiae A G ; erk 
Ratio E F ad LM triplicata rationìs A B ad C D. Nam 
ob difiiantiam triplam^ triplo plures erunt proportiojiales 

ab 
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ab E F ad L M quàm font ejofilem rationis termini ab 
AB adCD» ac um ratio E F ad LM, quam ratio AB* 
ad C Dy conaponitor ex raciombus aeqaalibns interniediis, 
(per f. i/efift. £/. 6.) Adeoque ratio E F ad L M ex triplo 
ploribus rationibus conipofiu. Triplicata ecit. rationis A B 
ad C D* Similiter fi fit G L diftantia Quadrupla, diflantiiie 
A Cf erit ratio 6 H ad L M Quadruplicata rationis A B 
ad cV. &ita deinceps.. 

Numeri cnjuflibec Logarithmus, eft Logarithmus ra- 
tionis Unitatis ad ipfum numeruOT, vél eftdifian^ia in- 
ttt unitatem & iUum numerum. . Logarithmi itaque ex^' 
ponunt dignitatem, locum/ìèu ordinciii, <juèm quifque 
nuinerùs òbtinet ab nnitate in fèrie Geometrice propor- 
tionalium. Verbi gratia fi ab unitate ad numerum io fine 
proportionales numeri io ooo ooo hoceft fi fit nume* 
ms IO in loco io ooo ooo"*®; per computationem invci- 
aietur^ eflEè in eadem fèrie ab. unitate ufque ad 2 propor-> 
tionales terminos numero 3 010 300, hoc efl numerua 
binarios ilabic in loco 3, 010300™^. Similiter ab unitate 
ufque ad 3, invenientur termini proportionales 4 771. 
113, qui numerus definit locum numeri ternarii. Numeri 
X 0000000, 3010300, 4.7712.13. erunt Logarithmi nu« 
inerorum io, 2, & j. 

Si primus fèriei terminus ajxAjnitate dicatur jt^ erit fé? 
condus terminus /^^ -tertiusjK^, &c. cumque ponitur nu* 
merus denarius fèriei . terminus io 000 000"^' , eri^ 

^lOQOoqcp _ jo Itcn, gjjj ^9010500-3. 2,. Itera ^77t«3 — ^ ^ 

& ita deinceps. . . 

Omnes itaque numeri erunt poteflates aliqux illius ni^. 
^merii qui eft ab unitate primus. Et potefiatum indices. 
funt numerorum Logarithmi. 

Cum Logarithmi (int diflantix numerorum ab unitateli 
ut foperius oflenfum efL Erit Logarithmus ipfius unitar.; 
tis o, nam unitas non diftat a (è ipfa. At frailionum 
Logarithmi funt negativi fèu infrk nihil defcendéntes, hi 
enim in contrariam difcedunt partem, adeoque fi numeri 
ab unitate propprtionalitei^ crefcentes habeant Logarith- 
>Qo$ pofitivos, (eu figno -{r afTedos, Numeri a> uAÌtatt 

P 3 fimilitcìC 
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fimìlker decidcenies, ièo fifaSionci habebnnt Jjoffrì^ 
ttof Bqathrot, fea finio — affisdoL Qood vernai di 
quando Xionntfanii m mwoKOit pcrdiftanàas mmcrorai 
abonitace» 

Atfi ìnidoni dipiont Lopritfaiiii non ab tinìtate in- 
tegrali, fcà ab imitate quat eft micco aliquo frazionimi 

dedmalìom. verbi eratiaà fraftionè — — — — — ttunc 

I GOOOOidOOOO 

oBoe» fn&ioiMi hac najoces habebunt Logpridinios pò- 
fitivoi, relìquae minoresy obtioebttnt Logarithmoa nc^- 
tivos, kd de hac re pluia pofiea dioentiir. 

Com in namertt continue profordonalibos DC EF 
6H JK &C. difiantne CE E6 GI&c Gnt aegoa- 
leiy eronthorom nutneronunlc^riiboii AG AF AG 
A I &c asonjdifeente^ ièu Lc^ithnioruni difeentùc 
enmt asqnaies. Numerorom itaqne proportionalium I/> 

farithmi font omnes in progreflione Aritbmetica. Atqae 
ine oritar vulgarit iUa Logarithnxtfuni defimuo» viz. 
Logarithmi funi numeri qui proportiooaiibus adjundit 
atqualet ièrvant diffrrentias. 

In prima quam Ncpems edidit Logarithmorom fped^ 
pofuit terminorum proponionalium ab unitate primiaBi 
tantum ab uniute diftare, quantum ipiè terminus unita* 
teu fuperabac. h.e. Siv» fit primas ferìei terminoi ab 
unitale A B, ejus Logarithmum ièu dìftanciam A # vci 
B/ xqaalem euè voluìt ìpfi ^, (èu inclemento ttomeri 
fupra unitatem, ut fi vy fit 1,0000001, ejni \jofpx\à^ 
mum kn ponebat o^ooooooi, & bine cotnputatìone fin 
fXi Numerus Denarius fèu io erit sjoa^S^o"^ fèrieiter- 
minuS) qui itaque numerus eft Logarìthmus denarii in 
hac Logarithjaoorum ferma, & esrprimit epis dffianciaia 
ab unitate in nartibus quariim vy vtl A « e(l una. 

Al haec pofitio omnino arbitraria fuit> poteft enim di« 
Uantia primi termini^ ad ipfius excedàm fupra nnitatem, 
datam quarnvis habere proportionem, & prò varia illa 
ratione , quas prò arbitrio fuppoui poceft, efiè incer vf 
& B/, incrementum primi termini fupra unitatem & ejuf- 

deo 
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demab uniute diftamìaoiy di ver & proveaieiit Logarich- 
iQQniQi fornue. 

PrimaiQ banc Logaridunorom ipecietn in aliam magis 
commodam poftea mutavit Neperus^ io qua pofuit nu* 
merum deoarium non eflè 23025 8fo°»°> fttìtì termi- 
nam , fèd cermiauiD 10090000°^°', inque hac Logarìth- 
morata forma, primuin incrementutn v/erit addifiaa- 
tìam 'By vel A Hy ut unitas fèu i\ B ad fra&ionem déci- 
malem» Oy4j42p>^ qux itaque expoaec LongitodiiKin 
rubtaogeatis AT. fnFtg.^^. 

Poft mortem Nepcri^ vir fummus poiDÌnu9 Hemkus 
Bri^ius^ immenfb labore^ Logarithinorum Tabulas ad 
hanc £>nnatii confiruxit & edidit. In hifòe tabuiis cum 
logarithmus denarii feu ejus diflantia ab unitale ponitur 
ij 0000000, Iktqtte i, IO, xoo) 1000, loooo .&& conti- 
nue proportionales^runt xquidifiantes. C^are numeri 100 
Logaritnmus erit 2,0000000. jnilienarii 3,0000000 & 
numeri loooo Logsùrithmus fiet 4,0000000 & ita dcin- 
ceps. 

Hìnc Logurithffli omnium numerorum inter i & io 
incipere debenc per o, ièu debet edè o in primo loco ver-' 
fus finiftram, (unt enim minores quam Logarithmus nu* 
meri io cujusinìtium ed unitas ; & Logarithmi iiumero* 
rum inter IO & 100 unitate indpiunt, funt enimmajo- 
res quam i. 0000000 & minores quam 2. oooooòo. Item 
Logarithmi numerorum inter 100 & 1000 binano inci- 
Jdunt, funt eoim majore^ quam logarithmus numeri 100, 
<]aem incipit 2, & minores logarithmo numeri xooo qui 
iikipit per jjeodem modo oftendetur in Logarithmis nu- 
merorum inter 1000 & loooo, primam fìguram verfus 
finiflram debere efie 3 ; & in Logariibmis numerorum ab 
loooo ul^ne ad looooo prima verfus finiilram £^ra 
erit 4.3, & ita deinceps. , . 

Prima cujufque logarithmi figura verfus finiflram di- 
citur chara^eciftica ièu index ; quia oftendit altiffimum 
feu remotiflSmum locum numeri à loco unicatum. v. gr. 
Si index logarithmi fic t, numeri refpondentis altiflìmus 
feu remotiifimus verfus finiflram ab unitate locus, erit 

locus 
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locus decadum. Si index 2, reniotiffima numeri reIpo& 
dentis figura erit in fècundo ab. unitatum loco^hoc eli ertt 
•centenariorum aliquis. Et indes: Logarithmi 3 denott 
aldffioiaoi numeri fui figuram eflè in tertio ab unitatonl 
loco, & inter millenàrios locari. • 

Logarithmi numerorum omnium qui flint in progref 
fione decupla aut fubdecupla^ chara^rifticis fèu ìnd^ 
bus fuis tantum difierunt; in reliqnis omnibus locis, iX- 
dem ferìbuntur notis, v. gr. Logarithmi numerorom 17, 
170, 1700, 17000. nam cum fit i ad 1*7, ot io ad 17O1 
ut 100 ad i^ooi ut loco ad 17000; diftanttae inter i& 
17, inter io & 170, inter foo& 1700, inter 1000 & 
17000 erunt omnes aequales, adeoquecum diftantia in- 
ter i & 17 leu Logarithm US numeri 17 fit i. 2,504489 
erit logarithmùs numeri 170=2. 2304482, & L^rith- 
mus numeri 170Ò erit 3.2504489 ob numeri 100 Lo* 
earithmum = 2. ooooqoo, & fimilitèr ob nameri 1000 
Logarithmum = j.ooòoooo Logarithmùs numeri 17000 
erit 4.2304489. 

Sic etiam numeri (^748. 674, 8. 67, 48. 6, 748. 0^67^% 
o>o6748. fiint continue proportionales icil. in ratione 

IO ad I, eorum itaque à k 
invicem diftantiae aequales e- 
runt difliantiae fèn Logarith- 
mo numeri 10, (èu aequales 
I, ooooood. quare cum Lo- 
garithmùs numeri (^748 fit 
3,82917^1, rèliquorum k- 
garìthmi erunt ot in margine. 
In duobus ultimis logarìthmis, Indices tantum fiint ne- 
gativi, rfliqois figuris pofitivis manentibas, adecquecum 
reKquas figurae addsndse funt, fubtrahendi eram indices, 
& vice vcrfr. 



«748 
674,8 

67,48 

6,74» 

0,6 7 4 8 

0,06748 



3,8291751 
2,82917^1 
1,8291751 
0,829175-1 
— 1,829275-1 

— y,82^tn5I 
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CAPUT IL 

V 

2)e Logarithmorum ^ithmetka uhi 
numeri funt integri^ velini egricun^ 
decimaltbus adjunSiis 

QUoniam ih multiplìcatjpne, anitas efl; ad moltiplica^ 
toreiD ut muldplicandus ad produftum, diftantià 
inter Unìtatero & roultiplicatorem aequalis erit diftantiaè 
inter multiplicandum & produólum; fi itaque numeras 
<7H per numerum £F ellèt multiplicandus, diftantiaè 
inter G H & proda^lam debec elle arqualis diilantiae A E, 
leu Logarithmo multiplicatoris, fi itaque capiatur G L 
.sequalis A E, erit nunierus L M produ&as, hoc eft, fi ad 
AG logarithmum multiplicandi addatur AELogarith* 
mus multiplicatoris, fumma erit log^rithmus prodùóli. 

In Divifione Unitas efl ad divilorem , ut quotus ad 
dividendum ; adeoque diftantia inter divilbrem & uni- 
tatem aequalis erit difl:amìx inter dividendum & quotum. 
Sic fi LM per EF efièt dividendus, erit diftaAtia E A 
sequalis diuantias inter L M & quotum, adeoque fi capia- 
tur L G ssqualìs E A, ad G erit quotus. Hoc eli, fi ab A L 
logarithmo Dividendi, aufèratur 6L(èu AB Logarith* 
vmi diviforis, refliabit A G L|Ogarithmus quotientis. 

Atque hinc adeò, quaecunque operationes in communi 
Arithmetìca perficiontur multiplicando aut dividendo nu- 
roeros majores, ex omnes facilius multo, & expeditius fi- 
utiti per additionem aut fiibduólionem Logarithmorum. 

Sit exempli gratia numerus *75:8p mulciplicandus per 
47f7 addendo Logarithmos ut in 
margine viderc efl, habeiur Loga- Log. 3.880184^ 
riihmus produéti, cujus index 7 mon- Log. 3. BipinP 
llrat effe in prodndo feptem locos prx- Logi 7. 70993 8 y 
ter unitatum locum ; & quserendo in 
tabulis Logarithmum hunc/ vel proxime aequalem, in- 
verno 
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venio numerom rerpondentem minorem prodai^o eflc 
f ti^Soòo & nutneram produco majorem efle ^12.75)000, 
quia capiendo difièremias adiund^ & parces propor- 
tionales; invenio notas ame-penultiinam & penultiniani 
eflc 87| io ultimo aucem fèu in aoitatum loco, neceflà- 
rio erit 3, ob ièpues novem =63 adeoque verus proda- 
ftuserit fiz78i73. Si index Logarithmi eflec 8 véL^ 
ultima vel penultima notae obtiaeri non poflhnt ex u- 
bulis ubi Logarithmi tantum conftant 7 ngurarum lods 
praeter charaéteriflicam , adeoaue ubi opus efi, Tabule 
Uhic^méma^ io quibus Logaritnmi funt omnes decem no- 
carum ; vel Briggjiana^ in quibus Logarithmi funt qua* 
tuordecim, adeundae erunt. 

Si numerus 'iè9s6 dìvidendtis fit 
Log. 4. 8j>f 4004 per 1781 fubflrahendo Logarichoom 
Log* a, 4440448 diviforis ex Logarithmo dividendi 
Log. a. 4f iji'^tf habetur Logarithmus quotientis, cui 
' Logarithmo refpondet, Numerus 282 

^719 qui itaque erit quotiens. 

Cum unitas^ numerus quilibet aflfmnptos, ejus quadra- 
tus, cobus^ Biquadratus, &c. lìnt conunue proporciona- 
lesy eorum à fòuvicem diftantix sequales éru;it. Mani- 
fiftum itaque eft Quadrati difiantiam ab unitatc^ daphu» 
eflè diftantix radicìs ab eadem : diftantiam cubi triplam 
difiantiae radicìs fu«. Biquadrati diftantiam tflè diftantìs 
radicis fuse ab unitate quadruplam &c. Adeoque fi da- 
plicetur logarithmus numeri^ dabitur logarithmus Qua- 
drati^ & Tnplicetur, logarithmus cubi, fiquadfuplicetur, 
prodit Logarithmus Biquadrati. Et vice verià ù Loga- 
rithmus numeri alicujus bifècetur, habebitur Logarith- 
mus Radicìs quardratae ejufdem numeri , Quin & ejaf^ 
dem logarithmi tertia pars' erit logariihmus Radicìs Cu- 
biche, & pars quarta Logarithmus Radìcis b^uadratic2,& 
ita deinccps. 

Hinc Radicum omnium extraólìones facìUime perfici- 
untur , iecaudo Logarithmum in tot partes, quoc funt 
unitates in indice poteftatìs. Sic ut habeatur Radix qua- 
drau numeri s;^ ejus Logarithmi capiatur pars dìmi- 

dia 
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[ia o. 349485'o, erit haec Lq^rithoius radids quadrati^ 
iumeri ^-^fèu Logarithmus numeri V^^cai refpondet nu-« 
irus 2> 23605 quam proxime* 

I CAPUT III. 

u)e ^ithmetica Logarithmofum , uhi 
I numeri funi Fra&iohes. 

Fide Fig^i. 
^Y^UouefcunqueFraólionesper Logarithmos traélan^ 
1^*^ das fQcrim^ad vitandam laborem addendi unam Lo- 

garithmi partem, & fubducendi alceraixii expedit ut Lo* 
^ garithroi ìncipiant non ab utiitate integrali, fèd ab uni- 

catc, quae fit in decimo vel centeGmo loco fradionum de* 

• cìmaliumi v. gr. pone PO effe & Loga» 

ì ** • . I opooo 00000 

I richmosabejasJoco* incipere.' Hxc fraélio decies magis 
difiabit ab unitate verfus finiftrami qùam numerus io ab 
eadem diftat verfus dexcram^funt enim Decem termini prò» 
portionales in ratione io ad i ab onitate ulque ad PO. Ad* 
eo<]ue fi A B fit unitas, ejus Logarithmus in hac fiippo- 
fitione non erit o, fèd erit O A =c 10. ooooppo, Mam di- 
flantia denarii ab unitate eft i. 0000000, unde didantia 
numeri 10 ab PO erit 11.0000000. Item diftantia nu- 
meri 100 à P O, ièu ejus Logarithmus à P O incipiena, 
eric 12.0000000 & numeri 1000 Logarithmus (èu di- 
ftantia à P O erit 13. 000 0000 ; atque hac ratione Lo* 
garithmorum omnium indìces augentur numero io. & 
Fra Aiones quorum indices fuerunt •— i^aut — 2, aut -^i 
&c. fiunt p, 8, aut 7 &c* 

At fi Logarithmi incipiunt à loco Fradionis cujus mi- 
merator ed unitas ; denominator unitas centum cypbria 
adje£lÌ8( quod facìendum eftquoties fraótiones occurrunt 
minores quam P ) iila FraÀio centies plus diftabit ab 
unitate quam io abea di(Ut, adcoque Unitatis Logarith- 
mus habebit Indicem 100. Numeri Denarii Logarith- 
mus Indicem habebic loi. Et numeri cemenarii Loga- 

rithmo 
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rithmò congruec Index xoz» & iu deìnoeps Indica onniiSf 
augentor nomerò loo. 

Fradionum omnìnm qux funt majores P O ( à quo ini* 
tiumducitur ) Log^rithodi ertine poiScìvl Et cum nume- 
ri, la, ly {ay ^, {555, &c. funt in continua progreflione 
Geometrica, xqualiter à fèinvicem' diftabunc^ & eorofii 
proinde Log^richmi erunt aequidiSèrentes ; Adeoque cuà 
Logarithmus denarii fit 1 1 . ooooòoo, & unitatis Logi- 
rithmus St io* 0000000 erit Logarithmus fr^6kìX>nis ^ == 
5>. 0000000; & fra£lionis \s5 Logarithmus erit 8,000000^ 
& Qmiìiter index Logarithmi numeri l^sd ^l'it 7*Qpin etì- 
àm eadem ratione fi index LogarithmicusUnitatrs fit 100 
&. denarii 101, Erit index. Logarithmi Fra&ionis \s\ 
p9y & Fraólionis^ Index Logarithmi érit p8; & Fra- 
ìSlionis \g^ index Logarithmicus erit sH &c. Hi indioes 
pfiendunt in quo loco ab unitate prima fradionis figura 

3u^ cyphra non fit^ponenda fuerit.v.gr. Si index fit 4eJQS 
ifl^rentia ab indice unitatis qus efl; io icil. 6 ofiendit 
primam decimalis figuram fignificativam efle in 5» ab 
tinitate loco; ergo quinque cyphrae verfus finifiram ci 
prseponendae funt. . Ita fi Unitatis index fit 100 & firàdì* 
onis index fit 8o,erit prima ejos figura in vicefimo ab uni- 
tatis loco fèu 19 cyphrae prae|K)nend% erunt. 
' Sit jam Fraòlio G H per fraélionem D C multiplican(h» 
Quia unitas efl; ad multiplicatòrem ut muhiplicandus ad 
^{)rodu£Ì;um ;erit diftantia inter Unicatem& multiplicatò- 
rem xquatis diflantise inter multiplicandum & produf 
d;am. Quare fi capiatur G I = A Q ad I erit produdhK 
IK. Et próinde fi ab OG Lògarithmo multiplicandi, 
auferatur G I vel A C, reftabit O I Logarithmus produdi 
Eft veroÀC=:OA — OC, qu« ablata ab OG, rebn* 
quetur O G+ O C — O A = 1, Hoc eft, fi fimul addan- * 
tur Logarithmi muUiplicatoris & multiplicandi, & è fum- 
ma auferatur Logarithmus unitatis ( qui (èmper fcribitur 
per IO aut 100 cum cyphris ) habebitur logarithmus prò 
ducii. ex. gr. Sit FraÉlio decimalis 0,00*734 per fradio 
nem 0,0008*75 muhiplicanda , pono unitatis indiceo 
Logarithmicam effe 100, & fraiàionum Logarithmi erunt 

ut 
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itf in margine» quiad&ti, & rejeAoLo- 

garithino 'Uaitatis.9 dant Logarithmum ^7y85f6j)dr 

produóli, cujtts index 94. odendit primaiù 9g,j425^o4r 

produci figuram eflè in ièxto ab unita- ^ 8o8aoos . 

tiuQ locO) quinque itaqut cyphrae prsepo- . 

nendas funt, & produ^tti^ erit ,00000642984. 

loDivifione, Divifor eft adiinitatcm» ut dividendus 
adijuotuu), & pròinde difiantia jnterdiviiòreni & uni- 
tatelo/ aequalis eritdiftantideinter dividendtìni& quotum* 
Itaque fi fìraélib IK dìvidenda eflèt per DC^ capienda 
erit IGssCA & locus quoti erit G*- Eft vero CArs 
OA — OC quae ad 01 additafit ÒA+OI — OGsts 
OG. hoc eft fi addatur Logarithtnus unitatis ad Loga- 
rithmuni dividendi, & à fumma au&ratur Logarìthnius 
diviforis,^ refiabit Ic^ridmius quotientis ; fic fi numeirus 
CD per IK efllèt dividendus, capienda eritdiflantia 
CStz: I A> .&erit ST quotiens; ciijus Logàrithmus eft 
OA+OC— 01. Sit CD= 0,3^47 IK= o,po4'78. 
ad iQgaritbmum ipfins C D addatur Loga- 
richnius Unitatis^ hoc eft ejas Indici prae- 19,^403295'' 
pbnatur i aut io, & ex eo. fiibdueatur 7, 6^794179 
logàrithmus divifòris^ reftabit Logarith- ii, 860901 é» 
mus quotiemis, cu ju$ index 11 monftrat 
quotientem elle inter numeros qui fiint à ibad loo.quaero 
ìtaque numerum logarithmo rerpondenteni,queni invenia 
€0^72,5-49. Si fradionis vulgaris ver- ,. 

fai gr. ì logàrithmus defideretur, ad I^ io,845098a 
garitbmum numeri 7 addatur Lògarith- o»po30jyx> 
mus unitatis, vel quod idem eft, ejus indici 9^ 9420080 

[iraeponatur i aut io ik fiibducatur ab eo 
ogarithinus denominatoris 8 , reftabit logàrithmus fra« 
ftionis l vel fradionis decimai is ,87}. 
'. Ut Fra<Sionis cujuflibet D C poteftates habeantur, Ca- 
picndae funt EC EG G I I L fingulae'sequales AC, & 
B F erit quadratus, GHCubus, iK biquadràtus nuideri 
D C, funt enim ab uniute continue proportionales. Eft 
praeicrea AF = 2 AC = 20 A — 2OC, unde OeMjI^ 
O^A — A E =«2 OC — OA, hoc eft logàrithmus qua?^ 

drati 



r 
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dfàti eli duplus iQgarithmi radicis,iDÌnus Logarithino unì* 
tatis. SimiliteroD AG = }AC=30A — 3OC erit 
OGsOA — A G= 3 OC — aOA= Logarithino CU; 
bi = Triplo Logahthmi laterìs minus duplo log^itliiiM 
vnitatis. Eadem ratìone, quia AI=4AC=4DA«- 
4OC» eritOI:a40C— -3OA; qui eft LogaridnDOi 
Biquadrati. Et univerfiiliter fìradtionis potcfias Gt n, lo- 
garithmus L, erit Ipgarithmus potefltatis nz=zn\^ — nOh 
-{- O A. hoccft muuifdicando logarithinuin fraAionis per 
n^ & è. produi^ algiciendo logarìthtnum unicatis rauid* 
pìiatuni per n-^i^ habebitur logarithmus poteftati^ n 
ejoldeiti KaAiofUf. 

Ex. gr. Gt Fra^o ^ =r» 05 cujus quxratar potdba 
6^ hojus fraólioais logaritfaoios eft 8, 6^89700 qui nul* 
tiplicatu8 per 6 dat numerum 5^2, 1938x00, & ex fi ab* 
lato numero ìo qui ed index Logarithmi unitatis in s 
iduAui» refiabtt logarithmua potdRatia 6^ IciL 3^ 1938100 
cui reQxMidet numerum 0000000 i$6%f. nam index a 
oftendit fèptem cyphras primae figuràe {«atponendas 
cGe. 

^i Fraftionia, of potcfias o^va deGderetor, moló- 
pUcando logarithmuin per 8^ prodit 69^ f 917600, at cuoi 
ex numero 69 auferri non potefi 70, qui eft fèpties in* 
dex logarìthtni unitatis, Quin in nuoieros n^tÌYos de- 
Ycnìatur, ' pono indioeto logarithmi unitatis eUè 100. & 
index logarithmieus fìnaiftionis, erit 98. hiclogahibaRis 
in 8 dudus dat 789. s9^T^oo & ex numero 789 rqedp 
numero 700, qni utpote cum cyphris annexk, eft &pQCS 
logarichmus unitatis, refiatùt 89. j9[7<{oologariihaM 
poteftatis 8^' Fraftionis l^cui congruens nuoierua eft 
00000 00000 39061, nam cum Index Gt 89 & ^us dìf* 
ferentia ab 100 eft 1 1; figura prima fìradioois Ggaificatìfi 
erit in undeeimo ab unitatis locò, adeoque decem cyphrx 
prxponendae erunt 

Si in fraftionibus, radices poteftatum (kfiderentur. v. 
Fraftionis E F, quanratar radix quadrata. Quoaian 

idix eft media proporti'onalis imer Fraftionem & uni- 
tatem; bifeAà AEin C, erit CD ridix qmdrata fia- 

\ ^ionis 
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OA — OF 

aionisEF. Eftvcro AC=*|AE^ ,Adco. 

2 



Logarithmiis Rad; 



2 

Si fira^ionis GH radix giibica qoieratur. Radixilla erìt 
prima duarum mediarum proponionalium inter unita- 
tem & G H, fececur itaque A G in tres partes xqoalei^ 
quarum prima fit A C^ eiit C D radix giueuUj & quoni* 

Q A — • O G 

ameft ACr=:|AG= — fi hac fubducatut ^ 

i 

O A, rcftabit ^^ — = C fiùL Log^rithmo Ra- 

dicis cubie» fraftìonìs GH. Sic edam fra^onis IK 

radix biquadratica habetur, fecando AI in quatuor 

partes aequale3. . Nam Radix ed prima trium mediarum 

proportionalium inter unitatem & Fra^ionem. Sit iuque 

ACstAI, &erit CD Radix biquadratica FraAionìs 

OA — OI 
IK. Sedeft|AI=-- adeoqoeOC=:OA-^ 

4 
Univeriàliter fi firaAionis LM defideretur radix poté« 

^ . , . . ., ; «OA — OA+OL 
fiatis », ejus radicis Logaruhmus crit --~ , 

hoc efi; fi indici Logarithmico fradionis, pracDonatur nu- 
merus n — i, & logarithmus fic auélus divioatnr per n^ 
quotus dabit Logarithmum radicis quaefitx. Sic fi qux- 
ratur radix cubica firad;ionis | fivei j hujus Logaritnmo 
prflsponatur a i= n — i^ quia radix cubica defideratur, 
& fiet ap. (f;8p70o cuju$ numeri triens ed p, Spp^j-tf^ 
sequalis Logariihmo radicìs cubicae fradionis | & congru- 
ens Logaritnmo numerus eft, 7P5'7 qui erit radix quaefi* 

XSL. 

CAPUT 



tf4> ^^ L O G:A:l^ I T H H 1 S. 

CAPUT IV. 

7)e Reguia Troporfiomsfeu jÉtrea 

Logarifhmka. 

DAtis ttibus numeris, qua ratione quarcus proportio* 
nalis ìnveniendus fit^ nos docet proportionis R^a- 
la ; (eli. ternini fecundus & tertius in fé mvicem dacen* 
di lunt) & produélus divìdendus eft per primum^ (jui pro- 
dic quotuS; exhibebit quartum terminum proportionalcm 
qaaèfitum. * Ac per logarìthmos minore labore habetur il- 
le quartus ; Nam G è fumnia Logarìthmorum fècaodi & 
terui auferatur logarithmus primi, qui refiac numerus di 
logarithmus quarti proportionalis. 

Quin edam &' hic labor minui aliquantulom poteR, fi 
ìocoiogarithmi primi capiatur ejus complemencutn Aridi- 
meticum^feu difterentia Ipgarithmi à numero io oOooooo, 
& obtinetur fi prò fingulis logarichmi fìguris Icribantuc 
earum di%rentiae à 9, Complementum hoc Arithmed- 
cum cum reliquis duobus logarithmis in unam fummaia 
conjiciatur, & à fiimma ^ unitacis nota in primo verfus 
finiftram loco.fita abjiciatur, reftabit logarithmus quarti 
termini quxfiti; atque hoc modo per unicam Numero- 
rum trìum additionem invenitur logarithmus termiai 
quaefiti Hujus rei caufa bine patebit. Sint tres numeri 
A B C & è fumma fècundi & tertii Tubducendus eft 
prìmus, non tantum operatìo communi modo perfidcur, 
fèd etiam fi aflumatur numerus quivis E^ & ab ea aufe*' 
ratur A, reftabit E — A fi numeri BC&E — Ainu- 
nam fiimmam addantur, .& è fiamma trium rejiciatur 
E, rellabit B -{-C — A. fic fi fiibducendus efi nu- 
8;- merus is ex 23 capio numeri ly complementum 
23 ad ICO quod ttt. 85^, hunc numerum addo ad 25 
£08 & fiimma fìt 108 ex quo fiiblato 100 reftabit nu* 
merus 8. fèquuntur Exempla Trigonometrica Re- 
gulae proportionis per Logarithmos foluta. 

Sic 



Dfc LoÒA&ìfHMiSi 



€t 





Sit Trìanguluai ABC reftilmeatn^ iaquo dantor aft- 
galus À j6 gr. 40'. aogulus B p8 gr. 52'. & latusBC, 
347S. &qu«htur latus A C.Fiat(pcr c^.'i.Trigon.Planac) 
Sinus ang. A ad Sidum 



Arith. comp. S^. 
Log. Sin. B. 
Log.BC. 
Log. A a 



0.1218938 
^1.75?388« 



aDg.ButBCadAC.Et 

quia finas Lc^. anguli 

A efl: prjrous analdgùe 

teriomus ejos vice fìib- 

ftkuo complememum A- 

rithmeticuiD ejufdeo}, & addo Log. B C, Log» S. 6 & prai* 

diautn complementum in unam fummam, & è fammaré* 

je&a unitate qus ed in primo verfus finiCiram loco, dabi- 

tur Logarithmùà lateris A C, cui congrùens numerus elt 

5706, 3ptf asqualis A C hteri qBsefico. 

Sic Triangulum Sphxricam ABC| in quo damur 

onfnia lacera |cii ]E(C= ];o grad. AS=:24 gr. 4^ Si 

A C= 41 gr. 8'. qaaerkur angulus B. Producatut B A ad 

M ucfic BMrsBC erit AM diSèrentia lateroiq BG 

B A xqualis ^ gr. f6'. {VcTcaf.ii. in Triaimulis obliquan- 

gulis Spb«rìe)s.)Fiatttt refèangulum fub unubus cmnim 

AB B C ad quadracum Radii ita Reólangulum lub fiaubus 

^ . AC+AMAQ--AM , , ^ 

Arcuum ^ ad quadratum finus an- 

gultjB. 

Eftvcro 



AC + AM 

=r 24 gr.i 



&A£:^*^=., 



ff. 6\ Et quia primuè analogìa terMifiQS eft reétangulum 

Efub 
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fub finubas ^ B B C, & fecundus terminus ed quadratoni 
Radii ; Summa Log. Sin. AB BC fubducenda erit ex du- 
òlo Log. Radii & qui reftat oumerus addeodus eft ad 

, ^AC+AMAC— AM^ ^ . , 
fummaoi L<^. S • . Quod idem ^ 

rìt ac fi Goguli Log. Sinus arcuum AB BC fuducerentor 

à Logarith. Radiji 

Log. S,B C comp.Arith. o» goio299 vel fi horum finu- 

Log. S,A B.comp Arith. o. 38983^4 um capianturco» 

AC-fAM ^ plemenu Aria- 

Log. S — ^ 9- tf 09880 j metica, Atq;aMB- 

AC— AM plemema Hhh 

Log.S, ^ P- 49^308$ pracdiSi finos in 

^ ' unam' conjidren- 

a hog. S, Ang. B. ip. 7930^49 tur fumam. Sum- 

ma ìlla eritLoga* 
rithiDUS quadrati finus dimidii angoli B; logarithmi lo- 
que dimidiam 9. 896^274 eft Log. Sinus anguli |B^ 
fi %X' S9"' f^'* & ^HJus anguli doplum erit 103 gr. 59'. 
72" r=:angulo E.quierat inveniendus. 

CAPUT V. 

IDe Troportionalmm §ltiantitatum con- 
tinuis IncrementiSf Éf de modo me- 
niendi per Logarithmos , Terminm 
quemlibet in ferie Troportionaliumt 
ffiìecrejcente^ftve decr e/cent e. 

SI in Axe Logarithniicae ubivis capiantur partes qoo( 
volaeris SV VY YQ.&C. ajquales, & ad 
pun^ S V Y Q^&c. erigantur perpendiculares Fafe 
S T VX Y Z Q.n &c. ex natura currx, crune i%.j. 
omnes continue proportionales, quia etiam con. ' 
tinua incrementa X ;r Z « n t erunt totis proportioffit' 
lia. NaniobST:VX::VX:YZ::YZ:Qn erit* 

videmb 
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THciidoST:X4r::VX: Z«:: Y Z : n flr,& componen- 
do VX :X;r:: YZ: Z«:: Qninsr. Hincfl X;r fit pars 
qoaelibet rcStz S T, cric Z z eadem pars rcóbe V X, & 
n 9* quoque eadem pars re^ Y Z. ex. gr. Si X ;r (ic Js 
ST, critZ«=|5VX, &nflr = j5YZrcu quodcodcm 
itdit,crii VX = ST+i,ST- YZ = VX + |gVX, 
itera Qn=YZ+|5YZ. 

Fiat ut S T ad V X, ita A B unitas ad N R ; erit A N 
=SV; adeoque reólsB S V VY YQ&c. erunt fingulae 
zquales logarithmo ipfius ftN, & A V Logarithmos ter- 
mini V X erit acqualis A S + A N = Logarithmo ipfiiw 
S T 4" Logarithmo ipfius N R. Item A Y Logarithmus 
termini YZ aqualis erit AS+3tAN= Log. ST + 
2 Log. N R, & A Q logarithmus Termini Q naequalis erit 
AS+3AN = Log.ST+3 Log.NR., Et univerfali* 
ter G Logarithmus numeri N R muldplicetur per nume» 
rum, qui exprimit termini cujufvis diftantiam à termino 
primo, & produélus addatur Logarithmo termini primi, 
dabitur logarithmus illius tennini. At fi fèjrics propor- 
tionalium Ut decrefcens ; (èu fi termini in continua ratio- 
ne minuantur, & Q n fit primus, habebitur Logarithmus 
alterius cujufvis termini y multiplicando Logarithmum 
numeri N R per numerum qui exponit ejus termini d'u 
(iantiamà primo, & fubducendo produélum è Logarith- 
mo primi. ^ Quod fi produélus ille fit major Logarithmo 
primi termini initio ab unitate du^o ; in eo cafu ponen- 
di funt Logarithmi incipere ab unitate in aliquo traélio* 
num Decimaliinn loco detrusà, verbi gratia ab P ita Lo- 
garithmus numeri Q n erit O Q. 

Exponat jam LM quamvis pecuniam, ièu pecunix 
fummam à creditore Foenori elocatam, ea iege ut fingulis 
annisy Ufura annua fòrti annumeretur, & finito primo 
anno^fit ufura fèu lucrum K^, & IK aggregatum for- 
tis & lucri pariat ufuram HA qux fit ipfi T K proportio- 
nalis, fèu in ratione conftanti. Haec ufura H^ finito anno 
fècundo, fòrti accedat, & fors ea fit GH, quae ad finem 
anni tertii pariat ufuram F/^ ipfi G H proportionalem ; 
Ponamus fortem fingulis annis augcri parte fui vice- 
fi z ;, fima, 
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Binai J8, adeoqoe emIK = LM+Ì9LM, QHsIK 
+ÌbIK. fiF = GHrfÌ5GH» & iu demcep$. Eriin( 
proiode termini LMIKGHEF &c. contìnue p(Q« 

gortionales. Qaaeritur quantum au£b fuerit pecunia a4 
aem quotlibet anooiuoL 

SitLMremioboKn8.Ài^lice^/ir/^6M|g'. Ob LMid 
I K ut I ad I -|-|o veì ut i ad i,o/. ut AB ad ftR^ ent 
N R= i|Of| cyjus Lc^arithoius A N eft o. 0211893, yd 
magìs accurate o. òli ilpap5)i . Quaeritur quantum lucri 
accedat fèmiobolo^ qui ièxcf ntis annis fxnori expoGtu 
eà.Multiplicetùr AN per 600. produi^us erit ^^.713^7^ 
Huic produé^o addatur Logarithmus frat^ionis ^ ntm^ 
p7> 01-77288. ( nam eft femiobolus pars librae |s3 ) fuamk 
xop.73i3o8^erit Logarithmus nuta^ri quaefiii, cumqo^ 
index 109 fuperat indicem Unitatis novenario feu f^ e^ 
runt in nuoierQ refpondente novem %urarui:q loca f^pia 
locum Uniutum,^ num^rus ille^in tabulisqUopGtusinv^**^ 
nietur pajar quam ^38^^00090 , & minor quaip 
y3 866000^9. Unìjs itaque iemipbolus fsnari da^us^ fini* 
tis fèxcenùs' Annis, patiet libr^s AngUcanas plurcs quam 
$38(^5^00000 ; Cui fun^mx Iqlvendas vjx par erit oomig 
illa Auri Argentique copia^ qux ab ipOi rerum origine ad 
hunc uique diem ex terrarum viiceribus eruta eft. 

Exponat Q^n quam via pecunia^ fununam quam pot^^x*- 
a^um integrum annum debicor credi^pri folvere tenetur^ 
fèd fine ufurà. Cercum efl: fi Débitor ounc totam (cjvc* 
ret, illum amitnirum jus quod habet in ufuram annuam 
quae ex pecunia illa predirei ; Quin & minor fijUQnui fce« 
Bori expofita, potelt poft annum cuip fua ufura, fìuoaiam 
Qn adacquare. Minor illa pecunia; fumma, quae cum fua 
Ufùra pecuniam Qn adacquati^ pra&iens pecuniae Q n va- 
lor dicitur. Sit A N Lo^acithmus Rationìs quaym fòia 
habet ad aggregatum fbrtis Se ulur?i hp<; ed, fi Si^n fy 
Ufurx annu$ Vigecupla, fit A N Logarithmus Austen 
X + 35 fett ijO^^, & capiatur Q^Y «qualia A N ; erit À Y. 
Logarithmus praefentìs valoris pecunia; Qn. Patec cniia 
pecuniam Y Z foenoriexpofitam finito anno paritur^w pe- 
cuniam Qn^ adcoque ut habeatuc; logarithmus prai&otis 

valoriS| 



▼Alprì^ ieu Y Z ; ex Logarithiso A Q detiahi debet Lom 
girithmus AN, & refiabit AY logaritbaius praefèatis. 
valoris vel Y Z. Si fuaiiDa Q n non nifi poft duos an« 
nos €xados cl€beatur ; à Logarichmo A Q rubtrahendut 
di nuGKrus 2 A N, & mancbit A V logaritfaoius prxièa* 
tis valor isy fcu fumoiaB quae prò pocunia Qu folvi fia- 
tim debeat. Nani mahifeftam eft pecuniatn V X finnori 
expofitam, fpatio doorum annomnij pccuniam Qnpro- 
creauiraoL fiadem radone, fi fumma Qn non nifi po(( 
tros annos debctur, à logarithmo Q n fubtrahendus em 
nooieros 3 A N, & qui reftac A S, erìt logarkhmns nu- 
meri S T, icu erìt S T prxfens valeur fumtnae Q^n poft 
crcs annos iblvendc. Et Univerlàlitcr , fi logarithnH» 
A N muttiplicetiir per numerum ann<»rani, qulous exa* 
ólis, debetur fiiiDma Q n, & produftos numerus ex ìogjBt^ 
rtihmp A Q^fubducatur » hac ratione dabitor logaritk« 
mus nuBieri, qui erit pr^feni valor fuonnie Q^ri. Hinc 
patet fi j^j86fooQoo librae An^. Societatì alicoi finìtis 
ièxcemum annis iblvendas iuerint; tante pecunkepr» 
ièntem valorem^ vix unum ièmibolom adaequatarutti. 

Si in Axe LogarithmicaB ordinentur ad curvam refbe 
HGEF^ABCD qux fint proportbnales, & extremis 
utesipfarum FH DB reélis jungantnr, qu« produébe 
com Axe convenìant in P & K, eront t^tx Q P 
A K ièa^r «quales. Nam ob G H : E F : : A B: /^.4^ 
CD. critGH:FS::AB:DR. Sed ob aequian- 
gula, triangula P G H H S F, Item K A B B R D seqtrian*- 
gulaerit PG:HS::(GH:FS: : AB:DR::)KA :BR. 
Qnarijini proportionalium coniequentes H S Ó R acquale^ 
(unt, Anteceoentes ^itur P G K A sequal<^ erant. Q^£.D* 

Sire^ CD E F ad AB G H squaliter accedant, ut 
tandem pundum D coincidat cuoi R & pun^um F cum 
H, re^ D BsK F H P qux prius iecabant curvam, vcr« 
tenfur in Tangentes BT, H V ; & rea* A T G V fcro- 
per fibi invicem squales erunt, hoc efl:^ ix>rtio Axis A T 
vel GV ìntercepu inter ordinatam & Tangentem quae 
Subtaogens dicitnr, erit ubiqae confhntis & datae longi^* 
tudiais| quae eii: precipua Logarithmicx ^roprietas. Nam 

in 
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indiverfis Logarìthmicis ^ Sabungeates curvarum fp^ 
des iètt formas determinabant. 

In duabus diverfe fpeciei Logarithinicis^ ejalclein na- 
nieri Logarithini, leu diftantix ab unicate, erunt lubtan- 
gencibus fuarum carvarum proporcionales. Sinc eniin 

carvz HBD SNY, quaram Subcangentes fiat 
i%. 4» A T M X, fitque A B =: M N = unitati, item 
^ f. DC=QY; erit A C Logarichmus numeri C D, 

in Logarithmica H D, ad M Q^logarithmum nu- 
meri QY, leu ejufdèm C D in Logaritnmica S Y, ut 
fubtangens AT ad fubungenteni M X. Concipiatur in* 
terfèh inter AB CD vei N M Q Y, infinitos terminos 
continue proportionales, in racione A B ad a ^ veJ M ti 
ad i»«r;&ob AB=MN eritabz::^mn. item erit ^r=: 
no. Et termini proportionales cum in utraque figura 
fiat numero «quales^ divident lineas ACM Q^in panes 
numero xquales^ quarum primae fint A a Mm/partes iu- 
que ùlx erunc totis proportionales, hoceft erit A^: 
Mi»:: AC:MQ. Quoniam autem Triangula TAB 
hcb fune fimilja(nampar8 curvae Bb coincider Fere cuiQ 
portìone Tapgentis ) Item triangula XMM Hon Cum 
Umilia. Erit A4 vel Br: ^r : : T A : A B ' 

Itemeli no velie: N0: :MNvelAB:MX. 
Unde erit ex aequo, B e : N0 :: T A : M X : : A^: Mi» :: 
AC:MQ^ Q,E.D. Si AT vocetur tf>^ob AB : AT:: 

» T> ' ^ axbc 
pc:Bqcnihc=z——. 

Hincfidetur Logarithmus numeri, qui fit unitati prò- 
ximus, vel illam minimo exceflTu fuperat, dabitur Loga« 
rithmicac fubtangens, eftenim exceiiùs ^c ad Logaritb- 
mum Br ut A B unitas ad fubtangentem A T. Veì etiam 
fi fint duo quilibet numeri quam proxime arquales, erit 
difièrentia numerorum ad diSèrentiam LogarithmorinD| 
ut alteruter numerorum ad Subtangentem. v.gr. Siln- 
crementum ^f fit ,00000 00000,00001 0125 y 2194T 
6oiS9j & B r vel ^a logarithmus numeri 4 ^ fit ,00000 
00000 00000 44408 piopS ^0062. duobus bis numeris 
& unitati inveniatur quanus proportionàlis ^ fcilicct 
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^3419 44819 0315^1, is namerus dabic longìcadiiiefn fab* 
taogencis A T, qux ed fubtangens LogarìtninicK qux ex- 
hibet Logarithmos Brigghnos. . 

Si Creditor Pecunix fummam fisnorì exponat, ea Icge» 
ut fingulis temporìs momentis, pars proportionalis ufur» 
annax forti annumeretur/ ita fcil ut poit fìnitam primum 
tctnporis momentum, feo exaélam anni particulam inde- 
; finite exìgaatn, ufuram poicat tempori proportionaleoii 
quas forti adje^i una cuoi iplà^ uluram pariat, finitcr fe- 
condo temporis momento, forti pariter accefliiram, & ita 
deinceps. Quxritur quantum creditori finito anno do- 
beatur ? Sit 4 ufura annua Uifitatìs, fèu unius libra?. & fi 
integer Ànnus fèu i dat ufuram a^ particula anni inddi- 
nite exigua Mm dabit ufuram ipfi lAm proportio* 
nalem Him x ^ ; & proinde fi Unitas, per M N exponatur^ 
ejus incrèmentum primum erit noz=zh\m%a. Per pun- 
ita N» concipiatur Logarithmica defcribi.cujus Axiseft 
O M C^ In hac curva, fi portio Axis M Q^tempus ex- 
ponat, ordinata QY pecuniam reprsefentabit quas ufque 
ad illud tempus, fingulis momentis, proportioaaliter cre- 
vìt. Nam fi capiantur m iScc. = M fv, ordinata? /p &c. 
erunt in fèrie continue proportionalium in ratione M N 
ad m Hy là elt creicent eàdem ratione, qua pecunia ci^ 
fcit. 

Tangat Logarìthmicam in N re£l;a N X, ejus fubtan- 
gens MX erit conflans& invariabilis, & Triangolum iht^ 
iiimum N n fimile erit Trianguio X M N. At oflenfntn . 
eft, elle incrèmentum «0 = Mi»x4 = K0X4 erit itaque 
isr0:N0::Nox«:N0::tf : I. Sed ut novià No, itaeric 
N M ad MX. Quare erit, ut a ad i, ita NMfbu i ad 

M X = — = fubtangenti. 
a 

Quod fi Ufura annua fit parsfbrtis vicefima, fèu fi fit 

41 =58= ,0 i-^erit MX;= — = aa 

Quia in diverfis Logirithmorum formis, ejuidem nu« 
meri Logaridimi funt Subtangentibus fuarum curvarum, 

propor- 
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fxopottiomles : fi M Q. icoiptts Aniiiia»^ ftu iioìiaieii^ 
«xponat ; Qy eric peconia qoae dono anno dtfbecar. Ù 
vero ioDotclcat QY ; Fiat ut M X icu ao ad o, 4242.544 
j( QUI mimerus exponit fubtaDgentem Logariilioiitàai qwt 
cxmbet Logarithnios Aiggùutas) iuAnniis, GveUai<! 
tas, ad Logarithmuia A^^gaum^ qui numero Q Y cmt. 
grutt; logaritbiDus autem ille inveniotur o. 0x17147 cai 
JKefpondew Sttpcros ss Q^Y eft ZyOfii^y cujus incnK 
meotum fopra uaimctn fivefòrtem ^ojia^pauxiUoaiiiif 
perat annttam ufuraoi px* Adeo ut fi «fura annua col' 
tum lihrarun) fic quinque Iibr«> ufura propartional» fih 
giilis anni monentis fero 100 adjcaa^ pariet uaunfe 
^d fiflem aoni. ^' fi^ i , 

Si quaeratur Ufura ejufmodi, ut fiogulis momeatb pars 
ipfius {orti continue' crefcenti proportioualis, ad fonem 
àccedat^ ea legp ut finito Anno producat incremoituBi 
quod ut ibrtis pars quaslibet data v. gr. vicefima. Fiat 
ut Log. numeri i, oj^ ad i, hoc eli ut 0|02ix8pj ad i ; 

ita Sttbtangens 0,4342944 ad — :=sio^0,Sctnta=^ 

;ssfi^S8, Nam fi coscipiatur pari Ufiir» ,0488 mo 
m^mo rcipoodena, hoc eft eandem habens ratiooen ad 
^0488 quam habet annus ad momentum, & fiat ut unitai 
ad iUam uforae partem^ ita fors ad ejus iacremcimuo 
momemaneum ; qu» hac ratione continuò creftit pecwi^ 
ad fìncm anni augebitur vioefima fui parte* 

CAPUT VI. 

7)e Methodo qua Henricus Briggìus Za 
garithmos fuos Jupputavtt , ejufque 
7)emonftratio. pue Bg. 4. 

QUamvis Briggìus ìineam Logarithmìcam nuiquam 
delcripfit, quem tamen in calcalo adhibuit operandi 
moduli iwdique Raùoneoi excontemplaiiond Logariik» 

mioe 



Db JLoQAKiTfijcii. in 

0]c3t cTldemiffioit . ptteUt. la i^lébn lAgmàitìùàL 

UB D firn tr^ ^éìmucAB ai fs quMi pftMCiitte l«q[Uil^ 

le^ faocieft earim di&rendae txigitifliadiiiodttiii ad i^m 

lineas habeànt rationem ; Erum Lcfprhbmoiuin ^lié- 

iCBcke àcSmodis IkiéaniiD proportioiialcs. Naai cuo li- 

ncK fudt qaam proxitee sqoaks, p ropi oy w ffimag filli i#- 

vìcoD (etitfity & pars cunr« B j afa iis ÌDt»rcepia cut» roSlM 

lìnea ioe cokicidet) cene tun ptopc poQìnu ofxliaatte fibi 

in viccm admoyeri, ut é&umvL carv^, à teO». ipiafii 

Cbbteadaiie^ hldieaiit ad ip&m fiibieiiÌMi| àsitiorafDqttÉ- 

libet daift jratiooein. Triangola igitur Bei B r j prò ré* 

£èilÌQda aflttoii poflkni^ & txum xaoiangiila. Qaare A 

jr:^r::Br:Br::A^:Àtf: hoc efi txceflcis linearuta 

fupra mipiimm A B^unc logarichmonm difièrentiis prò- 

portiontles. Hinc patet xauo iftius nrchodi qua tktà txth 

meri qaaoi Logantlifiii- per difièmnas & jiarteB propei^ 

tàonalcs corrigootor. Qood fi A B fk uóitàs, ejr«HR flukué- 

tonoB logurithmi difièienóis mimcronim proponidnaks. 

Si imra nomeros deoarium & unitatttD capiatur tnediDS 
proporcionalis^rea quodidem efi, nùmeri denarii extraha- 
rar Radix quadratica, Radix illa i^u nomerUs in medio 
cric ioco intra dcnarium & Unitatem. & ejus Logarith- 
moserit dimidius Logarithmiquì denario co&i{>etit ac pro- 
inde dabitur. Si inter numeram prius inventum & unita- 
tem, iterum inveniatur mcdios proportionalis qnod fìt ex- 
crahendo numeri inventi Radicem quadraticam, hic nu- 
merus Unitati duplo vicinior erit quam prìor, ejufque Id- 

farithróus ctìc prioris logarithmi femiffis, leu Logarithmi 
enario competentis pars quarta. Sibac ratione conti- 
^ nuaextrahatur Radix quadratica & bifecentur Logartth- 
}l tni> pervenietur tandem ad numerum cujus diftamia afa 

I 
imitate minor erit parte iftit» lo- 

I ooooo ooooo ooooo 

garilhmi qui Denario triboitur. Br^ffus peraòlis 5*4 Ra- 
' dicum extradionibus; Inveait numerum i, ooooo ooooo 
-' ooooo 1278 1 91493 10052 J442 ejufque logarithnum 
^* fofeo^ ooooo ooooo ooooo 05-;; i ii;'r2 3125^7 ^rro%. 
^ . F fuppo- 
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fpppónattìr Logàridunoshic arqualis A ^ &vc B r^Jk fk 
fs QQtnerus i^aihcuiD extraAtoHe invemus ; eritdimroh 
da rs qua unitatem fuperat ='^000000000000000 
xxii t P1493 zoojz is* 

: Horum numerorum epe, logarìthmi reliquorum omni- 
.ino inveniri pocer unt ad hunc moduai. Inter datum no- 
meriioi ( cu jas logantbmus inveniendus Gc ) & uniuceai 

Juacf ancur (ut fuperius oitenfumefl) medii proporóònalo^ 
. onQc tandem inveniatur numerus umilio uoitatem ^up^ 
ran$ ut unitas pcxcedat quindecim cyphras, quas totidem 
velplurea noue (ignificativx ièqu.antur.Sit numerus iUe ah^ 
H& notx fignificativx» prxfixis cy (dicis diffèremiaiB bc àt- 
noubunt. Deinde fiat ut di&rentia r j ad dìfFerenoam 
he ÌXA Br. Logarithmus daius ad Br vel A4 Logarith- 
iQum numeri n^; qui itaque dabitur. Hic Logarithinos ro- 
ties continue dùplicatus quoties exprafliones fàdac fuo^ 
tapdem dajbit Logarithmum numeri quxfìcl Hac etìam 
ratione inveniri poflìt Subcangens Logarithmieae nempe 
fi fiat r J : Br :: AB ièu unius : A T fubtangenti, guae 
itaque invenietur 0,43429 44819 0315-1, per qitam de- 
nique reliquorum numerorum logarithmi inno- 
Ff^. S. tefcent, neofpe fi detur numerus quivis N M e- 
iufque Logarithmus & quxratur alterius nume- 
ri logaritnrous qui ad N Nf fatis accedat fiat ut M M ad 
fubtangemem X M ita « difièrentia numerorum ad Na 
difFerentiam Logarithmorum. Quod fi N M fit Unirai 
=:AB dabuntur logarithmi muhiplicando diSerentias 
^ minimas ^ r per fiibtangentem conftantem A T. 

Hac ratione Invenientur Logarithmi numerorum 2 3 
& 7, & inde dabuntur Logarithmi numerorum 4 8 16 
32 ^4&c. p 27 8e 243 &c. item 7 49 343 &c. Si 
àlogarithmo denarii auferatur binarii Logarithmus irefta- 
bit logarithmus Quinarii. & proinde dabuntur Logarith- 
mi numerorum zs iir ^^.f &c. 

Numeri ex bis compofiti , nempe 6 xi 14 is 18 20 
^ 21 24 28 &c. fàcile logarithmis iuis indruuntur, adden- 
do logarithmos numerorum componeniium. 
At numerorum primorum logarithmos, per tot.Radi* 

cum 



j 
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cum extra£liones Invenìre, moleflam admodum & labo- 
riofuin fbtc opus. Nec qaidetn facik fuìc, interpolando 
per diffèrentias PrimaSySecondas, & Tercias&c. LogaritH- 
mos fupppcare. Quo itaque abfque tanca moleftia Na* 
merorum logarithmi obtineantur. Magni viri Newtonus, 
Mercatore Gregmus^ WaUiJius^ & nuper Halhins ferjes 
ìnfinitas convergcnces dederunt, quibus expeditius & cer» 
tius logarithmi;^ ad quoc volueris loca fupputati habcri 
poflunt ; Debifce ferìebus, eruditunì Tra Aatum . (cripGt 
peritiffimus Geometra HaUeius inter A£la Philofophica 
Societatis Regix extantem, ubi lèries illas nova metho- 
4o demonftrat, tbodumque computandi logarithfcnos per 
eas docuic. Liceat bic fubjungere novam fèrieiD) ex 
qua expedite & facile fluunt Logarithmi fàltem prò nu* 
meris majoribus. 

Sit z numerus impar,cujus quxritur Logarithmus^ Nu- 
meri z — I Z'\'\ erunt pares, & proinde dabuntur eo- 
rum logarithmi, & Logarithmorum differenttai qux dica- 
tur^ ; Quin etiam datur Logarithmus numeri qui efl me- 
dius Geometricus inter numeros z — i & j^ 4* ^ sequalis 

icil. fèmifummae logarithmorum. Series y% — -^ 



\z 24 «' 

+ --r-— A 1 ; &c erit «qualis Ioga- 

300^' \^\%osi^ lyioojs' ^ 

rithmo Rationis quam habet Geometricus medius inter 

numeros z — i &js^x ad Arithmecicum medium fcil. 

numerum js. 

Si Numerus fuperat 1000, Primusfcriei terminus — 

i . 4^ 

I fufficitad producendumiogarithmumad tredeciin vel qua- 

: tuordecim notarum loca, fecnndus terminus dabit loga- 
rithmi loca viginti. ki^ z major fìt quam loooo, primus 
terminus Logarithmum exhibet ad otSodecim figurarum 

I loca, &hinc ejus ufusoptimus erir, in fupplendis Ioga* 
rigmis Chiliaduro à -£y/^^/(? praetermiffis; Hujus rei ca- 
piamus exemplum, fit mvenìendus logarithmus numeri 
20001. Logarithmus numeri 20000 idem eli ac logarith- 
mus 
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mas htiiani pcèfixo Indìoe 4. & diSevencm Log^hìr 
toonuD :k>ooo & aoooi , ìdoQ di ac diScfciitta Lor 
guridiiDoruia prò nameris 1000 & loooi» fcA. o^òooof 
54*7* 7587ifcc difièrencia fi per 4 « feu 80004. di«idaui« 

Quoticns — crit^ — — — 09 00000 0000 j 4281} 
HmcquotTaddatur lo^. nu: h ^^^of ino9i o^^i^ 
ineri Geometrici iDCdii,fumina 4> 3010T i^op» 4J2.J<» 
erit Logarìthmus noinerì 20001. Hinc patet, ut habea- 
tur logarìthmus ad quatuordecim loca non opus die pcO' 
ducere quotum ultra ièxloca. At fi logarithmus ad d^ 
cem tantum iigtirarum loca habere velis» ut à FHncjm m 
fuìs Tabulìs faaum eft, duac primae quotientìs nota? fuffi* 
ciunt. Et fi hac methodo computentur Lo^nthioi prò , 
numerìs fupra 20000 ; labor omnis vìx plufis erit»qDai» 
qui in éxfcribendis numeris iibpenditur. Haec Serie exiis 
qvixdtbifaffeio inventae funt^ &ciie lèquìtur, qui aotcm 
plura de iis fcire cupit^Praefiitum Trafitatum adeat & difcat. 
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